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SERENISSIMO 


FERDINANDO IF 

MAGNODVCI ETRVRI^. ' 


RANDE opus aggredior , dicerem 
etiam tua Celfltudine no indignum , 

SERENISSIME MAGNEDVX, 

Ii meis viribus abfblui pofle credide- 
rim. MAGNI GEOMETRyE 
APOLLONII Conicorum diui- 
nas prope dbcerim meditationes per 
tot fecula temporum iniuria nobis ablatas proprio 
Marte reftituere, Herculeus equidem labor cft, &qui 
diu plurima , eaque robullifsima ingenia , aut ab in- 
coepto deterruit, aut in opere defiuigauit. Audeo ta- 
men aufpiciistuisinclyte FERDINANDE5 & quod 
negatum imlsecillitati mef timere debueram (quam per 
per tot annos domeflica incommoda , negotia publica , 
& grauifsi mac corporis , animique aegritudines exagita- 
runt ) gloriae tuae , maximoque in Mathellm , cognotaf^ 
que Icientias , atque artes , te fauente inflauratas , amori 
feruatumfuilTcconfido. Ibi enim Numinis fauor cla- 
riils elucet, vbi nulla hominum virtus adeft. In re tam 
ardua conatus mei fi felici euentu caruerint, nifi lau- 
dem, profcflocxcufationcminucnient. At fl fortuna 

hilari 
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hilari vultu votis meis arrifcrit, de tuo patrocinio, ac 
munificentia , pro tam illuftri beneficio, non tantum 
ha:c £etas , quae te prxfentcm vna mecum admiratur , 
verum etiam magnifice loquetur grata pofteritas . Hfc 
igitur quidquid funt, benigne, vtfoles, intuere. Si MI- 
NIMA, quodreor, ftcrilisingeni] foetum vtfoucas 5 fi 
MAXIMA, vttux veget^ lucis prolem regalibus vinis 
accipias . Atque kiterim plurimos , beatofque annos bo- 
no publico viuc. - /1 ... 1 , 

Florcntix. OftauoGaleadasIanuarij ;d 58 . 

H<C NIS 

SER.CELS.TV^ - 



HimiUinms j jiMiSiiftlmut , ObflriBifsmmi 
Sertms Cbtm 

Vincendus Viuiani." 
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IN DIVINATIONEM GEOMETRICAM 
DE MAXIMIS. ET MINIMIS 
P R ^ F A T I O. 


AMICE LECTOR. 



JEMO omnium nefcit, qu! eruditionis aliquid degufta» 
rint , ac geometricis potilTimum ftudi js animum inten- 
derint , meditationes Conicas , tum antiquilTimas efle, 
tum ab APOLLONIO Pergaro ( qui ad annos ferme 
nongentos nunc fupra mille fub^olomeoEuergett. 
floruit) omnia ea vfquequaquefuiflecolleiaa, quatfparfim antea i 
eo genere commentati fitcrant Arifteas Geometra , Eudoxus Cnidius, 
Menarchraus, Euclides, Conon, Trafidcus, Nicoteles, &quod ali- 
qui tradunt Archimedes etiam, ac Dofitheus, multique alijvetuflio- 
res , quorum nomina cum fcriptis periere. Hos inter APOLLO. 
NIVS , vtiliflimam hanc , admirabilemque dofirinam egregii illu- 
flrauit, ampliauitquc odo libris comprchenfam , vt ipfe ad Eudemura 
praefatur . Id autem tam felici fupra catcros excellentia perlccit, iure 
vt ab omnibus fui aeui Mathematicis MAGNVS GEOMETRA au- 
dierit . 

Neque illud nos fugit , ad vfque Pappi Alexandrini tempora, hos 
ofio libros peruenifle, qui necelfaria nobis Lemmata ad eorum no- 
tionem coniiruxit. Eutocius quoq; Afcalonites Pappo iunior, prfter 
commentaria in quatuor APOLLONII priores, reliquas curas in toti- 
dem reliquos Anthemo promittit . Caeteriim ex quo Eutocius floruit , 
annos, vt ahqui tradunt, i condita faluta circiter CCCCLXXX. 
integram librorum familiam fiiiflevifam nemo prodidit, fed quatuor 
pofterioribus inuidiofa vetuftate diuulfis, priores tantiim meliori con- 
cordia fuperfuifle creditum haiflenus . 

Hanc ego notitiam tacitus intra me condidi , atque iam tum , cum 

prima 
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prima ConicafMathefros elementa balbudredidid, annis duodeui. 
gmti iam expletis, ftatimeacura in animo (edit (mihi equidem vni 
acpmnemi genio oblecundare) inueftigandi quid 
"P®LL0NI0 propofitum in libris deperditis, &qua in parte Co- 
nicas theorie verfarentnr . Qjiinti autem libri hypochefis precipui 
P"®* APOLLOMH cpiftola ad Eudemum de, 
^ maximis magna fui parte agi non ignorabatur, ’de- 

que MINIMIS, & MAXIMIS lineis adipfisConi-feftionum peri- 
pherias, refote Eu^io. Qua autem ratione, aut quid fpeciatim 
colligatur in ipfo quinti argumento , diuinationi , & conieduie tan- 
tum rclmquebatin . In hac eigo cogitatione defixus, fufceptam Spar- 
Um exotnare vehementiori in dies ftudio contendebam, ac biennii 
fpatio carnem abundi creuenmthifce mox libris condendis: noua- 
fcilicet quotidie fuccunebant huius diuinationis occafione , que cupi- 
ditatem , & laborem intenderent , donec paulatim in hunc , maioreL 
que numerum au^, ad vniuerfamde MAXIMIS, & MINIMIS per- 
traaationem fe fe menderint . Sed vix diuine huius Geometrie au- 
gulliirimumhmenfubieram,cnminuidiscafibus, domefticis ptsefer- 
tim turbamentis laftatus, pedem illinc cogor referre , indolique ref- 
fh-r 'A® proiedus , qua inuita Ma- 

&priuatis concoquendis m^otijsdiften- 

SERENISS. MAGNODVCI praftare debeo, morbis ad hac tepe^ 

valetudine, non hanctantikm£ 
«t^difponcre, ac perficere quiui,veriinu 
necabam vllam i geometricis meiscommentatiombusj quarum ta- 
men, nec pauca fchedulis commendaueram, vti per 

^ indulbiamhcuerat. 
If Sm paiticipalTe honeftiffimis , ficu- 

ti faOum memini tredecim plus minus ab hinc annis : cum Amicis in- 

?atum amatoribus, quibufque haud retufum erat pa- 

latum ad noua hac veritatum fcitamenta. Vnus vtinam, vt credere 
piumeft, tardior Diuorum Comes (cur autem inuideo?) mihi teftis 
fupereflTet Amicorum optimus , ac fusuiffimus, cui nihil iam eft auod 
pro illius merius inme ingentibus reddam, pmer grati animi m^e. 

jmm profelBonem, acfiquidmihieritvnquLvoc?, a 

fcntiirimanim eius virtutum fidam omni tempore commemoratione • 
Braccium loquor Manettum , cuius laudes piaculum eft ignorare fiue 
genens nobibtatem , cum morum elegantia fummaprobkate coium 

^lam. 
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&am,fiue eruditionis ornamenta cura Mathematicteftudio, fcientia- 
que fpedemus ; dicam cumulatilTtrae , haud vltimum inter Audito- 
res Galilei Galilei : quantum Heroa nomina ? quantum Fiorcntiac 
decus , lumen feculi , ingeniorum phoenicem , fydus , Solemq; vniuer- 
feMithefeos ? quale dixerim numen, ac genium corrigendxGeogra- 
phig , Aftrononiie nouis phaenomenis ope telefcopij deteilis illuftran- 
dx , vindicand^que Philofophi* , in orbis admirationem , ac pofteri- 
tatis regulam natum ? Ex huius ofHcina prodiens Manettus, non ali- 
ter coloratus apparuifle debuit. Quod vel mihi artemum incutiat ru- 
borem, ac morlupocnitentixairiduo animum lancinet, fi tantillunu 
cogito profeetum meum fub eodem PrSEceptore Galileo, ad cuius fa- 
pientilhmi oris didata, laris, &menfa:, horarumque omnium com- 
munionem per annos fere tres interius admini contigerit . 

Teftis alter accedat , quem vocare ad officium poifit Prsetor inco- 
lumem , ac praefentera (ita illum fata diu feruent) Illuftriflimus , & Cla- 
rilfimus Senator Andreas A rrighettus, cum quo dudum meos hofce 
labores communicatos volui, eiufque examini , atque emuniSiffimo 
iudicio fubmittere ; vt ille non tantum eo tempore , fed hodie quoque 
Conicas difciplinas memoriae feliciter recolit, quasluuenis attenti 
excolebar, cura totus Mathematicis addidus artibus eundem Gali- 
leum affedabatur . Atqui ob hanc eximiam laudem, ac reliquas vir- 
tutes illullribus hodie, primaeque nota: muneribus meritd in Patria^ 
fungitur. 

Ab eadem claffe alium arceffo , qui pro me aram tangat ; Florenti- 
num Patricium Carolum Datum : illum Mathefeos , illum libera: , in- 
deprauataeq;Philofophix nobilem amatorem; cuius in ore, Graeca, 
Latina , Etrufea fedet facundia ; quem vnum inter pauciflimos huiufce 
Vrbis demiror , qui & fua: eruditionis exemplo , & opera , fauore , of- 
fici js in alios , genus omne bonarum artium earundemque cultores 
mirifici ampledatur , ac foueat . Nouit Italia , nouit Europa homi- 
nem , nofeet breui vniuerfus literatorum Orbis ex amocniffimis do- 
diflimifquc lucubrationibus , quas ipfe in dies eruditilfime molitur . 

Hic , de meis hifce factibus Parente ipfo magis follicitus, quoties 
verecundiam hanc meam , edendique morofitatem increpuit ? quoties 
defidiam, metumque exprobrauit? quoties monuit vt pufillum ali- 
quod , dummodo nouura populi iudicio committerem f quoties a 
multis annis refradario pudori calcar hortationis impegit, vtabhac 
faltem Commentario de MAX1MIS,& MINIMIS periclitari famam 
inciperem, quem magis affedum compofitumque fciebat? At ego 

b nihil 
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nihil edere obftinatus, moliri aliquid Iztus, ingenium, gentumqu^ 
meum ea cuneatione pafcebam ; Amicos vero cariores detinebaixu 
noui fubinde aliquid ^ meis nugis ad eorum examen afferendo . 

Sed circa initium proxime elapfi Menfis lunij, currentis anni 1^58. 
loannes Alphonfus Borellus Pifis rcuerfus , qua in Vrbe , & Academia 
Clarilfimus Mathefeos ProfefTor publice docet , Romam cogitabat . 
Caufa Hli profeeionis mihi hate longius narrandi . 

Inter cattera Auguflx Domus inftrumenta , quibus SEREN. FER- 
DINANDVS II. MAGNVS ETRVRliE DVX , vel ad inuidiam 
potentiflimorum Regum prxtiose nobilitatur, loculi aflferuantur Co- 
dicum MM. SS. quos ^ Medicea Roma: Bibliotheca magnis pridem 
fumptibus colkeos Florentiam tranflulerunt . Arabicus inter hos 
comparebat latina fuperne inferiptione . APOLLONII PERG^EI 
CONICORVM LIBRI OCTO . 


luu.SatS. 


„ Sxcl*m»c Lhtt pcpulus, qued clamat Oftri^ 

,, Jmmo. 

Hunc Borcllo fa*pius traeare licuit , fa:pius diligenti oculo intueri . 
E’ numero, ac diftineione librorum, e collatione diagrammatum, 
qux proxime congruebant tum in Arabico , tum in prioribus quatuor, 
quos antea habebamus , atque e reliquorum tandem examine , quibus 
confimilis facies, fimiliaque lineamenta Conica, haud immerito co- 
nijeiebat integros elfe APOLLONII libros diu deploratos, diu re- 
quifitos . 

Orat igitur SERENISS. MAGNVMDVCEM , adnitenteque SE- 
RENISS. LEOPOLDO FRATRE , Parente mufarum inclyto , vni- 
co , atq; aureo , fi non aurei feculi Metoenate ; exorat fibi , vt Romam 
deferre liceat, tum APOLLONIVM, tum libellos alios quofdam.. 
geometricos , interpretem illic facik naiRurus inter Viros Propagan- 
dis Fidei , cu 1 fidem veri detedam penitus exploratamque deberet . 

Commodum Florentiae peregrinabantur Maronita: nonnulli , quos 
huic operse aptos ftatim fenfit PRINCEPS idem LEOPOLDVS . 
Accerfiti coram interpretantur, vt mihi narratu eft . Ex prof mio Ope- 
ris , & cuiufque libri initio , Propolitionumque aliquot explanatione 
remficuti erat agnofeunt ; praeter quatuor iam editos APOLLONII 
libros, tres quoque proximos pofterioresadeffe, compendi] tamen^ 
faflos , nefeio cuius Arabis diligentia . Nunquam antea huc penetra- 
tum , aut cognitionis tam certx lucrifadlum , quamlibet alials Viris , & 
Arabicae lingua peritis , & Geometriae confultiffimis faepe conatis 
eruere aaccu/ranteprjfertim SERENISS. eodem LEOPOLDO, 

cuius 
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cuius illa inter innumeras magnanimo in pecore cura aciolefcit , noui 
inilar Triptolemi Ipariis iiterarum,ac beneficientia: feminibus, morta- 
le genus quotidie altius demereri . Indicante autem Maronita adelTe 
Komx, vbi per itftatem agere Borcllus decreuerat , Abrahamum Ec- 
chellenfem natione Arabem , linguarum vero orientalium peritia op- 
pido celebrem , neq; Mathefeos ignarum ; tunc idem Borcllus ( quan- 
doque SERENISS. MAGNODVCI placuiflet, APOLLONIVM, 
ac reliqua feripta fidei fux commincre , 8t Abrahamo ocium foret in- 
terpretandi) fuamvltrb operam in rebus geometricis adhibere polli- 
citus eil. Satis fuperquefeadprobaueratAbrahami peritia, qui lin- 
guarum orientalium Dodtor, tunc Romat , olim in Pifano Lyceo me- 
ruerat . Nec minus Ipedata erat fua: SERENISSIMAE CELSlTV- 
DINI Borelli pratllancia in geometricis , ac philofophicisfiudijs. 

Non cundanter ergo SERENISS. MAGNVSDVX feripta Botel- 
lo credidit , & qua folet augufta fapientia bonas artes tutari , ac foue- 
re, operis aggrelfionem nutu firmat , fuique SERENISSIMI NO- 
MINIS aufpicio , ac maieftatefundari permittit . 

Hxc omnia ada funt intra dies odo , vel minus , quibus Borellus 
Florentiae permanfit . Ego hinc procul , cum infigne hoc cemeliunu 
Reipublicae literariae detedum . Reuerfo , leduli Amici ftatim nun- 
ciant, ac Borellus deinceps rem totam mihi ore confirmat, paulo an- 
te quim peteret Romam . Exultabam animo , ac plenus gaud ij geftie- 

, cunu 

horta- 
tiones, ac ftimu!osfubdere,vt hanc faltem de MAXIMIS, & MINI- 
MIS lucubrationem publici iuris facerem ; de qua adumefle omnino 
videbam , tunc iam repertis APOLLONII libris ; atq; animum ab ea 
prorfus auerteram tineis iam pertundenda, aut Veneris Marito do- 
nanda. Rarbinterim, aut nunquam auditum fatebantur, mihi fanfe 
(vt illis videbatur) improfperum: non modo librum per duodecim., 
iam fecula confepultum reuiuifei me viuo , qui eidem aliquatenus fup- 
plenJo non indiligenter vacaueram ; fed & illud damnabant qualef- 
cunque hos labores meos delituilTe , qui diu pridem vulgari , ante 
APOLLONIVM repertum , ac ftudioforum manibus teri potuiffent . 


bam, fortunatum vere me lentiens, quod hac aetate fpirarem 
magnus Geometria: fpiritus redderetur hoc reperto thefauro . 
Nec propterea ceifabant Amici, quibus res me? cordi erant. 


Acrius inquam initare Amici , neque incitamenta remittere ; vno ore 
adhortari , vt properato colligerem , dilponerem , meorumque edi- 
tionem anteuerterem . Non deerant autem illis fpeciofa acumina ad 
impellendum . Quod enim ad me ; prius fuilTe hacc excogitata , quam 

b a illa 
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illa APOLLONII reperta . Facile etiam perfuadere ignarum me , 
yel ipfius Arabici alphabeti , nec vnquam mihi tradatas , aut cogni- 
tas noui libri iiguras. Elio aiebant me tantum collineaiTe ad eundem 
cum APOLLONIO fcopum^(quamuis lat^ fe fundat mea de MAr 
XIMIS , & MINIMIS ratiocinatio ) non ne plures vif eandem ducunc 
Corinthum ? Q{iod li ab eo penitus abeam , dum (fura confedor 
geometrica, emolumenti inde tamen aliquid accedet literis, ac eo 
faltim nomine , quia nouum commendabitur . 

Fateor autem , mihi alioquin pertinaci deditionem hzc exprimere 
incipiebant : vehementius tamen acriores llimuli aliunde accedentes: 
fed digito compefee labellum . 

Inter iuee Borellus fub odaua lunij , ni fallor , Romam contendit , 
cum fuo illo diuesnoui APOLLONII viatico. At ego deliniu ob- 
llinatione meis velut ad lucem difponendis feofim incumbo, quod 
Viris CCLL. Senat. Arrighetto,ac Dato bona fide patefacio; nec prj- 
Aantilltmo Adolefcenti Laurentio Magalotto celatum volui , infimul 
ratus, amicitix candori labem inferre, fi hxc mea qualiacunque in- 
uenta felicillimum , atque admirabile prorfus ingenium latuilTent, 
Mathematicis non minus, quam Philofophicis, atque Anatomicis 
lludijs impensi addidum ; lurifprudentix facris initiatum ; Mufis , 
qui larinis , qua Emifcis apprime carum ; ad omnia egr^ia xque na- 
tum, nullifque demum equellrium exercitationum decoribus dellitu- 
tum, qui ingenuum, StornatilTimumPatriciumdecent, e cuius tam 
clara Adolefcenti; Aurora fulgentilUmum Virilitatis meridiem Patria 
hxc meritb auguratur . 

Sic pluteos, &fcrinia compilans mea confufas pagellas in melio- 
rem ordinem digero, aptiora huic traflatui leligo, atque in claffes 
partita tribus «liilinguo fafciculis . 

Sed interira agrum petens Solem cogor pati noxium, & immodi- 
cum , qui febri ftatim iniedla acutiflima penfe ad necem me afflixit ; 
fuitque dies lunij decimus Oclauus cum quindenis alijs inter meos 
egritudinum fallos , magnis februalibus nimium quantiim nefallos . 
Diu inops virium omnem fludiorum curam abieceram: nec caput, 
ncc mens conflabat paginis recenfendis , qux multo punice , multaq; 
litura indigebant , multa etiam perferiptione ; quippe adumbraueram 
meditationes, Stconfufanea opera, nequid interim deperiret, tan- 
tummodo innueram . 

Nefeio aute quo padlo labores hi mei SERENISS. LEOPOLDO 
fuboluere , qui partite mox de tou illorum ratione , ac proceflu i me/ 

con-' 
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coadoa:fa.dUis , noa ani mos tantum mihi fecit , fed iuffit , vt omnibus 
raodis publicarem . Veriim necelTc elfe prorfus admonuit , a nemine/ 
ignorari diu niihi iliille in pugillaribus meis hunc tradacum affedutTL/ 
ante APOLLONII libros nuper detedos ; ac prudenter fuggdllt pu- 
blica teitadone hdem confellim ftcere feriptis meis , quatenus falcini 
conrtarct a me priiis deteda, atq; habita , quam vllus Arabici APOL- 
LONII apex in latinum verteretur. Adiecit fe veritatis pridem af- 
futurum vbi opuselfet, me pricer Arabici lingua; ignorationem nun- 
quam APOLLONI VM hunccotredafle, aut particulare quidqunm 
exeo nouifle. Neque hic deterunt memoranda SERENISS. C£L- 
SlT. beneficia , vt iquilTimx cauli patrocinaretur . Nequa fufpicio- 
nis labecula (fiquirortefunt) parbmiquos mihi homines nutriat, 
SERENISS. idem PRINCEPS videre ipfe , ac perpendere voluit 
enunciata omnia , ac lineas velud numerare, quicunque huic trada- 
tioni infererentur , ac fingulis fafciculis, Mediceo ante figillo obfigna- 
tisteftationeminuidam his verbis propria manu exaratis infculpere. 

In primo. 

AitS.Ljiglu 16^9. furmivediui d» me git apprejfe numero ijiiarantotto 
meti fogU di ditnofirofjoni geometriche d’'vn trattato de MASSIMI , 
JHINIMJ intarno alie Setjmi Ceniche, dimanodil^tncentjoFiuiani, fer- 
mati coi tmo Sigillo . ti i it 

11 r rincipe Leopoldo mano prop. 

In fecundo veto . 

Ait 8. Li^lio i6^9.furan <vtduti da me gli apprejfo numero ein^utm- 
totto meej fogU di dimojkaejom geometnche intarno d materie Conich atte- 
nenti al trattato de MASSJMl , e MIHIMI, dt mano di y incetKjo V r- 
mamyfermaticolmio Sigillo. 

II Principe Leopoldo mano prop. 

In tertio denique. 

Adi 8. lAtglio 1658. furon 'veduti da me gli appreffo numero feffantano- 
ue meO fogli dt dtmoftraxjont geometriche d''vn trattato de MASSIMI , 
e MI SIMI intortio a Protlemi, e Tearenuevarij ,il tueto, come ne gli al~ 
tri fafci feritto in forma dt Imjjt > dt mano di yincemjo yiuiani , fermati 
coi tmo Sigillo . . ■ T »1 

II Principe Leopoldo mano prop. 

Tamfapientis, tam inclyti, tam generofi Principis verendo tefti- 
monio probatus, fauftoque iuffu excitatus , quanta animi alacritate 
OPUS aegredior , exadiori forma , atque ordine contexendum . 

^ Roma 



P R F A T I O 

Roma tunc liter* i Borello vigeftmanona lunij nunciante inter 
alia , feliciter incspram APOLLONII verfionem , cuius proxima^ 
Hebdomade fpecimen miffurus foret ad SERENISS. LEOPOL- 
DVM, vt illinc de vniuerfo opere fpem egregiam conciperet . Nona 
lulij a me relponliim , atque vnafignilicatum quid ftatuilTem de meis 
laboribus publico dandis, paucifque narratum, quid, quantiimque 
SERENISS. LEOPOLDVS egerit, & qua eius fumma benignitate , 
ac pratfidio ad h*c animarer . Infimul orabam , ne quid vel minimum, 
pofthacfuper libris APOLLONII repertis ad me fcriberet. Ijldem 
prxcibus SERENISS. LEOPOLDVM adij , vt facrum me , atque' 
inteftabilem , & omni indignum colloquio cenferet de eadem re . Ite- 
rum Borellus ad me vigefima eiufdem Mcnfis , filentium pacifcens , 
atque inftitutum meum laudans (euicerant quippe Amicorum confi- 
lia, ac PRINCIPIS iuffa) Conicas Ipeculationes typis mandandi , 
diferta fubdens verba , 

EA io tra gli altri tefiijico , che tlU non ha hauuto minima notitja di 
tjuefii njltimi lihri d’ APOLLONIO . 

Magnis quotidie incrementis Romano femone , vt Rom; par erat, 
GrecusAudor, nuper Arabs loquebatur. At Borellus mihi Harpo- 
crates de condico . Florentiam deinde reuertitur exeunte Odobri . 
Eapfe reditus die, SERENISS. MAGNVSDVX (qua in omnes in- 
credibili humanitate ad miraculum vfque , ac difciplina Regnantium 
vti folet ) Borellum , me prxfente , de filentio admonuit , donec meus 
prodiret liber ; atqui ille mecum inuiolat^ feruauit, quod cum alijs 
quoque ab eo fa>ffum non dubito . 

His itaque in antecelTum fide vti optima maxima expolitis, abun- 
de olfenfum puto, ante APOLLONIVM repertum per trina ianu' 
luftra meas hafce , qualefcunque cogitationes fuifle lucubratas . Inde 
incorruptilTimi teftes Arrighettus , & Datus adftruunt . Magalottus ab 
ipfaftatiminuentione mihi accerfitus confirmat . Arabie* lingux fa- 
teor fum ignarilfimus, quod mihi iniurato, vel incredulus credat Apel- 
la. Neque APOLLONII pofteriores verfalTe vnquam libros , aut- 
ex ijs me nouiflfe quidquam , etiam Borellus fponfor accedit . 

Poteram folennem ab his formam tellandi, ex iure Quiritum exige- 
re huic prxfationi fubfcribendam , fed omnium inftar, ac veluti pro 
muroxneo veritatis, extitit mihi SERENISS. LEOPOLDI lucidif- 
fima alTeueratio, cui radios fuos Apollo liibmitlit, atque illa olim, 
tjux apud Sagram de veritate concedant . 

Interea non definam Ledor quin te rogem, vtquaehic legeris , i < 

qui 
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S ui non legerint , vbi res ferat indicare ne fugias. Expedit enim ext- 
imationis mescaufa, totam hanc fadi feriem, quam latiffim^ iiu 
vulgus manare ; alioquin Alentium hic perdet Amyclas . 

Sed inhjreamus ei , quod magis intereft; fi etenim eudem , aut prg- 
ter propter cum APOLLONIO fcopum attigifle fors mihi dederit 
( optare debeam , nec ne , equidem nefeio ) nemo fanus ignorat , quid 
aera lupinis diUent , nemo pratftantiifimi Scriptoris ingenium , doftri- 
nam,foliditatem, nemo tenuitatem meam, & curtam domi fupelle- 
dhlem . Ille omnium ferm^ , qui ante fe de Conicis fcripferunt viden- 
di commoditate vfus; ego illius tantum du£Iu, Scaufpicijs mea hiec 

exequi conabar r* prioribus quatuoreiufdem libris, hoc eftprxtio- 

fiflima’ vefti , nifi complementum , atque integritatem , fegmenta , & 
lacinias faltimadneaerem. 

Qa^od fi contra , vel in totum , vel ex parte ab eiufdem APOLLO- 
NII inftitutoaberrauero, non tamen erit poenitendi prorfus laboris , 
noui aliquid in eodem argumento Geometriae Conica per me affulfif- 
fe . Neque ignoro multa , ne dicam infinita veritatum genera , admi- 
randafque MAXIMORVM, & MINIMORVM contemplationes i 
me fuiiVe relidas : fed memento benigne Ledor , & finitum omnibus , 
& mihi infirmilTimum datum ingenium ; multifque iam annis (quod ijs 
notum , qui mea norunt ) partim cum morbis , partim cum morborum 
reliquiis conflidatum , aut curis fuilfe diftradum alienifliinis ; cum ta- 
men h*c iludia magnis olim Audoribus creuerint, qui ferenitatem , 
atque ocium, fortuna: lautiori debebant", vel munijs opportuniori- 
bus artes illas excolebant. Nec mirere interim fi tot Meufes excurre- 
rint , ex quo imperata bacc editio inftitui c*pit . Paucioribus abfolue- 
batur, fi valetudo, ac quies annuebant. Sed neque tu a me expetis 

Ledor , neque ego impoffibilia capeflb . ... , 

Vtere interim , ac fi tanti funt , frtiere primitijs hifce meis , qua.es 
iamdiu fterili in agello prouenerunt , quas tamen non ita exter.uabo , 
vt folent cateri , qui profantur ;funt enim non mea , fed Naturx adini- 
rabilia opera , ac veritates , ficuti admirabilis illa , ac vera femper eft } 
ego detexi tantum , ac geometrico ordine concinnam . 

At enim multis alijs crudita harc inceffit libido APOLLONII Co- 
nica , qua deficiunt , reftituendi fiipplcndique . Et quidem non viles 
animas , fed mentes nobiliores , atq; cminentiffimi nominis , comper- 
txqi audoritatis in geometrico puluere exacuit . ^bbasMati- 

roheus Meffanenfis, duobus libris, quintum, &fextum APOLLONII 
tunc irrepertos fupplerc', ipforumq; argumenta diuinare conawselt , 
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i ’ quo autem felici euentu equidem nefcio ) atq; hi libri commentarijs 
ubijciuntur in quatuor APOLLONII priores . Alter fuit Claudius 
Mydorgius Patricius Parifinus,eiufdem APOLLONII fextum, ple- 
no illo exadilTimx do<lIrinx acumine inueftigans , quod bini duo libri 
poftremi c quatuor hadenus a Mydorgio editis fatis declarant . Vtcr- 
que fan^ tam dodis laboribus magnam fibi induftriae famam circum- 
dedit . Non vitio tamen vllus mihi vertat , fi ijfdem molitionibus Ado- 
lefcentise annos ego quoq; impenderim . Etenim ipfa de MAXIMIS 
& MINIMIS fpeculatio , quo ad me intada penitus ad hunc diem vo- 
cari poteft , nifi quid minimum apud quintum eiufdem Maurolici pro- 
ximis hifceMenlil u> a me notatum excipiam, vti & pauca nonnulla^ 
fparfim poftea a me reperta in Atlantico ver^ opere fummi Geometrae 
Gregorij a Sando Vincentio e dodilllma, fpedatilllma , nec vnquam 
fatis laudata SOCIETATE lESV. 

Sed velim Ledor antequam illa aggrediar, illa, quae nuper retuli , 
apud laudatos Audores adire ne recules j erit enim mox fortalTc, vt 
non tota temeritate me oneres . 

Qux autem fata meos maneant libello^nefcio ante velperum . 

De MAXIMIS , & MINIMIS ago ; MAXIMA non anhelo , de 
MINIMIS cum Prsetore non curo; fivtraque componuntur, aurea 
med lOcritas n.ifcitur ; hac ero contentus . 

Neqjcindiduin tandem huius libri titulum volo. DIVINATIO- 
NEM VOCO; ver^ enim folius diuinantis eft , quid Ipeciatim APOI^ 
LONIO propofitumfuei it a(Tequi,quaue methodo, folo audito no- 
minede MAXIMIs ,& MINIMIS. NonfumegoDifcipulusTagis, 
aut Verni Sibill; ; diuinaculum tamen , ac Prophetam dum ago vehe- 
menter cupio, vt hi labores non tantum in hac florentiflima Patria, 
mea fmt accepti , fed exteris quoque non iniucundi , omnino autem-. 
Reipublicatliterariatvtiles. Hac fumma votorum. Vale. 
Scribebam Florenti* Odauo Idus Decembris 

TF] 


jimMtiffimut 

VincentiusViuiani. 


Digitized by Google 



VINCENTII VIVIANI 

DE MAXIMIS, ET MINIMIS 

Geometrica diuinatio in V. conic. 

ApoU. Pergaei. 

L 1 "B E \ P M V S. 



M o N 1 T V M. 

iJTE^AM injhtutum opus aggrediamur , fttjmdtm in 
ipfa frequenter accidet 'zrtiyprof erretfueaffeBionespropofi- 
tiomm 11.12. ac i^.primt conic. non erit fortoffc ommni 
incongruum meas eorundem demonjlrationes hic exhibere , 
quales olim , cum primum ad elementa conica me cormerte- 
rem, aliter ac breuius'ztnicotantumTheoremate concludi pojfe animaduer- 
ti, eafque proponi enunciationibus, 'vti rebar genuinis , ac proximis ad trium 
eoni-feilionum , Parabola , nempe , fJyperMa , ^ EUipfts' laterum inuen- 
tionem . V erum antea mihi detur , 'vt quibufdam morem gerens , qm tres 
pradtclas Apollomj propofitiones difjiciles admodum exijlimant , ob nimium 
in ea 'vfum 2 i . fexti Elementorum ; eorundem demonjlrationes fingiUatim 
afferre pof sim eodem penitusmodo, quo aliquibus ,'voce [criptis expli- 

care folitus fui , hocejl fine compofitaproportione , quam , nefcio qua ratione 
fafiidiant . 

Stantibus igitur ijfdem hypotefibus, expofitionibus , ac confiruSlionibus 
pradiBarum Apoll.propofitionum, adhibitifique figuris , qua ibi in Comman- 
dinirverfione . 

Q Vo ad 1 1 . primi conic. poft ca verba ReSengulam igitur MLU equule efi 
queirato KL fequatur fie . 

^ Itaque, (juoniam quadratum BC ad reflangulum B AC cft vt HF 
ad F A ex conftruAionc, & reCIangulum B AC ad reCtangulum ACB vt AB 
adBC, vel vt ablata BF ad ablatam BG, hoc cft vt reliqua FA ad reliquam 
GC, fiucadLN, ergo ex iquo quadratum BC adrccFangulum ACB, vel 
rciSa BC ad CA , vel BG ad GF, vel ML ad LF. erit vt HF ad LN , ideoque 
rcdangulum fub extremis iVlL , LM, fiue quadratum KL arquatur rcClangu- 
loHFL. V ocetur autemhuiufmodifeiUoeitc.ot ibi vlquead finem. 

Qup.ad 12. primi poft ca verba, uqaaUeflMM qua- 

drato, Ck dicatur, 

A Ii.aquc, 
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c^onr.tm rri^ngulam BKC ad quadneum AK cilvtLF adFH 
perconlmtioncm.vdvrXN adNH, &quadratumAK ad refianguluia^ 
AKCeftvt AKadKC, vclHGadGC, vclHNadNS, crgocxiqualirc- 
ftanguIumBKC adrctiangulum AKC, fiucrciftaBK adKA, fiuc BG ad 
CF , vel B.N ad NF , cft vt XN ad NS , ac propterca rcaangulum fub extre- 
mis RN, NS, hoc cft quadratum MN xquale rcdangulo lub medijs XN, NF: 
Uatt icitur MN fttefi ffittHm X F , f^c, vt ibi vfquc ad finem . 

Qim tandem ad ij. primi poftea verba cr«» rei/ ‘tubulum PMR tqutU tft 
I.M qHdJrtu legatur ne . 

Cumque fit rcdiangulumBKC ad quadratum AK itaHEadED ex con- 
ftrutionc, velXMadMD, & vt quadratum AKadrciftangulum AKC ita_. 
AKadKC.velDGadGC, vcIvtDMadMR, critexxquorcetangulujn^ 
BKC ad reiiangulum AKC , vel BK ad K A , (iue B(i ad GE , vel PM ad ME 
vt XM ad MR , quare rcCFangulum lub extremis PM , MR , vel quadratunu. 
ML xquatur rcctangulo XME lub medijs. Z./»r« LM fttejl ffutinm 

MO &c. vfquc ad finem . 

Sed ttm td frcfojhts Afettonq frofojiiinties atcedtmus, eeuas Jimnl feqteenti 
T hetremMe Amplehcmur, uemque Jine ctm/sjiu frtf metat dceaeaflrahieaas . 

THEOR. I. PROP. I. 

Si conus plano per axem fecetur , fecetur autem & altero plano 
bafi coni nonxquidiftantc, quorum communis fe£lioconucniat, 
vel cum vno tantum , vel cum vtroque latere trianguli per axem vi- 
tra , vel infra Tui ipfius verticem , planum vero , in quo eft bafis co- 
ni) & fecans planum , conueniant fecundum rec^m lineam , qua; Iit 
perpendicularis , vel ad bafim trianguli per axem , vel ad eam, qux 
jndireehimipficonflituinirj&fiat, vt re<ffangulum Tegmentorum 
diametri fedionis inter latera , & bafim trianguli per axem interce- 
ptorum , ad redangulum fegmentorum bafis,ita fedionis diameter 
ad aliam : rceta linea, qu^ a fedione coni ducitur xquididans com- 
nuini feftioni plani fetantis, & bafis coni vfque ad fcdionis diame- 
trum, poterit re£f angulum adiacens linea: quarto loco inuenta; , la- 
titudinem habens lineam, qua: ex diametro abfcindituynter ipfam, 
& verticem fedjonis interie«flam (fi tamen feftionis diameter pqui- 
diftet alterutri laterum triiiguli per axem) fed ipfum excedet (fi tum 
vtroque latere vitra vertice conueniat) vel ab eo deficiet, (fi ijfdem 
lateribus infra verticem occurrat)retf angulo fimili fimiliterque po- 
fito ei , quod continetur prsediiflo diametri Tegmento , & quarta in- 
uenta, iuxta quam poffunt , qua: ad diametrum applicantur . ^ 

S it conus, cuius vertex A, bafis circulus BC. Sc fecetur plano per axem, 
quod feilionem faciat tfi, angulum B A C , fccctur autem & altero 

planoi 
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plano , quorum communis fedio F G vcl aitcrurri laterum trianguli per 
axem , nempe AC «quididet , vt in prima figura , vel cum vtroqu^atere in 
F, H, extra vetticem coni , vt in fecunda i fiue infia verticem , vt in tertia , & 
quarta conueniat, & fccans planum bafi non zquididet, ^iatque fcdio- 
nem infuperficie coni lineam MFT , & communis feflio plani fccantis , atq; 
cius in quo eft bafis coni Iit DGE perpendicularis ad bafim trianguli per ax5 
BC , vel ad eam, qua: indiredtum ipli conftituitur, vt in quarta figura ; & fiat 
inprimafigura,vtquadratumFG,inreliquisver6> vt redtangulum HGF, 



ad redlangulum BGC, ita linea HF , fegmentum diametri fedtionis, ad aliam 
FL. qux (facilitatis, & commoditatis gratia tantum ad ea, quz a nobis in po- 
ftcrurafuntpertradtanda, non quod hanc, vel aliam politionem requirat 
propofiti demonftratio,potcft enim ipfa FL cum diametro FH, ad quemcun- 
que angulum conditui) concipiatur applicari ex F, fcidionis vertice, ordi- 

A a natim 
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natim duflf DE fquidiftans . Patet hic ipfam FL feulioncm contingere in^ 
per 17. primi conic. (ijui huic apte prsponi poterit, cum ipfj, ope tan- 
tum pratccdentium feptims, & decimi eiufdcmLib. i dcmonrtrctur). Su- 
matur pritcrca in fectionc quodlibet punitum M, per quod agatur MN 
iquidiftans ipii DE, vcl FL , & produvila conucniat in prima figura cum LV 
parallela ad FG , iiircliquisvcrocumiunCtaFlLinXi&perL, X ipli FN 
iquidiilantesducanturLO,XP. DicolincamMN pjfle redtangulumfub 
FN, 3 c NX), quod quidem adiacet linci quarto loco maenti FL , latitudine 
habens FN in prima figura , in Iccundavcrdpridiiilu nrcdangulum exce- 
dens , & in tenia , & quarta ab eo deficiens rcCtangulo lub LO , & OX fimili 
ci , quod fub HF ,& FL continetur . 
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Ducarur enim per N linea RNS parallela a<l BC, ell autem & MN ipfi DE 
tequidiftans,quare angulusRNMa^qualis^eritanguloBGD.ncmpcreaus, ^ 

& planum tranfiens per MN, RS * *quidiftabit plano per BC^E, hoc eft 
bafi coni i fi igitur planum per MN^IS producatur fe^tio circulus r erit, cuius dcc.Eicm. 
diameter RNS , atque cft ad iplam perpendicularis MN , ergo redlangulum ^ 4-.pn™ 
RNS xqualccft quadrato MN, vti reiiangulum BGC zquale eft quadra- 
to DG, 

lamcumfitNXparallclaadGV, dcNSadGC, erit in prima figuraGV 
ad NX , vt GC ad NS , ob .rqualitatcm ; in reliquis vero erit GV ad NX , vt 
GH ad HN , vel GC ad NS , ob triangulorum fimditudinem ; quare permu- 
tando in omnibus , GV adGC,critvtNX ad NS. 

Amplius cum in prima figura faiitum fit vt quadratum FG ad rediagulum 
BGC , fiue ad quadratum GI) , ita redta HF ad FL , vel ad G V ei xqualSsob 
parallclogrammum FV , erit F(j ad G V , vt tlV ad GD ; quare reclangulum 
FG V xquatur quadrato DG , fiue rcdtangulo BGC . Item in reliquis figuris, 
cum iafium fit vt redlangulum HGF , ad rcdtangulum BGC , ita redla HF ad 
FL.velHGadGV, Scidcmredlangulum HGF ad redlangulum FGV fit vt 
eadem HG ad GV, erit redlangulum BGC atquale rcdlangulo FGV : cuta^ 
ergo mfingulis figuris redlangulum BGC zquale fit rcdlangulo FGV, erit 
BG ad GF , fiue RN ad NF , vt VG ad GC , fiue vt XN ad NS ; redlangulum 
ei^o RNS, fiue quadratum MN zquatur rcdlangulo XNF . Linea igitur MN 
potell redlangulum lubBN,&NF, quod adiacet lines FL, latitudinem- 
habens FN , in prima figura , fed in fecunda ipfum redlangulum excedit , & 
in tertia & quarta ab eodem deficit, rcdlangulo fub LO , & OX , fimili ei , 
quod fub HF , & FL continetur . Quod erat demonftrandum . 

Definitiones Primse. 

I. 

Scdlio DFE , cuius diameter FG in prima figura squidillat AC vni laterum 
trianguli per axem , vocatur PARABOLE . 

II. 

Et cuius d iameter in fecunda figura occnrit vtrique lateri trianguli per axe , 
dicitur HYPERBOLE. 

III. 

Et cuius diameter, in tertia, & quarta conuenit cum vtroque latere infi'a., 
verticem trianguli per axem, ELLIPSIS nuncupatur. 

IV. 

Segmentum vero HF di.ametri fci^ionis inter latera trianguli per axem in- 
terceptum, in fecunda, tenia,&quarta, dicitur LATVS TRANSVER- 
SVM Hyperlsolz, velEllipfis, quod infcquemibusintelligaturfempcr 
extra Hyperbolen ex ipfius vertice in diredtum politum cum diametro, 
licet in conllrudlionibus cxprefsc non dicat ilr . 

V. 

In omnibus autem figuris linea FL, quarto loco inuenta, dicitur LATVS 
RECTVM fedlionis, quod deinceps concipiatur femper contingenter 
applicari cx Icclionis vertice , fiue ordinatim dudlis xquidiftans . 

. .. Ambo 
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VI. 

Amt>oIlmulhtcraFL,FH, FIGVRyB LATERA nuncupantur. 

VII. 

RcilavcroLV squidiftant diametro feSionisFC, vt & refla HL, Egurx 
latera fub tendens dicitur FIGVRAM DETERMINANS, fcu REGV- 
LATRIX, vclREGVLA, 

VIII. 

Segmenta infuper diametrorum NF, GF, licet ab ipfo Apollonio dicantur 
latitudines , vocentur potius ALTIT\'D1NES, itavtNF dicatur altitu- 
do propria fcmi-applicat JE MN &c. 

IX. 

ReflatautemNX, GV, qua; reflo lateri FL , fiuc ordinarim duflis iquidi- 
ftant, & inter feflionis diametrum, &regulamiiircrcipiuntur, vocentur 
LATiTVDINES, reflangulorum nempe FNX,FGV, quibus femi-ap- 
plicatarum quadrata NM,GD aqualia luntoftcnfa, ita vt XM fit latitu- 
do propria lemi- applicata MN&c. qua femi - applicata indifferenter, 
ac if pius dicentur applicata , vd ordinarim dufla , 

C O R O L L, 

TTIncpatet, in quacunque coni -feflione, quamlibet femi- applicatam 
XT. cfle mediam proportionalem inter propriam altitudinem, propriam- 
que latitudinem: hoceft quadratum cuiufcunque fcmi-applicat.r .aquari 
reflangulo fub propria altitudine , ac propria latitudine contento .- oRenIum 
cft enim tam in Parabola , quam in Hyperbola , vel EUipfi, vel circulo , qua- 
dratum femi- applicata MN .aquari reflangulo FX, quod fub altitudino 
propria FN , ac iub propria latitudine NX continetur . 

M O N I T V M. 

JC anlmMiuerlendumeJlinhacprepoJkionenos fuh^ontrariam 
coni-feBimumnonexdufilfe, ^uam Apollonius meiustjuinra 
primi expendens , circulum eff r demonjhauit , ijuoniam ex eo , 
cfuod fuperius diilum fuit, elicitur huic etiam competere eandem 
Ellipfis proprietatem, 'videlicet ordinate applicatarum potentias acfuorire- 
ilangulis , reda linea quarto loco inuenta applicatis , latitudinem habentihut 
ea diametri fegmenta,tjuamteripfas applicatas, ac fedioms 'verticem m. 
tercipiuntur, defcientihufque redanguhs f milibus contento fub tranfuerfo re- 
docjue latere , qua latera in hac fub contraria feclione inter fe funt aquaha,ac 
penitus eadem cum diametro 'imius circuli : qiiamobrem circulus mhil aliud 
effe 'videtur quam Elhpfisaqualium laterum, habens tamen tranfuerfum 
latus , quod 'Vicem gerit axis Irnearum ad ipfum ordinate dudarum . 

Immo fi nofiri ejfet infiituti, hic quoque demonfirare picemus non tantum 

omnes 
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mmes Slhpfit iJffeSiimes circulo commuuos ejfc , f(d fere omms ttium f)y~ 
ferhoU , mogrutque p*rt PuraioU , praemittendo tamen nouas ^uafdam a»i- 
maduerftones , catiUonefijue perutiles , nemint , ^uod fetam > adhuc ci^nitaii 
fracipueque OJtendo methodo ah ipfoApellmo fatis diuerfa , certdque mdfi- 
jiria propoftttonumf guris characieres dif ponendo ^ ad hoc 'i>( eadem demaeh 
fhatiocm^ihetcom-feBionifimuliiferuiat, non ahfnuli modo ah eo, quo 
in fuperioriTheoremate 'T.fi fumus , ex quihus maximum doEhrina conica 
compendium oriretur ; fed quoniam id , plus lahoris , ac temporis , quam in~ 
genij requireret , lihenter opus relinquo tjs , quihus mulsum ocijfeppetit , ^ 
quos magis iuuat in alienas lueuhrasiones commentaria ferihere, quam >vel 
tpfas latius promouere , T/el nouas meditari , acgeometrice demonflrare 
^uod autem tn ApoUomj fuheontrarta feBione tranfuerfum, reSlumque 
latus reperiatur eadem methodo , rationeque illorum reaangulorum qua -vti- 
mur mpracedenti , quodque hac ipfa latera inter fe fintaquahamanifejlum 
fetexeo,quodmoxdemonfirahimus non tantum in pradiSa feBume fuh- 
contraria, qua reBaejl plano trianguli per axem reBo plano hafis coni fcale- 
ni , fed etiam ei^ qua fecat planum hafts com fecundum reBam hneamperpen. 
dicularem hafi cuiufcunq-, trianguli per axem non ififcelis, ^Oel ei^ qua ipfi haft 
indtreBum producitur , dummodo talis feBio ex ipfomet triangulo , triasgu» 
Ium auferat fthi fmile , fed fuheootrarie pofttum . 

R Epetitis igitur duabus vitimis prieedentibus figuris , intelligatur confi 
ABC fcucnum efle , rei5luinque plano per axem , quodeunque crun> 
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fitquc ipfum AB , quod fecctur quacunque reAa linea FN intra anguIumJ 
BAC , cfficienVangulum AFN squale ang^o ACB . lam dico reflam FN 
productam cum reliquo latere AC conuenire, cumque bafi BC ad partem 
minoris laceris AC . 

Qimnlam cum in triangulo BAC fint anguli A , C, minores duobus reiSis> 
permutato C in F , erunt anguli FAC, AFN duobus reflis minores , ex quo 
ic&x AC , FN conuenient fimul in H , & reliquus angulus ABC in triangu- 
lo BAC squabitur reliquo angulo AHF in triangulo HAF . hoc cft triangu- 
la BAC , HAF erunt fub contrarie polita . Amplius cum fit BA maior AC, 
erit HA maior AF , propter fimilitudinem triangulorum BAC , HAF , vnde 
angulus AFH erit maior angulo AHF, fiuc angulo ABC, fedanguliBFH, 
AFHfunt duobus reflis squales, quare anguli BFH , ABC minores erunt 
duobus reftis, idcoqnc FH , BC fimul conuenient , vt in G , Nunc ver6 con- 



cipiatur per redam FHG duci planum fecanstrian^um per axem ABC, 
communifque fedio huius fccantis plani cum plano oafis coni fit reda DGE 
perpendicularis bali BC trianguli per axem , & cum conica fuperficie fcdio- 
nein efficiens MFTH , cuius diameter fit FH . Itaque iam fuperius oflcnfiim 
cft , fi fiat vt redangulum FGH adrcdangulumBGC, ita mameter FH ad 
aliam lineam FL , qus ex F ordinatim in fcdionc dudis squidiftet , iunga- 
turqueHL, quadratum cuiufcunqueapplicatsMNparallels communi le- 
dioni DE , squari redarigulo NP , applicato redg FL dcficientique reCtan- 
^loLXfimiliredangulofub HF,FL. Qig)d vero talia latera HF,FL inter 
Ic fint xqualia ita oftenditur . 

Cum fit enim angulus AFH squalis angulo ACB, erit confequens BFG 
confequentiHCG squalis, eftque angulus BGF squalis angulo HGC,cum 
in tertia figura idem fint , in quarta ver6 fint ad verticem , quare in triangu- 
lis BGF ; HGC circa squales angulos ad G erunt latera proportionalia , nue 
vt FG ad GB ita CG ad GH , ideoque redangulum FGH squale erit reclan- 
guloBGC, fcd vt redangulum FGH ad BGC, ita tranfuerfum HF ad rc- 
. dumFL, 
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flmn FL, Klaquerctlangula aqualia oflen/arunt, vndclatcraquoq,- HF, 
FL aMuaLa erunt . Quoddcmonftrandumcmt. 

Sed quoniam ■» cft vt tranliicrfum HF ad rciSum FL ita rciSanguIum^ 
HNF ad quadratum NM, atque hic ipfa latera iqualiafuntoftenfa, ei^o 
re^angulum HNF iquabiturquadrato NM : quare in qualibet fiibcontra- 
riafciflione MFTH.dcdufla , vt in pricedenti , ex triangulo per axem coni 
fcaleni , quod tamen non fit xquicnire , rectangula fub legmentis diantetri 
luntfempenqualia quadratis eorum ordinate applicatarum , qux quando 
ciun dimetro FH reclos angulos conftitucnt,( quod eueniet cum commu- 
nis fedlio DGE perpendicularis fuerit, nonfoUimbafi BGC trianguli per 
axem, fedctiamredta: FHG communi feiftioni plani (ecantis cum pridiclo 
, hoc eft quando triangulum per axem B AC redum f uerit bafi co- 
ni BC, nam tunc DGE communis fcdio plani Iccantis FH cum plano ba- 
fis coni BC , cum pofiia fit perpendicularis rcili BGC , qux xft communis 
feiliotrianguliper axem cum plano bafis coni, perpendicularisctiam t erit 
plano trianguli BAC, vndccunircifla GHF rcflos angulos faciet, ideoqi 
omnes in lectione MFT ordinatimduCfi, fiueipfi DGE xquidiftantes^ei- 
dem GFH erunt per|K'ndiculares)EllipfimcfHcientxqualiumlaterumcir- 
caai^ FH, <mx eadem erit, ac circulus diametri FH. Si vero pridiCfx 
applicatz ad obliquos angulos diametrum fecabunt ('quod accioet cuuu 
DGE oblique lecat reClam FHG ) tunc ipfa fedtio erit pariter Ellipfis xqua- 
lium laterum , fed cius tranfuerfum latus , diameter erit non autem axis . 

Hmfemfer tuitur fuicantraria feEiione coni fcaleni efjicitur ctrcultts , fed 
folum cum tna^ulum per axem reBum efl hafi coni, tjuo in caft, Tt mifum 
tfl , ei debetur eadem proprietas , ac Ellipft, acjualium tamen Uterum circes 
axim. In feBiombus autem fubcontrartjscmuslibet alterius trianguli per 
axem (dummodo non ft triangulum <ei]utaure, auia tunc communit feciio 
plani fecant is cum ipfo triangulo non conuemt cum bafi eiufdem triangu li, fed 
eiaquidiflat ) oritur Ellipfis aqualium item laterum , fed circa diametrum , 
qua oblique f :cat applicatas . flinc ergo liquidi confiat infuperiori prepofitio- 
ne opus non fuijlfe fubcontrartamfeBionemreifcere ,<ziti fit ab ipfo dpoll. iiuj 
I j . primi , atque ab cdijs doBrinam conicam pertraBantibusi fed hac obiter 
delibajfe fufficiat ; quo etiam nomine liceat mihi infequentes demonfirationes 
proferre , non tam 'vt defiderio obfequar hominis mihi amicifiimi , quam mt 
alteri cuidam, quoeumiam ab hinc multis annis illas, nec non pluret alias 
commutucaui , tn mentem redigam , eas, non eius, fed quidquid fiint ingenioli 
mei ejfe inuenta •, atque ita periculo occurram , ne ille, non dicam fidei , fed 
memoria forfan de/eBu fibi eas afeifeat . Hoc autem audentius faciaoi-' , 
eum ea non omnino ab infiituto opere fint aliena , n-cr fantor enim circa tan- 
gentes com -feBienumab ApoH. acutifsme quidem inuentas , ac negat lue 
ofierfas m eius $^.ae primi ,ame autem nefeio an breuius , euidentius 
certe affirmattueque demonfiratas , ac Problematice piopoftas, tt in fe- 
quentibus. B PJIO- 
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PROBL. I. PkOP. II. 

Datjc Parabola; per puniSum in ea datum lineam contingentem 
ducere . 

S it Parabole, cuius diameter AB, & datum in ea punftum fit C. Opor- 
tet exC Paralx>la:contingcnrcmrc(5lamlincamduceTC. 

Applicetur ordinarim rcifia CI), & diametri fcgmcnto DE xqualis po- 
natur EA, iungaturque ACF. Dico iplamelTe tangentem quzfiraia. 



A 



Sumpto enim infedtione quolibet pun(3o G, per cum applicetur BGP 
rcftam AC fccansin F, diametrum vero in B.&iuntta DF ex E vcrticcj 
ducatur EHM parallela ad AF IccansDFiiiH.&CDinM.fitqucHLipfi 
FB iquidiftans. lamcumfitAE xqualis ED.entFH xqualis HD.ob pa- 
rallelas AF , EH i itcmquc BL xqualis LB ob xquidiftantcs BF , LH : quare 
fumpta EI media geometrica inter DE,&EB ipla EI minor erit media_ 
arithmetica EL . Amplius quadratum GB ad CD * crt vt linea E B ad ED, 
vel vt quadratum medix gcometricx E I ad quadratum ED , ergo & liiiea^ 
GBad CDcritvtEI ad ED, cumque fit EI minor EL, habebit EI adED: 
fiuc GB ad CD , minorem rationem quam EL ad ED , vcl quam EH ad EM, 
fcu quam AF ad AC , vcl quam FB ad eandem CD , ergo <jB minor cll FB : 
quare puncium F cadit extra Parabolen , & fic dc quoli^x aiio pundlo redlx 
ACF. Vnde ipfa ACF Parabolen contingit in C. Quod Faciendum erat. 

ALITER. 

I lfdcmpofitis, dico iterum pundimiF cadere extra Parabolen . Nam fc- 
Fta AB bitariam in H , cum eadem quoque in a'qualiter fei5ta fit in £ ( na 
cum fit DE xqualis EA , erit in prima figura BE maior EA, & in fecunda BE 
minor EA) erit rcilanguluniAHB maius reftangulo AEB, ac proptcrca-. 
quadratum EA ad rcitangulum AHB , fiuc ad quadratum AH minorem ha- 
bebit 
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bebit rationeni^ 

«jium idem qua- 
dratum E A ad 
TCifiangulum A E 
B>&quatuor qua- 
drata E A , uucj 
vnicum quadra- 
tum AD,adqua- 
tuor quadrata A 
H,fiuc ad vnicum 
qiudratum A B 
minorem habebit 
rationem quanu. 
quadratum E A 
ad rci^ianuulum-. 

AEB, fcd quadratum AD ad AB eft vt quadratum C D ad FB,& qua- 
dratum E A ad reftangulum A E B eft vt quadratum E D ad reilangu- 
lum B E D 1 cum fit A E zqualis E D , vel vt redta E D ad redlam E B, 
vel vt « quadratum C D ad quadratum G B, quare quadratum C D ad ma pd- 
F B minorem habebit rationem quam idem quadratum C D ad quadra- 
tum GB, ergo quadratum FB maius eft quadrato GB, vnde pundiumF 
cadit extra Parabolen, &fic de quolibet alio punifto red® A C F, pn- 
tcr C. Quare duda eft per datum puadum C reda A C F Parabolen^ 
contingens. Quod erat mciendum, 

aliter: 

P Ofitis ijfdem. Dico iterum, vt fiipra. 

Sumatur enim poft DA, A B tertia proportionalis A H , erit ag- 
gregatum extremarum 
AD,AHmaiusquam 
duplum medi® A B , 
fiue maius quam du- 
plum A E cum E B, 
led eft A D dupla ad 
A E , ergo A H erit 
maior quam dupla E 
B , fcd eft A D dupla 
D E, ergo A D ad D 
E minorem habet ra- 
tionem quam A H ad 
E B , & permutando D 
A ad A H minorem., 
habet rationem qu.im D E ad E B , fed D A ad A H , eft vt quadratumJ 
D A ad quadratum A B , vel vt quadratum D C ad quadratum B F, & 

. j’" ''' quadratuin D C ad quadratum B G, ergo quadra- b ilndem. 

tura U C ad quadratura B F minorem habet rationem quam idem qua- 

B a dratum 
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dratum DC ad quadratum B G, quare quadratum BF maius eft quadra- 
to B G; idcoque puni3um F cadit extra feftionem , vt & quodcuiique., 
aliud pundlum redae ACF, praeter C. Erit ergo retta ACF Parabolen 
contingens in in e. Quod erat faciendum . 

M O N I T V M. 



34 .pr/OTt conic. licet ab Apollonio neeatiue Jiedemon- 
Jirata , facili tamen ad afjirmatmatn reducitur , fi ex ip- 
ja in principio demantur ea merba . Si enim fieri po- 
tert , iecet vt E C F , finem 'verb . Quod fieri non 
potell 5 nam ibi linea H G ofienditur minar G F , >vnde punctum F 
cadet extra feciionem } ^ fic ^uodcuncjue aliud pun^um recdx F C H 
prxter C , cjuare ipfa E C H fecltonem continget in C : jed a't clarius 
idem pateat , en afferemus nofiram direSie conclufam deincnfrrationent , 
de ijua in prae edenti Monito , pramiffo tantum ('Z.ice propofittonis 169. 
feptimi Pappi , fia indiget Apodoniana propofitio) fecjuenti Lemmate , tn 
ipio intertm diue fimul circuli proprietates detegentur haud iniucunda . 

LEMMA I. PROP. III. 


Si circuli diameter A B inaequaliter fecetur in C, &ad mino- 
rem partem CB producatur, ita vt fit A D ad DB, vt A C ad 
C'B, & ex C erigatur perpendicularis C E, iungaturque D E. 
Dico quadratum ipfius D H a’quari redangulo A D B . 

Si vero in redo angulo D C E , quaelibet alia fubtenfa F G 
applicetur ipfi D E aequidiftans , produdam diametri parterre. 
fecans in F, aut infra D, aut fiipra, & perpendicularem C E in 
G . Dico amplius quadratum applicata: F G femper excedere^ 
rcdangulum A F B . 


Q Vb ad primum, fit circuli centrum H, & iungatur HE. 

lam cum fit AD ad DB, vt AC ad CB, erit componendo AD 
cum DBadDB,vtABadBC,& fumptis antecedentiunu. 
fubduplis, erit H Dad DB, vt HB ad BC, &pcr|conuerfionem rationis 
DH ad HB, vt BH ad HC, vel vt DH ad H E (ipfi H B xqualis) ita 
H E ad HC: quare triangula D H E, E H C, cum habeant cuca com- 
munem angulnm H latera proportionalia , fimilia erunt , vnde angulus 
D E H aequabitur angulo E C H, fiue reflus erit , idcoque D E circulum 
continget, hoc eft quadratum D E xquabitur redangulo AD fi. Qyod 
primo , &c. 

Amplius iungantur E B , E A , quas, reda F G produda fecet , in I & 

L.3c 
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L , & cadat priiTuim applicata F G infra contingentem D E , litque G M 
ipfi EA, & GN ipll EB parallela. 

lam cum Iit GF parallela ad E 

D. GMadEA.&GNadEB, 
erit triangulum A D E fimilc tria- 

MFG, Sc triangulum EDB 
fimile triangulo GFN, quare vt 
AD ad D E . ita M F ad F G , & 
vtEDadDB.itaGFadFN: 
funtque A D , D E , D B continue 
proportionales, vnde M F, F G, 

F N , erunt quoque proponiona- 
Ics , fiue reflangulum M F N aqua- 
bitur quadrato F G . 

PraEtcrca cum B E circulum^ 
contingat , & E B fecet , erit an- 
gulus D E B xqualis angulo B A 

E, fcd( cum triangula BEC, BA 
E in fcmicirculo fint fimilia ) ell 
quoque angulus BEC, xqualis 
lis angulo B A E , ergo angulus 
D E B , liue alternus E I G xqua- 
lis erit angulo BEC, ergo linea 
G I ipfi G E xqualis .Item angu- 
lus OEA xquatur angulo ABE in alterna portione, fiue angulo AEC, 
cftquc angulus OEA alterno GLE xqualis, vnde anguli AEC, GLE 
xquales erunt, quare linea GL xqualis eidem GEi erunt ergo LG,GI 
inter fc xquales, fed eft G F maior IF, habebit ergo LG ad GF mino- 
rem rationem quam G 1 ad I F, & componendo L F, ad F G, fiue A F 
ad FM minorein rationem qu.im GF ad FI, vel quam NF ad FB, qua- 
re rcilangnlum fub extremis A F , F B, minus * erit re^angulo fub me- f 
dijs MF, F N, fiue minus quadrato FG. Quod demonllrandum erat. 

Idem penitus oftendetur , quando applicata F G produAx diametro 
occurrat vitra D i nam adltibitis angulis ad verticem E , alterniique pa- 
ralleLarum, item demonllrabirur IG ipfi CL xqualem efle, & ex C finita 
fimili confiructionc, demonflratio , Sc conclufio omnind erit eadem, ac 
fupra , 

PROBL. II. PROP. IV. 

Dat.c Hyperbolae , vcl ElIipA , per pundutn in ea datunu prop. 54. 
contingentem lineam ducere. Sic”'”' 

S it Ellipfis, vcl Hypcrbolx ABK, cuius tranfuerfum latus fit B C, & 
datum in fc(itionc pun(5tum fit A , extra verticem B : oportet ex A 
datx fcdlioni contingentem lineam ducere. 
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Ex dato punAo A ordinatim applicetur A D , occurrens diametro iit 
P , & fiat vt C D ad D B , ita C £ ad E B , iungaturquc E A : dico ipfaia 
EA fcAionem contingere. 

Etenim fumpto in ea quocunque punAo F , vel fupra , vel infra A, 
ordinatim agatur FHG, fcAionem fecans in H, diametrum in <», & fu- 
per tranfucno B C deferibatur femicirculus B L C, cuius diametro B C 
m EJlipfi cx punAo D erigatur perpendicularis D L , iungaturquc E L > 
qua; , per Lemma antecedens , erit ipfi circulo contingens in L . Ac in.. 
Hypcrfxila ex E punAo duAa fit diametro CB perpendicularis E L, iun- 
gaturque D L , qua; item, ob pratmiffum Lemma . femi- circulum BLC 
continget in L, & cx G ipfi DL xquidiflans ducatur GI remi-circuluiq 



primz fi^rx fecans in M, in qua cum fit ELI contingens in Licritap-’ 
plicata G I maior G M , fiuc quadratum G I maius quadrato G M , vel 
maius reAangulo CGB, fcd cft quoque, per idem Lemma, quadratum 
G I fin fecunda figura^ maius rcAanguIo CGB, quare in vtraque figu- 
ra quadratum G I ad quadratum D L , vel quadratum G E ad quadratum 
ED, vel quadratum GF ad quadratum D A , maiorem habebit rationem 
quam reAangulum CGB ad idem qiuadratum D L, vel ad rcAangulum 
• II. CGB ad rcAangulum C D B, ita ■« quadra- 

nii cook. tum G H ad quadratum D A , ergo quadratum G F ad quadratum D A 
maiorem babet rationem quam quadratum G H ad idem quadratum D 
A( quare quadratum GF maius cft quadrato GH: vnde punAum F ca- 
dit extra fcAionem, & fic de quibuslibet alijs punAis rcAx E AF,pri- 
tcr A , DuAa cft eigo E A feAionem contingens in A. Quod erat fa- 
ciendum-. 


MONI- 
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•^T oliifMtuloadrfm nojlram acctdamut, gumiam in hac dc-> 
MAXIMIS j ^ MINIMIS traciationc freijutnter nohts ejl 
opns conicas feCtioncs circa datam diametrum, per datum 'ver- 
ticem, cum datu laterthus , ciimijue appLcaeu angulum data 
atfualcm cum diametro ejjicientikus defi riLcre, qua omnia quidem not docet 
ApoU. »»51.53.} 4. primi conic. ad quas itaque 'vfu exifente conFufien- 
dum e^et ; attamen cum hao fiitforfan Ungiftimx , ac difficillima omnium 
demonfhrationum in quatuor conicorum libris contentarum , eo quod ipfarum 
qualibet induoscafut dijlribuatur , 'variaque ibi Lemmata requirantur d 
Pappo, £utocio, ^ Commandino fuppleta ; confentaneum njifum ejl nojlrat 
hic quoque horum problematum Jolutiones afferre, qua expeditiores, admo- 
dumque f aales nolis 'videntur , vniuerfaliter fingulas ojlendendo , abfquc-i 
•vfu firadi florum , <vel aliorum Lemmatum , •vt mox videre licet . 


PROBL. III, PROP. V. 

Data in quodam plano reifla linea ad vnum punLtum terminata,’ 
inuenire in dato plano coni-fe(ftionem, qu* Parabole appellatur, 
cuius diameter fit data linea , vertex eius termini^ , redum vero la- 
tus fit altera quadam linea magnitudine data , &.diametrttordina- 
tim duifta:in dato angulo appficentur . 

S it in fubiefio plano rcifta linea A B 
data politione ad punctum A ter- 
minata, altera autem redta magnitu- 
dine data Iit AC, & datus angulus Iit 
D . Oportet in fubieito plano Para- 
bolen deferibere , cuius diameter (ic 
AB vertex A, reilumfigur* latus Iit 
^C, & ordinarim du^x ad diametri» 
in angulo D applicentur . 

Sumatur in AB quodeunque pun- 
eium B , per quod in lubieiUo plano,in 
quo AB, ducatur rec'la£BF ad angu- 
lum ABF , qui dato I) Iit xqualis , lu- 
manturque hinc inde B E , & B F inter 
te xquales, vtraque vero Iit media., 
proponionalis inter B A , & dataim.. 

AC,i8c per reilia EF intelligatur quod- 
cuiique planum GEHF, quod non Iit 
idem cum plano per reCtas EF, AB 

tran- 
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tranfcunte , & horum communis fe- 
ifiio litrcdia E F, cui in pUno GEH 
perpendicularis ducatur re&x GBH 
ad vtramque partem plani A E F pro- 
ducta , in qua fumpto quocunq; pun- 
<ioG, fiat, vtGB adBE,itaBEad 
BH i (& erit rcdangulum BGH xqua- 
Ic quadrato BE, vel BF^ iungaturque 
G KA , & per H in plano per HG, & G A 
duCio agatur re^ HI ipfi BA paral- 
Ida. 

Itaque cum GH, EF in vno fint pla- 
no, ac mterfe perpendiculares, fitque 
refiangulum GBH aquale quadrato 
vtriufqueEB, BF, fi circaGH, tan- 
quam diametrum deferibatur circulus 
GEHF , ipfc tranfibit per E , & F . Si 
crgointciligaturrefia lAG circa pe- 
ripheriam circuli GE , H F conuerti , 
manente eius extremo punCloI.defcril^tur conus IGH cuius vertex I, ba- 
fis circulus GU , & communis fedio conicx fuperficiei cum fiibiedo plano 
erit linea EMANF , quam dico elTe Parabolen quxfitam . 

Conus enim IGH, cuius venex I , & bafis diameter GH fecatur plano per 
axem defcribctfttriagulum GIH,- fecatur autem , & altero plano EAFfquod 
eft datum fubiedum planum) bafi coni non xquidillante, cum eam fecet, 
fccantc bafim coni fecundum rcClam bncam EF ,qux ad GH bafim triangu- 
li per axem cll perpendicularis, atque cfl AB diameter fcdionis EAF vni 
laterumHItrianguliperaxemxqmdiilans, talis feCiio E A F per primam.. 
huius erit Parabola .cuius diameter A B , vertex A , & ordinatim dUCla EF , 
qux ipfi diametro ad anguium ABF, dato angulo D xqualem, ap- 
plicata eft , ex ipfa conlirudione . Et eum fadum fit vt AB, 
ad BE , ita BE ad A C , erit quadratum AB ad qua- 
dratum BE , vel ad rc.5iangulum GBH , vt 
AB ad AC . Quare AC erit redum 
latus ParaBoli EMANF, 
deferipti vti quxrc- 
batur: Quod erat 
faciendum. 



PRO- 



Digitized by GoogU 


De Max. & Min. Llb. I. 


17 


PROBL. IV. PROP. VI. 

Data in quodam plano reda linea terminata , quz ad alterant, 
partem in infinitum producatur : inuenire in dato plano coni-fe- prime^ 
dionem, quj dicitur Hyperbole, cuius diameter fit produda linea, 
vertex eius terminus , tranfuerfum latus fit data linja terminata, re- 
dum vero fit alia quarcunque data linea finita , &.ipfius diametrd 
ordinatim duda: efficiant angulos dato angulo aequales . 

S int datae redx linci terminat® AB , BC , qux in fubieiSo plano ad angu- 
lum ABC, dato angulo Pxqualctnconfticuantur, & harum altera AB 
fit vteunque produSa ad BD : oportet in fubicdlo plano Hyperbolen deferi- 
bere , cuius diany:ter fit BD , vertex B , tranfuerfum latus AB reiftum BC , & 
ordinarimdudz.diametitiBD conAituant angulos, dato, angulo P xquales, 
lungatur AC , & producatur, fu- 
maturq,- in BD quodlibct pundum 
D , per quod agatur in fubiedo pla- 
no reda linea DH ipfi BC parallela, 
a qua , hinc inde produda , deman- 
tur partes DF, DG , qux fint medix 
proportionales inter BD , 8c DE ; Se 
per redam FG intelligatur planum 
IFHG , diuerfum a plano, quod per 
AD,Se FG tranfir,quorum comunis 
fcdio fit reda FG , cui per D in pla- 
no IFHG perpendicularis ducatur 
IDH , in qua , ad panes I , fumptum 
fit quodcunque pundum I, Se fiat vt 
ID ad DF, ita DF ad DH 1 Se erit re- 

dangulum IDH xquale quadrato DF, k quadrato DG, fe J redx IH , FG fe 
mutuo lecant ad redos angulos.in D, quare fi circa IH circulus deferibatur, 
tranfibit ipfe per punda FG . Tandem iungatur H A , Se I B producatur fe- 
cans AH in L , Se intelligatur conus cuius venex L , bafis circulus l H , Se co- 
munis fcdio fuperficici conicx cum fubiedo plano fit linea FMBNG . Dico 
hanc elTe quifitam Hyperbolen . 

Conus enim LIH, cuius venex L, Se diameter bafis , I H , plano per axem 
fecatur triangulum facicnVLIH, Se fecatur altero plano fquod eA datum pla- 
numfubicdum) fecantcbafim coni fecundum redamlineamFG, qux ad 
IH bafim trianguli per axem , cA perpendicularis , Se communis fcdio fubie- 
di plani , Se trianguli per axem, hoc cA DB, produda ad B conucnit cum al- 
tero latere HL extra verticem produdo in pundo A , erit , per primam hu- 
ius, fcdio FBG Hyperbole , cuius venex B,diamctcrBD,Seordinatimdu- 
dxFG cum diametro BD, ad angulum FDB, angulo CBA, Icudato P x- 
qualcm applicantur, ex conAmetionc, Cumque fadum fit vtBD, adDF 
ita DF ad DE , erit rcdangulum EDB xqnalc iiuadrato DF , fiue rcdangulo 

C IDH ; 
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n)H:qOarere^anguliim ADBad rciiiangulum EDB, erit vt idem ADB ad 
IDH.lcd ADBadEDB.cftvt ADadDE, velvtABadBC, ergo rcftan- 
gulum quoque ADB ad rcitangulum IDH , erit vt AB ad BC . Sequitur er- 
go vt AB fit tranfuerfum latus , &BC rcfturadefcriptatHyperbola:, vt in_. 
primahuius oftcnfum cft . Qupd erat faciendum . 

PROBL. V. PROP. VII. 

Duabus datis in fubicfto plano redis lineis terminatis , inuenire 
in eodem plano circa ipfarum alteram , tanquam circi diametrum, 
coni - fcdionem , qua: Ellipfis appellatur, cuius tranfuerfum Jjitus 
fit pnrdida diameter, redum vero latus fit altera data linea, &„dia- 
metrdordinatim dudx in dato angulo applicentpr . 

S int datSE in fubiciBo plano terminatf rcdi lincT AB , BC , qur ad datum 
angulum P componantur . Oponet in fubiedo plano Elliplim deferibe- 
re.cuiusdiametcrfit AB.vcrtcxB, tranfucrlum latus AB. redumBC, Sc-i 
diametro AB ordinarim duila; conftituant angulos dato, angulo P aquales . 

lungatur AC , fumacurque in_ 

AB quodcunque puncium D, .i 
quo ducatur, m fubicdo plano, 
refla GDFE ipfiBC parallela, i 
qua ex vtraque parte abfeindan- 
tur DF , DG medix proportiona- 
les inter BD , & DE ; erit vtriufq; 
ipfarum quadratum aquale refla- 
gulo EDB : per reflam autem FG 
intclligatur lecans planum IFtZHO 
ad vtramque panem fubiefli pla- 
ni produflum, quorum commu- 
nis feflio fit refla FG, cui per D 
in plano fccantelFFIG. perpen- 
dicularis ducatur IDH hic indo 
produfla. 

lam, yel cft CB non maior BA, vel maior . Si non maior , erit quoque ED 
non maior ipfa DA, Itaque ex edufla IDH infni fubieflum planum dema- 
tur DI , qui maior fit ipfa D B , iungatur I B , & ex A ducatur AO parallela,^ 
adIB,fccansIDHinO,&fiatvtlDadDF, itaDF ad.iliamDH; erit rc- 
flangulumlDHiquale quadrato D F.fiuc rcflangulo EDB, fcd reflangu- 
lum EDB cft non maius rcflangulo ADBfnam eft ED non maior refla DA) 
ergo rcflangulum IDH erit non maius rcflangulo BDA, fcd reflanguluno 
IDO maius eft rcflangulo BD A ( nam cum fit vt ID ad DB , ita OD ad DA , 
fitque I D maior D B ex conftruflionc , erit quoque DO maior D A ) quaro 
IDH rcflangulum minus erit rcflangulo IDO , hoc cft linea DH minor DO ; 
vnde punflum H cft inter D , & O , liue inter parallelas I B , AO i quare iun- 
fla Ah , & produfla fecabit produflam IB ad partes B, L, vt puta in L. 
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Si veri CB fuerit maior BA , erit quoque ED maior DA , 8c tunc ex edu- 
eia IDH fupr.i fubictf um planum dematur DH , quar minor fit ipfa DA , Si 
iungatur AH , & fiat vt HD ad DF , ita DF ad DI i erit rciSangulum HDI ar- 
qualc quadrato DF , fiue rciliangulo EDB , fed rcijlangulum EDB maius eft 
rcSangulo ADB, cum fit ED maior DA, quare rcdangulum HDI maius 
erit rcCtangulo ADB. lamcxlducaturlkparallelaad AH, fccansprodu- 
dlamADinK; eritHDadDA, vt ID ad DR; fed HD fadla eft minor D A , 
ergo Sc ID erit minor DR , vnde reiilangulum fub maioribus AD, DR, maius 
erit rcSangulolub minoribus HD, DI; fed reilaneulum HDI dcmonftra- 
tum eft maius rcdangulo ADB, ergo rc(2angulumADR c6 amplius maius 
erit reclangulo ADB : vnde reda BR maior erit refla DB, hoc eftpunflum 
B cadet inter D , & R , fiue inter parallelas AH, IR : quare iunfla I B , & pro- 
dufla conucnict cum produfla AH ad partes B , H , veluti m L . 

His itaque conllruflis , Sc dcmonftratis ; cum faflum fit vt ID ad DF , vel 
adDG,itaDGadOH, fi circa diametrum IH in plano fecante ddcribatur 
circulus ipfe tranfibit per punfla F , G : fi ergo intelligatur deferiptus conus, 
cuius vertex L,bafis circulus IFHG; & in infinitum produflus infra bafim, 
communis feflio eius conica; fuperficicicumfubieflo plano fit linea AMF 
BGNA . Dico hanc elTe Ellipfim quarfitam . 

Eft enim conus ILHfcflus plano per axem, triangulum facient LIH, & 
fecatur altero plano FBG A , ( nempe fubieflo plano ) quod bafi non atquidi- 
ftat fcum femutubfecent fecundum reflam FGd & communis feflio bafis 
coni I H , & fecantisplaniBA eft refla linea FG , qux ad IH bafim trianguli 
per axem eft duflaperpendicularis,crit,per primam huius,fcflio AMFBGN 
Ellipfis , cuius vertex B , diameter BA , cui ordinatim duflx , qualis eft FG , 
ad datum angulum P applicantur ex conftruflionc . Cumque faflum fit vt 
ED ad DF , ita DF ad DB , erit rcflangulum EDB f quale quadrato DF , fiue 
reflangulo IDH , vnde rcflangulum ADB , ad rcflangulum EDB , erit vt 
idem rcflangulum ADB, ad rcflangulum IDH i Icd rcflangulum ADB ad 
EDB,cftvt ADadDE,velvt ABadBC, ergo rcflangulum ADB, ad rc- 
flangulum IDH , erit vt AB ad BC : vnde AB eft latus tranfuerfum , BC ve- 
ro reflum deferiptx ElUpfis BFAG, vt ex prima huius. Qimderat facien- 
dum. 



M O N I T V M. 

rr» ad MAXlMAKFMy MmiMARJ^Mque cmi-fc- 

S Biomm mfcriptikilium , ac circarnfmptitilmrn muoitionem-> 
*' nobis fit optts admirandam illam a^citumem propagare circos 

Irneas femper magis ^ ac magis meer fe accedentes , nun<juam-> 
'verb fimal coeuntes , ab ipfo Apollonio pracipue animaduerfam inter curuam 
hyperboU , reciamtjue lineam , quam ipfe Ajymptoton appellauit , necefse 
quidem 'ziideretur, ad hoc >zit integram huius argumenti doclrinam hic fi- 
mul habeatur , addere nunc , primam , fecundam , decimam tertiam , ac de~ 
cimam quartans fecundi conicorum ad pradidlam Afymptoton fpeclantcs-, fed 

C % qttoniam 
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auoniam harum «uotjue hahrmus demonflranones hreuiores, ^affirmati- 
uas , non indireHas , ijuales ab j^pollonio exhibentur in prima , fecunda , ac 
decima tertia , ne nojhi tibclli molem aliunde tranfcriptis demonjiratiomhut 
audere 'velle 'videamur , apponemus hic proprias , itofrocedendo . 

THEOR. II. PROP. VIII. 

Si Hyperbolen refta linea nd verticem contingat, &ab ipfa ex 
feomi* vertice ad vtramqiie partem diametri fumatur arqualis ei, qua: po- 
con ic. tcft quartam figura; partem , qua: a feffionis centro ad fumptos ter- 
minos contingentis ducuntur cum fci 3 :ione non conuenient ; ( quar 
in pofterum cum Apollonio vocentur ASYMPTOTI) nec erit al- 
tera afymptotos , qua: diuidat angulum ab ipfislaefum . 

S ItHypcrbole.cuiusdiamctcr, dctranfiierfiiin latus AB, centrum C, & 
rcCtumfiguraclatusBF, linea vero DE leCtionem contingat inB, & 
quarta: parti figura , qua a lateribus 
AB , BF continetur a:qualc fit quadra- 
tum vtriufquc ipfarum BD, BE , & iun- 
ftseCD, CE producantur. Dico pri- 
mum cas cum fc^one numquam con- 
uenire . 

Nam in altera ipfarum, vt in CD, 
infra contingentem, fumpto quolibet 
puntlo G , ab eo ordinatim applicetur 
GIH fciflioncm, ac diametrum fccans 
in I , H , qua: ipfi D B a:quidiftabit . Et 
qtioniam cft vt latus AB adBF, ita^ 
quadratum AB adrcdangulumABF, 
vtl lumptis horum fiib^quadruplis , ita 
quadratum CB ad quadratum BD, vcl quadratum CH ad quadratum HG , 
<11. pri- ^ vt idem latus AB ad BF ita.'cft reCtangulum AHB ad quadratum HI, erit 
mi C0.1.C. quadratum CH ad HG , vt reClanguIum AHB ad quadratum HI , & pennu- 
tando quadratum CH adrcaanguIumAHB, vt quadratum GH, ad HI, 
fed quadratum CH maius efirretangulo AHB (cum eius excelfus fit qua- 
dratum CB , nam cft A B feita bifariam in C , & ei adieda cft qu.rdam B H ) 
quarc&quadratuniGHquadratoIH maius erit, hoccftpunaum G cadet 
extra Hyperbolen , & hoc femper de omnibus pungis reaarum CDG, CEL 
quamuis in infinitum productarum . Sunt igitur lineir CD , CE feflioni nun- 
quam occurrentes. Quod erat primo dcmonftrandum, talcfiiuc linetc vo- 
centur ASYMPTOTI . 

Amplius, ijfdem manentibus, dico quamlibet aliam CM, qua: diuidat 
angulum DCE , ncccflirrib Hyperbolen fecare . DuCta enim BM , ex vertice 
B, p.arallcla ad CD , conueniet cum CM ; nam & ipfa CM cum altera a:qui- 
diftantiura CD conucnit in C : occurrat ergo in M , per quod ordinatim ap- 

pli- 
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plicctur NMO fedlioncm , ac diametrum fccans in N , O . 

Quoniam igitur eodem picnitus argumento, quo fuperius dcmonftratum 
cftreCtangulumAHB ad quadratum HI, cflevt quadratum CB adBD, cft 
quoque reCtangulum AOB ad quadratum ON, vt idem quadratum CB ad 
BD , vel vt quadratum BO ad OM , erit permutando , redtangulum AOB ad 
quadratum to, vt quadratum NO ad UaM, fed redtangulum AOB fuperat 
quadratum BO, ( exceflus enim eft redtangulum ABO ) ei^o & quadratum^ 
NO , maius eft quadrato MO ; fed pundtura N cft in ipfi fedtione, quare pun- 
dliira M cadit intra : ideoque iundla CM (edtionem prius fecat . Non eft ergo 
altera afymptotonquar diiiidat angulum ab afymptotis fadtum . Quod erat 
fecundo dcmonftrandum . 


M O N I T V M. 



Is ita/jue pr^ojlenfis , ipfarum ope , ac fofta: fecundi conico- 
rum demonjirernits aliter decimam ijuartam eiufdem , al/fiji 
auxilio prxcedemium 5. lo. ii.itc i j. ifuihus ipfa 14. 
di^et, prxnnjfo tantum j eluenti Lemmate . 


LEMMA II. PROP. IX. 

Sit rcetanouluni ADD arqualc quadrato BC . Dico addita qua- 
cunque BE , redtangulum AED maius efle quadrato EC . 

C Vm enim redtangulum ABD ;rqualc fit quadrato mediat BC, erit AB 
adBC,vtBCadBI),dStdiuidcndo,& permutando AC ad CD, vt 
CB ad BD . Et cum fit DB minor 

DE, habebit CD ad DB maiorem- A C D B E 

rationem quam ad DE, &compo- F 

nendo CB ad BD , hoc cft AC ad CD maiorem « habebit rationem quam 
CE ad ED,& permutando AC ad CE ^ maiorem rationem quam CD ad 
DE , & componendo AH ad HC c maiorem quam EC ad ED . Si fiat ergo 
vt’AE ad EC , ita EC ad EE, habebit quoque EC ad EF maiorem rationem- 
quam EC ad ED , vnde EF erit minor ED , fed ( cum fadtum fit AE ad EC , 
vt EC ad EF; redtangulum A EF atqualc cft quadrato EC, quare rcdlangu- 
lum AED maius erit «luadrato EC . Quod erat &c. 

THEOR. III. PiROP. X. 

Afymptoti, & fediio in infinitum produelx ad fe propius acce- 
dunt , & ad interuallum perueniunt minus quolibet dato interuallo. 

S it Hyperbole, cuius afymptoti CD,CE, & datum interuallum fit M. 

DicoafymptotosCD.CE, & fedtionem prouudtas, ad le fc propius 
accedere , St ad interuallum jKrucnire minus dato interuallo M. 

Nam 


4zfl.qu‘n- 

tlclcm. 

b :7Q«5IV- 

ticlcm* 
f as-qum- 
t\ elem. 


Prop.T4. 
fcc. c&n. 
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NamfitquicunaucrcdtaDBE fec^tionem contingens inB: patet per j. 
fec. conic. ipfam DE cum vtraque afymptoto conucnirc , & ad tai^um B fc- 
cari bifariam , & quadratum vtriufque portionis DB , BE aKjualc c(Tc quartf 
parti figurx , qux ad diametrum CB per taftum duita conftituitur > quare fi 
fiat CA xqualis CB, appliceturque quxiibet GIH ipfi DB atquidiftans, 
afymptoton.fediionem, ac diametrum fecans in G , 1 , H , & per I ducatur 
IP parallela ad CD , fecans diametrum in 1’ infra C (nam pumfium I cft intra 
angulum GCH) erit vt in prxcedenti oftenfiim fuit rciSangulum AHB ad 
quadratura HI vt quadratum CB ad quadratum BD, vd vt quadratum PH 
ad quadratum HI, vndcrciftangulum AHBiqualc erit quadrato HP.fiue 
redkaHP erit media proponiondis inter AH &HB; hoc cftpunitnm P ca- 
det interC &B;quareip,quxipfiGCxquidiftatcontingentcmBD fcca- 
bit in Qj critque BD maior DQ^ fiue maior intercepta G1 . 



lam applicata infra G qualibet alia RN diametro occurreiftin 0,ex N du- 
Aa fit NS parallela ad RC , qux contingentem BD , ac diametrum fecabit vt 
fupra in T & S . Cumque redangulum AHB fit xquale quadrato HP, vt mo. 
dooftendimus, fitque in diredum ipfi AH additaquxdamHO, erit, per 
prxccdcns Lemma, rcdlangulumAOfi maius quadrato OP, Icd re&angu- 
lum AOB eadem ratione , vt fupra, ofienditur xquale quadrato OS i quare 
quadratum OS maius eft quadrato OP , hoc cft pundum S cadit inter C , & 
P , fiue CP cft maior CS , vel DQjnaior DT , hoc cft GI maior RN . Quare 
afymptototCD,&fc6kioBIN qux in infinitum produdx, nunquam fimul 
conueniunt, ad fc propius accedunt; idemque de afymptoto CE. Quod erat 
primo &c. 

Frxtcrca dico ipfas ad interuallum pcrucnire minus dato interuallo M. 

Sumatur DT ex cotingente BD , quy fit minor interuallo M , & per T ag.i- 
turSTN parallela ad CD diametro occurrens in S , feceturq; SV aqualis SB, 

defiat 
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& fiat vt A V ad VS , ita AS ad SO , & per O ordinatim applicetur ONR fc* 
iftionem fccans in N, rcftara vero ST in X. Et cum fit vt AS ad SO.ita A V ad 
VS , erit componendo AO ad OS , vt AS ad SV , vel vt AS ad SB , & permu- 
tando , & per conuerfionera rationis , vt AO ad OS , ita SO ad OB . ergo rc- 
tilangulum AOBxquaturquadratoOS; fed reiSangulum AOB ad quadra- 
tum iua: ordinatim duiftx ON in Hyperbola femper eft vt quadratum CB ad 
BD (vt iam fuperius oftendimus) vel vt quadratum SO ad OX; quare permu- 
tando refiangulum AOB ad quadrarum SO , erit vt quadratum ON ad qua- 
dratum OX , led eft rei^angulum AOB arqUale quadrato SO, ergo & qua- 
dratum ON quadrato OX xquale erit , quare puinSa N , & X idem funt , fed 
eft N in feftione, quare reda TX conuenit cum ledione in X , vel N , hoc eft 
RN & RX iquales erunt , feil eft RX iqualis ipfi DT , & DT minor M , vnde 
RN, vel RX erit quoque minor M. Peruenit ergo afymptotot CD cum fe- 
dione ad interuallum R^ minus dato interuallo M . Qtmd tandem erat de- 
monftrandum , 


C O R O L L. I. 

T TInc eft.quodlibet diametri fegmentum inter quamcunque applicatam, 
X X & redam ex ipfius occurfu cumfedione alteri afymptotoil xquidi- 
ftanter dudam, medium cfle proportionale inter aggregatum extranfuer- 
fo latere cum prxdido diametri fegmcnto.idemque fegmentum. Demon- 
ilratumeft enimHP efle mediam proponionalem inter AH, &HB: & OS 
inediam inter AO , & OB . 

C O R O L L. II. 


P Atet etiam quamcunque redam, ex pundo tranfuerfi lateris inter cen- 
trum , & verticem fumpto alteri afymptotoi jquidiftanter dudam ne- 
ceflaribfedionioceunere. Iam enim lupra oftendimus redam STX, qui 
expundoSintranfiierfoCB duda eft afymptotoil CD parallela, cum fe- 
dione conuenire in N . 


M O N I T V M. 


f^^/nc/dcr^ 
ii Mw E matlue , 


erit ojiendere 1 3 . fecundi conicorum aliter , ^ e^r- 
njt 'videre licet m f eluenti . 


THEOR. IV. PROP. XI. 


Si in loco afymptotis , & feclione terminato quxdam reda linea Prop. rj. 
ducatur alteri afymptoton xquidiftans , in vno tantum pundo cum f«-conic. 
fcdione conueniet , eamque necelTario fecabit . 

S ltinprxccdcntifchematc in locoabafymptotis, & fcdione terminato 
quodeunque pundum S , ,a quo duda fit STX afymptotoil CD xquidi- 

ftans . 
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lians . Dico ipfam cum fcillione conucnirc , eamque omnino fecare . 

lungaturCS, qux produila feSioni occurret, per fecundam partem 8. 
huius, eritque feflionis diameter: quare per Corolla. pratcedentis,ipfa STX 
fedioiii occurret , vt in X . 

Praeterea, cumquatcunquc contingenti atquidillans GI fupra RX, inter 
afymptoton, & feilionem intercepta , maior fit ipfa RX , fiuc ipfa GZ , pun- 
ctum Z cadet extra feilionem , & fic de quolibet alio pun&o redat XTS . E 
contra cum quaelibet intercepta LY inira RX , parallela ad DB , minor Iit ip- 
fa RX , fiue LF , pundium F cadet intra feSionem , idemque de quolibet alio 
pundo reSae XF : vnde reSa STX ab ipfo occurfu X cum fedione, ad partes 
verticis tota cadit extra, ad oppolitas verb partes tota cadit intra fe^Sionem; 
idcoque in vno tantum pundo X Hyperbolen fccat . Quod erat propolit um. 



C O R O L L. 


H lnccd, lineam alteri afymptoton aequidillantcm perpundum, quod 
Iit, velinipfafedione, vel intra, pariter in vno tantum pundo fe- 
dioni occurrere, eamque fecare . 

Nara reda XS ex pundo X , quod cft in Hyperbola , vel reda FS ex pun- 
fio F , quod ell intra , atquidiftanter duda aiymptoto CD , fi ad panes cen- 
tri C producatur , alteri afymptoto CE omnino occurrit , ( quoniam EC,fc- 
cansDCvnam parallelarum fccat quoque alteram CE) vnde aliqua pars, 
ipfius reda: XS, vel FS cadit in loco ab afymptotis , & fedionc terminato, 
ac ideo ex his , quz fuperius ollendimus, ipfa linea in vno tantum pundo fe- 
dioni occurret, ac Hyperbolen fccabit. 

propter, quarlibct linea alteri afymptoton xquidillans, dummodo fic 
duda ex pundo , quod fit in angulo ab afymptotis fado, in vno tanciim pun- 
doHypcrbolzoccuTTit,atqueeamfecat, ■' 

MO- 
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M O N I T V M. 

hua^<jut demenjhratis liceat animaduertere quamcumijue^ 
'afymptotoncjuodam-modt ejfe primam ex centro ducikilwm , 
fed HyperhoLe nmoccurrentmm •, itenujne eJfe primam fbiipfi 
aqmdijiantmm ,/ ;d Hyperbolen non f tcantmm , 

Q Vatcunque enim edulca ex C diuidens angulum DCE fccat Hyperbo- 
len , quzeunque vero ex C duila extra CD, Hyperbol* quidem non 
occurrit, cum neque ipfa CD interior , cum feilione conucniat . 
Qu^ue angulus DCE dici poterit MINIMVS ex centro C Hyperbolen com- 
prehendentium , re^is lineis nunquam ei occurrentibus . 

Item quzlibet SX afymptoto CD zquidiftanter duiita intra angulu DCE, 
H ypcrbolen fecat, quxlibet verd extra angulum duda eidem CD parallela. 



, quxeumque c 

Icn ad finitam didantiam , fecat femper diametrum CB infra C , & quo pun- 
^him conta&us remotius fuerit a vertice eo magis occurfus contingetis cum 
diametro , centro C fiet propior ; donec , cum pundlum contaSus per infini- 
tum interuallum abierit a centro, przdiiSus occurfus cum ipfo centro con- 
. ueniat. 

Sednefufeipiendam materiam interpellare nobit Jhoput, cum in ipjlut 
progreffu Parabola quadratura indigeamus , inter edias , quas habemus , 
apponemus hic tantum eam , qua , licet expeditior non fit , nonnulla tameo^ 
Lemmata,acTheorematapramittit , quorum prima ad aliquas deMA- 
X IMJS , ^ MIN IM IS propofiitiones omnino fi tra necejfiaria . 

LEMMA III. PROP. XII. 

Si fuerit vt recta AD ad DC , ita quadratum AB ad BC . Dico 
tres AD , DB , DC efle in continua^eademque ratione geometrica. 

n "VTAmfumptaBE tertia proportionali poli AB, BCj 
‘ P\1 cum fit in prima figura, AB ad BC, vt BCad BE, 
erit componendo AB cum BC ad BC , vt BC cum BH ad 
BE , & permutando , AB cumBC , fiue AC , ad BC cum 
BE , flue ad CE , vt BC ad BE , vel vt AB ad BC, ex con- 
^ ftrudiione: quod memento. 

Et cum fit, ex fuppofitione, linea AD ad DC vt qua- 
dratum AB ad BC, & quadratum AB ad BC,vt linea AB 
ad BE , ex conftrudione , erit AD ad DC , vt AB ad BE, 
& per conuerfioncm rationis , & permutando , & iterum 
per conucrfionem rationis AD ad DB , vt AC ad CE , 

* D 
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TT vcivt ABadBC, vtfuperiusoftendimus: &permutan- 
^ do , & per conuerfionem rationis , AD ad DB vt DB ad 
DC. Quod in prima figura oftendendum erat. 

In fecunda vero : cum fit AB ad BC vt BC ad BE, erit 
P diuidendo, & permutando, AC ad CE vt BC ad BE , vel 
vt AB ad BC , ex conftruillione : quod ferua . 

Et c um fit AD ad DC vt quadratu AB ad BC , & qua- 
dratum AB ad BC vt linea AB ad BE , ex confirudione, 
erit AD ad DC vt AB ad BE, & per conuerfionem ratio- 
nis , permutando , conuertendo , diuidendo , & iterum- 
conuertendo AD adDB, vt AC ad CE, vel vt AB ad 
BC , vt modo oftenfum fuit, & permutando , conuerten- 
do, per conuerfionem rationis,& diuidendo AD ad DB vt BD ad DC.Qimd 
erat in fecunda dcmonflrandum . 


/a- 


ALITER idem breuius . 

Ijfdem pofitis : dico iteriim vt in pnecedenti . 

D EfcribaturfuperADfemicirculusAED, & per C erigatur CE diame- 
tro AD perpendicularis, iunganturqueDE,AE,&BE,quz produ- 
eta in fecuuda figura, occurrat cum AFipfi CE parallela in punfloF. 

lam in vtraque figura , cunu 
fit per hypotefim quadratum., 

AB ad BC,vt refla AD ad DC, 
vcivt quadratum AD adDE, 
vel vt quadratum AE adEC, 
ob triangulorum limilitudinc , 
erit refla ABadBC, vt reita.. 

A E adEC: quare in prima fi- 
gura erit angulus AEB, aiqua- 
lis angulo BEC , fed angulus 
BAE xquatur angulo DEC, 
quare duo fimul AEB, BAE, 
fiuevnicus DBE, xqualis erit 
duobus fimul BEC, DEC , fiue vnico DEB , ergo BD efl xqualis ipfi DE . In 
fecundavero, cum fit ABadBC, vel FA adEC, vtAEadEC erunt AF, 
AE intcrfexquales,vnde angulus AEF, xqualis angulo AFE fiue paralle- 
larum externo CEB , fed cft AEF xqualis duobus fimul ABE , E AB , quare 
&CEBijfdem angulis ABE,EAB xqualis erit, efique pars CED xqualis 
vnico angulo EAD , ergo reliquus angulus DEB rebquoDBE xqualis erit, 
bocefl refla DBxqualisDE, Itaque in vtraque figura cum DB fit xqualis 
DE, fitqucDEmedia proportionalis inter AD , DC , erit quoq; DB media 
inter ealdeni AD, DC . Quod erat dcmonftranduro . 



ITE- 


Digilized by Googie 


De Max. £c Min. Lib. I. 


27 


I T E R V M aliter breuius , led negatiue . 


ir. 


te 


Sifuerit\'trefta ADadDC, ita quadratum AB adBC, erunt 
AD , DB , DC in continua ratione geometrica . 

S I enim DB non eft niciiia proportionalis inter AD , DC , cfto fi fieri po- 
tcft media qua;cunque DE i erit igitur, in prima figura , tota AD ad to- 
tam DE , vt pars DE ad partem DC . ergo reliqua AE ad reliquam EC , erit 
vt pars ED ad DC, vel vt tota AD ad totam DE : (ex co- 
ftruclione} in fecunda vero cum fit AD ad DE vt DE ad 
DC, erit componendo A E ad ED, vt EC ad CD, & per- 
mutando AEad EC, vt EDadDC, velvtAD ad DE 
( ex conftrucfione ) cum ergo in vtraque figura fit AE ad 
EC,vt AD ad DE, erit quadratum AEad EC, vt qua- 
dratum AD ad DE , vel vt rei3a AD ad DC , vel vt qua- 
dratum AB ad BC ( ex fuppofitione ) vel rc(5ia AE ad 
EC, vtrecta ABadBC, & in prima figura componen- 
do , at in Iccunda diuidendo, AC ad CE , vt AC ad CB, 
quare CE, CB inter fe funt iqualcs, totum, &pars, 
quod eftabfurdum: non eft ergo media inter AD, & 

DC,qu.t fit maior, vel minor DBi vnde ipfa DB erit 
media proportionalis inter AD , & DC . Quod demon- 
ftrare oportebat. 

C O R O L L. 


Vni- 
uerfalius 
quam d 
Caual. in 
3. prop. 
cxcrc.tf. 


H inc patet , quod , cum fuerint tres magnitudines continue proportio- 
nales , tum exceflus quibus dilferunt , tiim carum aggregata , erunt in 
eadem ratione, in qua funt datxnaagnitudincs: quando enim pofitum fuit 
eflcADadDE, vtDEad DCoftcnlum quoque fuit AE adEC clTcvt AD 
adDE, Icd in prima figura AE, EC funt exedfus datarum magnitudinum, 
in fecunda vero funt aggregata primx cum fecunda , & fecundx cum tenia i 
quare patet, dcc. 

THEOR. V. PROP. XIII. 


Si tlu.T Parabola: ad eafdcm partes dcfcriptac ad idem punftiim 
firaul occurrant, fintque earum diametri inter fe a:quidiftantcs , & 
applicata: fint ea:dcm, ac ipfarum vertices fint in eadem rcefa, qua: 
ducitur ex occurfu; iplx in nullo alio puncto fimulconuenicnt, & 
omnes, qua: ex contadlu in ipfis ducuntur in eadem ratione i fe- 
dioniLus diuidentur . 

E Sto Parabole ABC, cuius diameter BF, & duda BA, fit quxlibet DE 
ipli Bl' iquidiftans , & AC ordinatim applicata BF, & per verticem D, 

D i cum, diamc- 


f. 
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diametro DE dcfcribatur Parabole ADG, cuius AE /it sas fcmi-applicata: 
dico primum Parabolen ADG , etiam /i in infinitum producatur , totam ca-> 
dere intra ABC, & /i ex A ducatur quxcunqucANMH, ipfam a Parabola 
ADG fecari in O , in eadem ratione , ac AC fccatur in G , & AB in D . 

Dufta enim ex A reda AP contingente Parabolen ABC , erit FB aequalis 
BP i ideoque ED zqualis DR , vndc AR continget Parabolen ADG, St AH 
fccabitiplaminO. 



lam dudis ex H , O , femi - applicatis HI , OL , erit , ob Parabolen , FB ad 
BI, vt quadratum AFad HI, vel vt quadratum FM ad quadratum MI : qua- 
re per Lemma prxccdens , erit FB ad BM , vt BM ad Bl , & per CoroU. eiuf- 
dcm,in vtraqucHgura.entFMad MI , vt FBad BM; eadem penitus ratio- 
ne oftendetur c/le EN ad NL , vt HD ad DN , (cd eft FB ad BM , vt ED ad 
DN. quare & FM ad MI erit vt EN ad NL, fcd FM ad MI, eft vt AM ad MH, 
& EN ad NL , vt AN ad NO , quare AM ad MH erit vt AN ad NO , & in pri- 
ma figura conuertendo , componendo , & permutando , H A ad AO , vt M A 
aJ AN; in fecunda vero per conuerfionem rationis, conuertendo, & per- 
mutando HA ad AO erit vt M A ad AN. Eft igitur in vtraque figura HA ad 
AO,vtMAadAN, vcIvtBAad AD, fcd cftBA maior AD ex conftru- 
dione, quare & HA erit maior AO, fed HA tota eft intra Parabolen ABC , 
vnde pundum O, quod eft in Panibola ADG erit intra Parabolen ABC , & 
fic de quocunque alio pundo Parabolx ADG , etiam fi duda AH cadat in- 
fraACjquare ipfa cadit tota intraABC: &cumfitHAadAO,vtBAad 
AD,vclvtFA.ad AE, vel fumptis duplis , vt CA ad AG, erit diuidendo 
HOadOA.vtCGadGA. Quod erat, &c, 

e o- 
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C O R O L L. I. 

H inc p.itct , quod fi rciSa linea in Parabola vtciinquc applicata ex Vni- 
vtraque parte fcilioni occurrens cumdiametro , vel intra , vel cxtra_ iicrialius 
Icrtioncmconueniat, atque ex iplius terminis cum feflione, ad diametrum riuam >n 
ducantur ordinatae , erunt ab his ablcilTa diametri fegmenta ex vertice fum- ‘f' F™?- 
pta , extremx , & abfeidum ab applicata , erit media trium continue propor- 
tionalium . Dcmonftratum eft enim in figuris Theorematis quando AH dia- 
metrum fecat in M , & Icitioncm in A , H , quod ordinarim applicatis AP , 

HI , eft FB ad BM , vt BM ad BI . 


e O R O L L. II. 

E x quo etiam elicitur, quod fi in Parabola ABC duflaAH diaractrunC 
fccans in M producatur vlque ad occurfum cum contingente ex verti- 
ce B in S , Icmpcr rcclangulum fub fegmentis AS , & SH , inter fedlionem, & 
contingentem interceptis iquatiquadrato fegmenti SM inter contingetem, 
ac diametrum intercepti . Nam cum fit vt FB ad BM , ita BM ad BI erit quo- 
que ob parallelas , AS ad SM, vt SM ad SH, quare redangulum ASH xqua- 
bitur quadrato SM , 


e o R O L L. III. 


T Tine etiam eft, quoti, fi ijfdem politis, 
XjL interior Parabole ADG habuerit ver- 
tice m D punito medio reCti AB , ipfa quo- 
que tranhbit perF medium punitum bafis 
AC, &quxcunquecduita excomaituA, 
qualis eft AH, bifariam fccabitur in O ab in- 
terna fedlionc i quare fi ex O ducatur OLM 
diametro BF iquidiftans, ipfa erit diameter 
portionis AI.H , & AH vna applicatarum, 
AO vero femi- applicata. Cumque fit AP 
contingens ABC in A, erit OL in trilineo 
mixto ADFB , xqualis LM in trilineo mixto 
ALBP , & lic de omnibus vbicunque inter- 
ceptis in ijfdem trilineis . 



THEOR, VI. PROP. XIV. 


Parabola: .xqualium altitudinum inter fc funt vtbafc? . 


S int dux Parabolx ABC , DEF xqualium altitudinum, hoc eft concipian- 
tur dilpofitx intereafdem parallelas BF., AF; dico elTc vt bafis AC 
vnius , ad balim DF alterius , ita Parabole ABC ad Parabolen DEF . 

Nam 
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Niim fi h.T P.irabol.T non fuerint bafibu s proportionales , erit altera Para- 
bolarum minor nuam opus dl aci hoc vt huiuunodi magnitudines fint pro- 
portionales. Elto igitur 11 polfibilceft minor ABC, & cius dcfecliis fitO; 
ita vt bafis AC ad DI' fit vt aggregatum Parabola: ABC cum magnitudincO 
ad Parabolen DEF. lamiuxta vulgatam methodum Antiquorum circum- 
feribatur Parabola: ABC , figura ex parallclograminis conftans , squ-alium.. 
altitudinum, ita vt eius 
cxcciTus fupra Parabo- 
len fit minor O ; quod 
fiet, nempe fiexcircfl- 
feripto Parabola’ paral- 
Iclogrammo A Y ; per 
bifeCtionem diametri B 
G in I , auferatur dimi- 
dium parallelogrammu 
AL , & ex reliquo dimi- 
dium,doncc fiiperfit pa- 
rallclogrammum CM , 
quod minus fit fpacioO: fic enim cxccfTus circumferipta: figur.r cx parallc- 
logrammis , fupra inferiptam cx ."cquc altis pamllclogrammis erit maximum 
parallelogrammum CM, (vt fatis patet) quod cft minus fpacio O, ac ideo cx- 
ccifus circumfcripti fupra iplam Parabolen erit adhuc minorO; quapropter 
addita communi Parabola ABC, erit vniuerfa figura circumferipta minor 
aggregato Parabola: ABC cum fpacioO: itaque circiunfcripta ABC expa- 
rallclogrammis ad Parabolen DEF minorem habebit rationem, quam hii- 
iufinodi aggregatum ad eandem Parabolen DEF , fed pra:diiftfi aggregatum 
adDEF Parabolen ponitur ede vtbafisAC adDF, vel vt circumferipta., 
ABC ad circumli riptam DEF , qua: per a:quidiftantium bafibiis inrerfcdio- 
nem defcript.a, cx a-que altis , A numero a:qualibus, ac proportionalibus pa- 
rallelogramis conftabit (cum fit quadratum AC ad QX , vt reda GB ad BM , 
vel vt HE ad EP,vcl vt quadratu DF ad quadratum TZivnJc & reda AC ad 
QX, vel parallelogrammum CM ad C)S,vt reda DF ad TZ, vel vtparalle- 
logr.ammum DR ad TV,& fic de reliquis fingula lingulis, vnde vniuerfa cir- 
cumferipta ABC, ad vniucrfamDEF, efl vtvmimCM ad vnumDR,velvt 
bafis AC ad bafim DF) quare circumferipta ABC ad Paralrolen DEF mino- 
rem habebit rationem, quam eadem circumferipta ad circumferiptam DEF, 
hoc cll circumferipta cxp.irallelogrammis erit minor ei inferipta Parabola 
DEF , totum parte; quod cll abfurdum ; inter has ergo Parabolas non datur 
minor quam fit opus ad hoc vt ipfe fint bafibus profiortionales; erit ergo P;i- 
rabolc ABC .ad DEF, vt bafis AC ad DF bafim.Qimd erat dcmonllrandum. 

COROLLARIVM. 



Q Vodoficnfumefi de intcgrisParabolisatque altis, idem penitus con- 
fimili conftrudionc, cademque ratiocinatione dcmonfiiabitur dej 
duobus trilineis ABC, CBG ab eadem diametro BG abfcilfis ; 
item de duobus ttilineisParabolicisABG, DEH i-qualium altitudinum, .i 


cuims 
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cumis AB, DEi diamctrtsBG.EHi &femi- applicatis AG, DH comprc- 
hcniis , nempe trilineum ABG ad CBG , clTe vc bafis AG ad (^C , flht squa- 
lem ; ac propterca diametrum BG Parabolen ABC bifariam fecare i & vnu- 
quodque trilineorum efle femi-Parabolen;& femi- Parabolen ABG adlc- 
mi - Parabolen DEH squalis altitudinis , efle vt bafis AG ad bafim DH , & 
integram ABC ad dimidiam DEH efle vt bafis AC ad femi - bafim t)H . 

THEOR. VII. PROP. XV. 


Parabolse zqualium bafmtn funt inter fe vc altitudines . 


S int primb dus Parabolx ABC , ABC fuper eandem bafim AC , & circa_. 

eandem diametrum BE . Dico has efle inter fe vt earum altitudines FA, 
GAi &quod de femi -Parabolis EBC, EDC demonllrabitur, idem infe- 
quetur de duplis. 


Si enim non cft vt FA 
ad AG , ita femi- Parabo- 
le EBC ad EDC , erit al- 
tera ipfarum minor quam 
fit opus ad hoc vt fint pro. 
portionales altitudinibus 
FA , AG , fitque . fi pofli- 
bile cft , minor EBC dc- 
fetftu R , Sc bifariam feifta 
EC in H , & iterum EH 
bifariam in 1, S(c. circum- 
feribatur, vt in proceden- 
ti , trilineo lemi- Parabo- 
li ECB figura BLCE ex 
parallelogrammis cque^ 
altis conflans , cuius cx- 



ceflus fupra fcmi-ParaboIenfitminorR, ita vt ipfa circumferipta figura- 
BLCE ad fcmi-ParabolenEDC adhiic minorem habeat rationem qu;iin- 
altitudoFAad AG: quofaeSo, femi-Paraboli quoque EDC per squidi- 
ftantium diametro interfeiftioncm altera circumferibatur figura DMNCE 
ex totidem Parallelogrammis squealtis, &c. Et cum firob Parabolas, re- 
da BE ad OI, vtredangulum AECad AIC, velvtDEadPI, erit permu- 
tando BE ad ED, vel paralie logrammumBI ad DI, vtOI ad IP, vel vt pa- 
rallclogrammum OH , ad PH , & fic de reliquis circumferipts BLCE , ad rc- 
bqua circumferipts DMCE , fingula fingulrs , quare vniuerfa circumferipta 
ALCE ad vniucrfani DMCE, erit vt vnumparallelogrammumBI ad vnum 
DI , vel vt bafis BE ad ED, vel vt FA ad AG, fed F A ad AG habet maiorem 


rationcmqu.im circumferipta ALCE adfemi-ParaboIen EDC: quare cir- 
cumferipta ALCE adcircumfcriptamDMCE, habebit maiorem rationem 
quam ad Icmi - Parabolen EDC , vnde circumferipta DMCE minor erit in- 
feripta femi - Parabola EDC ; totum parte , quod cft alifurdum . Non datur 
ergo inter has femi - Parabolas minor quam fit opus , ad hoc vt ipfs fint ba- 

fibus 
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Cbus proportionalcsrqui- 
re fcmi-ParaboIc EBC ad 
EOC, fiuc tota ABC ad 
totam ADC , fjpcr ea- 
dem bafi AC , & circa ea- 
dem diametrum BE,eft vt 
altitudo FA ad AG . At 
ii concipiatur altera Para- 
bole QST, cuius bafis QT 
xqualis fit bafi AC , alti- 
tudo veto SV fit xqualis 
ipfiGA (quateunq; fit in- 
clinatio bafis cum diame- 
tro SZJ ipfa, per pricedc- 
tem propofitionem,?qua- 
lis erit Parabolf ADC, ac 
ideo QST ad ABC eandem habebit rationem, qu.im ADC ad AEC, vel 
anilln akitnilo G A 1 litte S V * 4 F’A .■ Vnde Parabole equalium bafiunu. 
lunt inter Ic vt altitiilines . Qimd erat , &c. 

THEOR. VIII. PROP. XVI. 

Si reda linea femi- Parabolen ad extremum bafis contingens 
cum diametro conueniat, &intraipfam fuper eadem bafi deferi- 
pta fit Parabole , cuius diameter fit dimidium diametri femi - Para-, 
bola? , ac ei aequidiftet ; erit trilineum ^ contingente , produda dia- 
metro , & conuexa femi - Parabolica linea contentum , atquale tri- 
linco i diametro , conuexa Parabolica , & concaua femi - Parabo- 
lica comprehenfo . 

E Sto femi -Parabole ABC, cuius bafis AC, & contingens AE diametro 
CB occurrens in E , & iuntla AB , ac bifariam feita AC in F , agatur F 
( aiquidiftans CB,& fuper bafi AC cum diametro GF, quod eft dimidium 
aii-lu CB, deferiptaiit Parabole AGC,(quxcadet ' tota intra ABC : ) Dico tri- 
bneum AEBHA xqualecife trilineo AHBCGA . 

Sed ad hoc dcmonftrandum , videndum eft primb, quomodo cuilibet tri- 
lincoexprxdictis,circumfcribipoirmtfigurxcxsque altis, & numero ir 
qualibus parallclogrammis , Scc. 

Per continuam igitur bife<ftioncm,diuidatur contingens AE,vcI bafis AC 
in quotcunq; partes xquales CD, DL, LM , MF &c.: & per diuifionum pun- 
cta D, L, M, F,&c. ducatur ipfi CBE xquidiftantcs D i , La, Mj, P4,&c. qui 
femi-Parabolcn fecent in QjJR, K, H &c. Parabolen vero in N, O, P, G, Scc. i 
& ex B, Q^R, K Scc. : diicanturBY, QZ , R&, KI Scc . : ipfi AE parallela;, qua: 
intra femi- Parabolen ABC cadent (cum fint contingenti iquidiftantes^_ vel 
extra trilineum AEBHA . Hac ci^o mcthodocircumfcribctur trilineo figu- 
ra EB YZ&l &c. ex iquc altis parallclogrammis &c. 
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lam fi jungantur AN , AO, AP, &c. qua; feccnt LO , MP , FG . &c. in j. 6 , 

7 , &c. incercepta: N5 , Otf , P7 , cadent totat intra Parabolen AGC , hoc eft 
extra trilineum AGCB i & fi ex pungis B,QJl.K,&c. ducantur contin- 
gentes BS,QT,RV,KX,&c. ipfx iquidiftabuntrcflisCD,N5,Otf,P7, 

&c. (cumdueli AC, AN, AO, AP,&c. fint « ordinarim dudli diametris ' 
BC , QN , RO , KP , &c; ficque circumferibetur trilineo AHBCG A , figura ' ' 

cx squealtis parallelogrammis BD , S5 , Ttf , V7 , &c. 

Amplius, fi ipfiZQ^&R,IK,&c. producantur extra femi- Parabolen, 
cadent totx intra trilineum A£BH, atqueita inlcribetur ei figura ex paralie- 



logrammis&c. Etficxpunflis QJR,K.&c. ducantur contingentibus SB 
TQj\'R, cScc. a;quidiftantcs , cadent toti intra trilineum AHBCG, cum finr 
ordmatimdu^lx,&ficxpun( 5 lisN.O,P,&c. ducantur ad partes diametri 
EBCrcaiiquidiflantcsipfisAC, AN, AO,&c. (qiur erunt etiam paral- 
lela; contingentibus ex B , Q^R, &c. vel prxdidis applicatis cx Qj_R, K &cj 
cadent hxaquoq,- intra trilineum AHBCG, nam quxcxN ducitur ipfi AC 
xquidiftans ad partes diametri CB cadit extra Parabolen AGNC , cum fit 
AD maior DC, & qux cx O ^'quidillat ipfi AN cadit extra AGQcuin fit AS 
maior jN , & fic dc reliquis . Itaq,- hac operatione inferibetur trilineo AH- 
PCG figura cx parallclogramis xqucaltis , &c. Qi^e cx his, & cx 1 4. huius 

E pittct . 
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patet quomodo cuilibet horum trilincorum circumfcribi po(!it figura ex 
xque-altisparallclogrammis, Stc. qux fuperet proprium trilineum magni- 
tudine , qux minor fit quacunque magnitudine propofita . 

lamdicohuiufinoditrilineaintcrfeeflfcxqualia. Namfifint inaequalia, 
alterum ipforum , vt puta AHBCG A altero AHBE minus erit, & defectus fit 
fbacium i? ; quo pomo circumfcribatur , vti nuper docuimus . trilineo AHB 
CCA figura ex parallelogrammisSCTN,VO,HP,&c. cuius cxcelTusfiipra 
trilineum fit minor magnitudine i!'; quapropter talis figura adhuc minor erit 
trilineo AEBHA , cui circumfcribatur, item per eafdem lineas ipfi CB xqui- 



diftantcs, figura ex totidem parallelogrammis EY, i Z, iSc,;h &c. Patet nue 
talem dreumferiptam, alteri circumferipti ABD567, &c. fqualem elTc.cum 
vtraq; ipfarum ex xquabbus numero , & magnitudine parallelogrammis c6- 
ftet vtrunq; vtrjque : (parallelogramma enim E Y, BD, funt inter ealdcm pa- 
rallelas, & fiipcr iqualibus bafibus EB, BE ! & parallclogrammum IZ xqua- 
tur parallelogramo Qt , cum inter eafdem fint parallelas, & fuper xqualibus 
bafibus “ IQj (^, & fic de fingulis ) fcd circutnfcripta ABD 5^7, &c. cllmi- 
nortrilineo AEBHA.vtmodooftendimus, crgo& circumferipta AEBYZ 
&I, &c. minor erit eodem trilineo AEBHA; totum parte , quod efi abfurdu. 
Quare huiufmodi trilinca inter fc fuqtatqualia. Qimdoftendcre propoii-j 
tum fuit, THEO- 
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THEOR. IX. PROP. XVII. 

Parabole fefquiterria eft trianguli eandem ipli bafim , & ean- 
dem altitudinem habentis . 

T> Epetitoprscedenti diagrammate, dico Parabolen AB8 fefquiccrtiam 
XV cfle inicripti trianguli AB8 . 

Nam duda Gp parallela ad AC defcribatur lemi Parabole 9, 8, cuius dia- 
meter iit pC, 3 c femi- applicata fit C 8 , squalis bafi AC Parabol* 
AGC. Et cum fit femi- Parabole ABC squalis ^ femi -Paraboli CB 8 , & 
Parabole AGC squalis ^ femi-Parabols Cp 8 , fitque Cp8 dimidium r CB8 
(nam eft Cp dimidium CB &c.) erit Parabole AGC dimidiun» femi-Parabo- 
Is ABC, fiue squalis trilineo AHBCGA, ac etiam trilineo w AEBH ; quare 
totum triangulum AEC fefquialter^ erit femi- Paraboli ABC, fiue erit 
vt ad 4 , fed ad triangulum ABC eft vt tf ad 5 , cum fit EC dupla CB , vnde 
femi-Parabolc ABC ad triangulum ABC , hoc eft dupla ad duplum , nempe 
Parabole AB8 adinfcriptum triangulum AB8 , erit vt 4ad 3. ^od demon* 
(Irare oportebat. 


M O N I T V M. 

r hoclxo ,ex jduerfa indire3<e Auiquorumnn.t per duplicem 
pefuionem , luce cImUu pateat quantum facilitatis , hreuitatis , 
atcfaa euidentia nafafeatur e nona , direSla^ue methodo ( reiie 
tamen caateijue 'vfurpata) acutifstmi Geometra Caualer^ , 
per indiuif litium dominam , notis amicifstmam , ex hac alteram accipc-j 
eiufdem theorematis demonjirationtm, confimili arte cop^mtam yoempra- 
cedeiiti . 

THEOR. X. PROP. XVIII. 

Parabole fefquitertia eft trianguli eandem ipfi bafim, & ean- 
dem altitudinem habentis . 

S it Parabole ABC, cuius diameter BD, bafis AC: dico ipfam fcfquiter- 
tiam ciTc inferipti trianguli ABC . 

Bifariam enim feila AD in G , per quod dufta GF paralleh ad DB , & per 
F,FH parallela ad AD, ac deferiptis , vt in prscedenti figura Parabola^ 
AED, fit portione Paraboli HCD,cuiusdiamctcr fitHD, fit fcmi-applica- 
ta fit DC ducatur in tota ABC quibbctapplicataNL diametrum fecans in 
M , crirque NM squalis ML, fit lic de quibuslibet alijs applicatis ipfi AC i- 
quidiftantibus , quare omnes fimul in portione ABD , omnibus finrnl in por- 
tione DHC squales erunt , fiue portio ABD iqualis DBC , nempe vtpquc 
erit femi-Parabolc , fit eadem ratione oftendetur DHC femi-Parabolen efle. 

E » 1 »™ 
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lam applicata quacunque OPQR, tiim in Parabola AEDi tiim in remi^ 
Parabola OHQ cum flt quadratum AD ad OP vt linea GF ad FS, vel vt DH 
ad HQ^vel vt quadratum DC ad QR , lintque antecedentia AD, DC fqua- 
lia, erunt & conrequcntiaOP, zqualia, nempe applicata OPzqualuap- 

plicatzQR, & ita de omnibus &c. quare integra Parabole AE]^ zquatur 
ftmi - Paratolz DHC . 

Amplius du^ quacunque TVX 
parallela ad BD, eritBDadTX, vt 
redian^um ADC ad AXC, vel vt 
HD ad VX , & permutando , cum fit 
BD dupla DH.& TX erit dupla XV, 

&lic aeomnibus interceptis, & z- 
quidiftantibus in femi- Parabola DB 
C, & in femi- Parabola DHC , vnde 
tota femi- Parabole DBC dupla ell 
totius femi-Parabolz DHC , & fum- 
ptis zqualibusi fcmi-Parabolc ABD 
dupla Farabolz AFD,fiue mlineum 
ANBDFA , zquale erit Parabolz 
AFD. 

Tande, fi fit AE contingens ABC 
in A , erit EB zqualis BD , & du3a_, 
in trilineo AEBDFA quacunque IKZ parallela ad ED, erit IK zqualis ,• KZ, 
&fic de omnibus alijs interceptis in trilineis AEBNA, & ANBDFA quare 
totum trilineum AEBNA zquabitur toto trilineo ANBDFA,fed hoc, modb 
oftenfum fuit zquale Parabolz AFD, quapropter totum triangulum AED 
erit fefcimalterum iemi-Paiabolz ABD, vel erit vt d ad 4, fed ad triangulum 
ABD eft vt d ad 3 i quare femi -Parabole ABD ad inferiptum triangulum^ 
ABD erit vt4ad 3 ,&duplumadduplum, hoc eft Parabole ABC adtri.m- 
gulum ABC, fuper eadem bafi AC, &eiufdem altitudinis cum Parabola, 
critvt4,ad 3 .ncmpcfcfquirertium. Quod erat dcmonftrandum . 

Sed tam tempus eji mt fufeeptum opus taediamur , initio fa£io i defni- 
tionihus . 




Definitiones Secunda:. 

I. 

CONI SECTIONES AiOVALITER INCLINATiE 
vocentur illf , quarum ordinarim duftz zquales inuiccm- 
angulos cum carum diametris efficiunt . 

Videlicet coni-fedio ABC vocabitur zqualiter incli- 
nata, vel eiufdcm inclinationis,ac fedlio conica DEF,cum 
vtriufquc ordinatim duSz AGC, DHF, earum diametros 
BG,EH, ad zquales diuidiint angulos, hoc cft cum an- 
gulus AGB, angulo DHE, & qui ei deinceps CGB reli- 
quo FHE zqualis fuerit . 

II. 

Coni - fedio vel circulus , coni- fccUoni , vel circulo fi- 
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maladfcribiintclligatur.vcl SECTIONES SIMVL ADSCRIPT£ dican- 
tur, quando cum fuerint aequaliter inclinacz earum diametri, & otdinatim 
du&z inter fe mutu6 congruant . 

Nempe cum duf coni- 
fe6UoiiepABC,DEF x- 

E diter inclinatz, ita dl- 
fitf luerint vt ipfarum 
metri BG , EI ubi mu- 
tu6 congruant , & omnes 
mius applicate ( quarum 
vna AG) congruant om- 
nibus altetius applicatis, 

(quarum vna Et DI ) ipfx 
vocentur fc^Uones Emul 
adfcriptz. 

III. 

Coni-fcdio , vel circulus , coni-leiSioni , vel circulo inferibi dicatur , vel 
SECTIO SECTIONI INSCRIPTA vocecm, quando cum luerit altera al- 
teri adferipta. Et quoque tota intra eandem, nec aUcubi fe mutuo fecem, 
licet in infinitum producantur , qux in infinitum extendi poffunt . 

Hoccft.fi vtin prima, & fecunda figura vtriufque ordinis prxcedentis 
fchematis dux coni-fedlioncs ABC, DEE fuerint fimul adfcriptz, & altera 
ipfarum vt DEF tota cadat intra aliam ABC, tunc dicatur fe&o DEE inferi- 
pta fe^ioni ABC . 

IV, 

Coni-fciftio, velcircuIus,coni-fciftioni, vel circulo circumferibi intelli- 
gatur,vel SECTIO SECTIONI CIRCVMSCRlPTAdicatur.ficumfiic- 
ritaltcra alteri acllcripta, tota quoque cadat extra eandem, nec alicubi fo 
niucud fecem quamuis in infinitum abeant . 

Qualis cft in pr.-cdidis figuris fctftio ABC, qux cum fit adferipta fcdioni 
DEE tota cadit extra eandem DEF . 

V. 

Coni-fciftio , vel circulus coni-fctftioni , vel circulo per verticem, vel per 
puncium intra , aut extra fcdionem datum adferibi , vel inferibi, aut circum- 
icribiintelligatur.fiuc SECTIO SECTIONI PER VERTICEM, vcl PER 
DATVM PVNCTVM INTRA , aut EXTRA SECTIONEM ADSCRI- 
PTA, vcl INSCRIPTA, aut CIRCVMSCRIPTA dicatur, quandocum 
fuerit altera alteri adferipea , vel inferipta, aut circumfcripta, vnius diameter 
per datum punctum educta fit quoque diameter alterius ; vt videre cft iiij 
pratccdcntibus figuris . 

VI. 

H YPERBOI^ , & ELLIPSES > SI.MH ES inter fe dicantur , quando cum 
fuerint f qu.Uiter inclinat? ipfarum latera fint proportionalia, hoc cft vt tran- 
fuerfum vn ius ad reCtum , ita fit tranfuerfuin ad reCtum alterius ciufdem no- 
minis. 

vri. 

OJNtiRVENTES CONI -SECTIONES dicantur iUx, qux cum fue- 
rim 
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nnn cx eo 4 cm diametri pundo Fi- idemque oftendetur dc omnibus alijs ex- 
tremis puniris communium applicatarum ad vtralque diametri partes : qua;- 
rehuiulinodifccrioncs erunt in totum congruentes : eruntque eiufdem no- 
minis i quoniam cum regula Paraboli iquidiftet diametro ; Hyperboli au- 
tem conucniat cum diametro extra fedionem; EUipfis vero eidem diametro 
intra ledionem occurrat, hoc eft ad extremum tranfuerfi lateris, cumque., 
harum feirionum diametri fimul congruant(nam fediones lunt (imul adicri- 
pti) fi diuerii nominis eflcntipfarum reguli nunquam congruerent, quod 
cil contra hypotefim . Sunt ergo taies fediones congruentes fimul , & ciuf- 
dem nominis . Quod primo , Scc. 

Si vero regulx OOI, HPL infia contingentem BGH nunquam conueniut, 
difiundim fimul procedentes , vtinatf.proximeiubfcqucntibus figuris ap- 
paret , in quarum primis quatuor, reguli fiint paralleli , in reliquis autem a 
contingente BGH ad panes feCrionum fiint femper inter Ic recedentes, ellq; 
regula <iOI propinquior diametroquiimHPL; tada eadem conftrudione, 
vt lupra i quoniam latitudo FO minor ell latitudine FP, & altitudo BF eft ea- 
dem, erit rcdangulum BFO fiuc quadratum applicati NF m fedionej 
DBE, maius redangulo BFP * Cue quadrato applicati MF infcdioncAB i Coroli 
C , hoc cft applicata NF erit minor ipfa MF : quare pundum M fcdionis AB piop. i. h. 
C cadit extra icdionem PBE : idemque de omnibus alijs pundis fcdionis • 

ABC ad vtranque diametri panem. Vnde tota fedio ABC cadit extra fc- 
dioucm DBE ; ideoq; tales fediones funt in totum difiund.i ( eo quod fem- 
per difiunirim procedant ipfarum reguli) &incommuni tantum veniceB , 
fc mutuo contingunt . Quod fecundo, &c. 

Si tandem fcdionum rcgulf GOI , HPL infra contingentem BGH ad par- 
tes fedionum fe mutuo fccant in P , vt videre eft in 9. vltimis figuris; duca- 
turexPcommunisfcdionumapplicataPFNM fccans diametrum inF, le- 
ctionem ABC inM,&DBEinN, lam cum infedione ABC quadratum- 
applicati MF iquale r fit redangulo BFP , & quadratum applicati NF in_ ^ foroll. 
fectione DBE aequale fit eidem rcctangulo BFP , erunt quadrata MF, NF in- ptop. 1 . h. 
ter fc .cqualia , hoc cft ipfe applicati iqualcsi quare huiufmodi fediones 
conueniunt fimul in pundoM. Eademomnino ratione oftendetur has fc- 
Criones ad altcraniquoque diametri partem fimul conuenire in extremo pu- 
doR reliqui ad vnam fcdionum applicati ex eodem diametri pundoF: 
ergo in duobus pundis M & R , pr.itcr in communi vertice B , fimul conue- 
niunt, inquibus patet has fediones fe mutui fccare ; nam reguli HL, GI 
conueniunt fimul in vnico pundo P , in quo fc mutuo fccantes, hinc indedi- 
filMidim procedunt , cadens PH fegmentura reguli LPH remotius d diame- 
troBF, quam PG fcgmcnmm reguli GOI i ideoque & fegmentum fcdionis 
ABC fiipra applicatam MR totum cadet extra fegmentum fcdionis DBE 
fupra duidem applicatam 1 e contra vero reliquum ponion is ABC infra ap- 
plicatam MR cadet totum intra reliquum portionis DBE infra eandem ap- 
plicatam, cum fegmentu PL proprii reguLe HPL difiundum fit , & propius 
diametro BF quam fegmentum PI prqprii reguli GOI : omneque id often- 
ditur eadem penitus ratione , ac in fecunda parte huius Theorcm.itis demo- 
ftrauimus; quare huiufmodiconi-fcCtioncs per vertices fimul adferipti , & 
qiiarq reguli ie mutuo fccant infra contingentem cx vertice, in ipfis vertici- 
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bus fe contingunt ; & in duobus tontibn pun&is fe mutu6 fecant . Qj^ taon 
dem erat dcmoqllrandum . 

C o R O L L. I. 

P Atethinc.cjuodfircguI» coni- fedtionura per vertices fimul adferipta- 
rum (ibi iplis congruant fcclioncs quoque erunt inter fe congruentes , 
vt in primis quatuor liguris prxccdentis fchematis ollenfum e(t ; & (i fuerint 
inter fe congruentes , etiam ipfarum regulx (imul congruent ; fed cum regu- 
Ix (imul congruunt , congruunt quoque , & latera , & c conuerfo , cum ad x- 
quales angulos inter fe difpolita mtelligantur, quare cum latera Aierint inter 
le congruentia fiue zqualia, feSiones quoque inter fe congruentes erunt; & 
{i feSiones tiierint congruentes etiam ipfarum latera zqualia erunt . 

Si vero regul{ infra redta fedtionum latera ex vertice contingenter appli- 
cata diliundlim procedentes nunquam (imul conueniant , nec ipfz fcdf iones 
vnquam conuenient , fed in vertice fe mutuo contingent, & ea inferipta erit, 
fiue minor, cuius regula infra prxdidtam contingentem diametro fediionum 
(it propior, feu cadat tota inter diametrum , & regulam alterius fedfionis,- 
qux^ contra circumferipta erit, Huc maior, vtapparet in id. liguris fubfe- 
quentibus. 

Si tandem ipfarum rcgulz infra contingentes ex vertice fe mutu6 fecent , 
feSiones quoque , fed in duobus tantum pundlis hinc inde a vertice f in quo 
fe tangunt J fe mutuo fecabunt , in illis nempe , quz funt extrema eiufdenu. 
ordinarim applicatz , ex regularum interfeftione edudiz, fuper qua duz co- 
ni-fedtionum portiones inerunt, quarum ea erit inferipta , cuius regulz fe- 
gmentum inter przdidlam applicatam , & contingentem interceptum , pro- 
pinquius (it diametro fediionum, altera verb circumferipta, (iue maior cuius 
regul.r (egmentiim a przdidta diametro magis dillet , quod omne fatis patet 
cx reliquis eiufdem fchematis figuris , 

C O R O L L. II. 

P Atet quoque in Parabolis, &inalijsconi-fedlionibus eiufdem nominis 
per vertices (imul adferiptis , cum eodem tranfuerfo latere , illam , quf 
minus habet redium latus inferiptam, (iue minorem c(fc ea cuius redlum la- 
tus maius e(l, &econtra. Nam in 5. i j.ac i4.figura, in quibus fedliones 
funt eiufdem nominis, vti etiam in 15.& i£. (diximus enim circulum non., 
iiKongruc haberi polfe pro Ellipfi ) dcmonftratum cft fcdlioncm DBE, cuius 
redlum BG minus eft redlo BH Icdiionis ABQ totam cadere intra ABQ, vn- 
dc erit inferipta, (iue minor, & c contra, fedtionem ABC cuius icSum maius 
efr totam cadere extra DBE , cuius redlum eft minus : quapropter erit ci cir- 
cumlcripca , (iue maior , 

C O R O L L. III. 

H inc quoque eruitur Hyperbolarum per vertices (imul adfcriptaruinj 
cum zqualibus redtis lateribus > ill^ , cuius tranfuerfum latus maius 

cft, 
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cft I infcriptam , vcl minorem efle ea , cuius tranfuerfum minus e(l • & e con- 
tra eam efle circumferipram , liue maiorem , cuius tranfuerfum minus ell . 
Nam in p. figura, inquafc(ftionesfuncHypcrbola; fimuladlcriptxcum eo- 
<lem redo latcrc.oflenfum tuit Hyperbolen DBE , cuius tranfuerfum B 1 ma- 
ius eft, totam cadere intra Hyperbolen ABC , cuius tranfuerfum BL minus 
cft, & ideo DBE erit inferipta, fiue minor ; & e contra ipla ABC, cuius tranf- 
uerfum eft minus , erit circ umferipta , fiue maior . 


C O R O L L. IV. 

P Atet etiam in Ellipfibus tantum, vel in Ellipfibus,& circulis per eundem 
vertice fimul adferiptis cu eodem rc6o latere, eam efle inlcriptam.liue 
minorem,cuius tranfuerfum latus minus eft,& e contra eam circumlcriptam, 
vcl maiorem efle,cuius tranfuerfum maius efl; quoniam in lo.i i.& 12. figu- 
ra ollenfumfiiitElIipfim, vel circulum DBE, cuius tranfuerfum BI minus 
eft , totam cadere intra Ellipfim, vcl circulum ABC, cuius latus tranfuerfum 
BL maius efl ; quare ipfa DBE erit inferipta, fiue minor ; Sc. e contra EUipfis, 
vcl circulus ABC erit cucumferiptus , fiue maior, &c. 


C O R O L L. V. 

M Anifeflumcfi etiam fimilcs coni-fcdiones per vertices fimul adferi- 
ptas habere regulas parallelas, & eam fedionem efle infcriptam, vel 
minorem, cuius latera minora funt ; & i contra eam efle circumfcripiam, vel 
maiorem , cuius latera funt maiora . Si enim in 6 . 7. & 8. figura coni-fcctio- 
nes ABC , DBE eiufdeni nominis, ac per verticem B fimul adlcriptx, fuerint 
Cmilcs , erit tranfuerfum LB ad redum BH vt traniucrium IB ad rectum BG, 
&permutando, & diuidendo, LIadIB,vt HGadGB, vndx rcgulxLH, 
IG erunt parallela: , fed in hoc Theoremate dcmonftratum eft fectione ABE 
minorum laterum, totam cadere intra fedioncraABC maiorum laterum , 
ergo ipfa DBE erit inferipta ; & e contra demonftrauimus ABC maiorum., 
laterum totam cadere extra DBE minorum laterum , ac propicrea erit ci cir- 
cumferipta. 

C O R O L L. VI. 


E XipfademumhuiusThcorcmatisdemonftratione elicitur, quod ineo- 
ni- ledionibus per venices fimul adferiptis, quadrata femi- applicata- 
rum ex eodem diametri pundo inter fc funt vt earundem latitudines. Ollen- 
dimus enim in qualibet pratcedentis fehematis figura , quadratum femi- ap- 
plicatx MF , in ledionc ABC , ad quadratum femi - applicati NF , in fectio- 
nc DBE , efle vt latitudo propria FP , ad propriam latitudinem FU . 
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PROBL. VI. PROP. XX. • 

Dat* coni fedioni , vel circulo, per eius verticem, cum dato 
tranfueifo latere , quod in Ellipfi , vel circulo non excedat eius 
tranfuerfum , MAXIMAM Ellipfim inferibere , & k contra . 

D At.T EUipH , vcl circulo, per cius vcrticcin MINIMAM coni-fcAionem 
circumfcribcrc cum dato, pro circumfcribcnda Hypcrbola, quocunq; 
tranfuerfo latcrc.pro Ellipfi verb, cum tranfiicrfo dato, quod maius fit tranb 
uerfodati Elbpfis , vcl circuli . 



Sitquilibetconi-fcdio, vcl circulus ABC, cuius diameter BD, latus 
redtum BE , regula EE ! oportet circa diametri fegmentura BG per vcniccm 
B MAXIMAM Ellipfin iiilcribcrc . 

a7.liuius. ■ Adferibatur ^ fcCtioni ABC per cius verticem , & circa diametrum BG 
cumrcdloBE EllipfisGHB. Dico hanc efle jtf/fJTAV/TjW quilitam. 

Nam iundlaipiius regula GE, cum hxcdiliundiim procedat i regula EF, 
coiu froje litquc propior diametro. Ellipfisquoq;GHB"inlcriptacrit fedtioni ABC, 
iscimiufc deerit MAXIMA infcriptibiliumi quoniam quscuiiquc Ellipfis cum cadein 
f ,, co- tranluerfa diametro BG adferipta , & cum redo BI, quod minus fit redo BE 
roll prop. minor cft r Ellipfi GBH,quxlibet vero Ellipfis eidem diametro BG adferi- 
'w 'c(v Pt^cum redo BL, quod maius fit dato redo BE d maior cft quidem Ellipfi 
roll. fro,'. <iHB,fcd omnino 'Iccatfcdioncm ABC, cum cius regula GLfccctfirdio- 
li). huius, nis regulam EL, intra contingentem BE . Vnde Ellipfis GHB cft MAXIMA . 
Quod primo , &c. , 

• . • Pra:-; 
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PrxtwM fit data Ellipfis, vel circulus GHB, cuiusdiamcterBG, rcitum 
BE , regula EG , & oporteat per verticem B , MIN tM Aid Parabolen in pri- 
mafigura, velcumdato quocunque tranfucrfoBF, MINIMAM Hyperbo- 
len in fecunda figura, fiuc cum dato tranfuerfo BF, ^uod in tertia , & quarta 
figura excedat cranfuerfumBG datxEUipfis, yic\ciic.\^,MINlMAM Elli- 
pun circumfcribcrc , 

Adferibatur a Ellipfi GHB per verticem B in prima figura parabole A BC, 
& in fecunda Hyperbole ABC , cum dato tranfuerfo BF, & in tertia, Sd quar- 
ta Ellipfis ABC cum dato tranfuerfo BFi & harum omnium feftionum rc- 
^um lacus idem fit cum redfoBE datxEUipfis. laiii patet ipfam fedionem 
ABC datx GHB ^ circumferiptam clTe . Infuper dico talem lectionem ABC 
efle MINIMAM quxfitam . 

Nam, in prima figura, quxlibet parabola, vel in reliquis, quxeunque ciuf- 
dem nominis feSio adferipta feCiioniABC per verticem B , cuincodcnu 
tranfuerfo BF.fedcumreCloBL, quod excedatreftum BE fectionis ABC 
eadem feCtione c ell maionquxlibec vero adferipta feClio cum reCto BI,quod 
minus fit rcClo BE minorw eft feClione ABC, fcd Ellipfiin GHB omnino ■' fe- 
catcumiplarumregulxIN, GE infra contingentem ex vertice fe mutuo fe- 
eent . Quare feflio Parabolx , vel Hyperbole , aut Ellipfis ABC cft MINI- 
MA circumferiptibilium datx Ellipfi, vel circulo GHB. Q^oderac,&c. 

C O R O L L. I. 


H nc folutio problematum . Videlicet: Datx eoni-fedtioni circa maio- 
rem axem, per eius verticem MAXIM>'M circulum inferibere . 

Item datx Ellipfi circa minorem axem, per eius venicem MIMIMyM cir- 
culum circumfcribcre . 

Si enim in tribus primis fuperioribus figm is concipiatur diametrum BD 
datx Parabolx , vel Hyperbolx , aut Elupfis ABC elfe proprix feCtionis 
maiorem axem , eiufque fegmentum BG xquari reCto lateri BE , circa quod 
adferipta 'fit Ellipfis GHB cu re<5to BEtipfa vt fuperius ollensu fUit, erit MA- 
XIMA inferiptibilium , eritque Ellipfis xqualium laterum circa axim , quam 
in Monito poli primatn huius, animaduerfum luit circulum elfe. Vnde da- 
tx coni-fc(^ioni circa maiorem axim inferiptus erit MAXIMVS circulus per 
vertif em fc^iionis . Quod primo, &c. 

Si vero, vt in quarta figura, datx Ellipfi GHB circa iimforem axim BG, & 
cuius rcifium latus BE J/ZJV/AtfJ circulorum fit circumfcribcndus; fumpta 
BFxqualirciJtoBE, ipfa excedet tranfuerfum latus BG datx EUipfisGHB 
(nam femper in Ellipfi minor axis ad maiorem , eft vt maior axis .adJatus re- 
Aum ) itaque fi circa BF Ellipfis adfcribaturABC, cum redo BE datx Elli- 
pfis, ipfa, per fecundam partem propofitionis huius, erit MINIMA datx 
Ellipfi circumferiptibilium , fcd talis Ellipfis ABC per Munitu poft i . huius, 
cumfitxqualiumlatcrum,&circaaxim, idem eft, ac circulus. Quareda- 
t.x Ellipfi circa minorem axem per eius \QXUCcm MINIMVS circulus circu- 
Jptriptus erit . Quod fecundo, &c. 
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C O R O L L. II. 

P Atct etiam quomodo coni-fedioni, vef ctrculo ABC per ipfiu* 
verticem iirfcribi pofiit EUipfis , quf fit MAXIMA cire» idem tfaniuer- 
ium, iScipfiusrcitum latus ad verfum in Parabola, vel Hyperbola datam., 
quamcumque teneat rationem; A; mEUipfi , vcl circulo data ratio non fit 
minor ratione refli BE , ad tranfuerfum BD . 

Nam fi exempli gratia Parabolx , vel HyperboI* primar, ac fecundi figu- 
ra inferibenda lit MAXIMA EUipfis circa idem tranfuerfum latus, decuius 
reftum ad vcrlum datain habeat rationem , R nempe ad S : fiat rt H ad S , ita 
redlum EB datx fedlionis ad BG , nam fi cum eodem reflo Efl , ac tranfuerfo ' 
BG adferibatur per B EUipfis GHB, ipfa erit MAXIMA circa idem tranf- 
uerfum BG , per ea , quae fnperius demonftrata fuerunt . Si ver6 data ratio R 
ad S non fit minor ratione refli EB ad tranfuerfum BD i in tertia , quarta , & 
quinta figura , fiat vt R ad S , ita EB ad BG , quod erit tranfuerfum quifitz 
inferipra EUipfis , qua erit MAXIMA , &c. 

PROBL. VII. PROP. XXI. ■ 

DatscHyperboI*, per eius verticem MAXIMAM Parabolen- 
inferibere , & h coiltra . 

Per veiticein dat* Parabol* , cura dato tranfuerfo latere MINI- 
MAM Hyperbolen cii cumferibere . 

S It data Hyperbole ABC, cuius vertex B, diameter BD, tranfuerfum Ia- ' 
tus BE , reflum BF , tc regula EFO oportet primum per eius verticem B 
MAXIMAM Parabolen inferibere . 

«ppi'r- Adicribatur - HyperboI* ABC, 
per verticem B, & cum reflo HF Pa- 
rabole GBH. Dico hanc eSi MAXI- 
MAM qurfitam . 

Duflaenim ex F Parabolx regula 
FI, cum bxc infra contingentem BF, 
regule EFO , nunquam occ!iratj(cum 
fimul conueniat in F) fitqiic regula FI 
propinquiordiamctroBDqndrn pro- 
i 1 . Co- dudta regula FO, erit Parabole i GBH 
j“ datf I fypcrbolc ABC inferipra, eritq; 

MAXIMA : quoniam quilibet alii- 
Parabole ipli ABC per verticem B 
adferipta cum reflo BL, quod minus 
f j.Co- fit reflo BF date Hyperboli, r minor 
roll. pr«>p. Parabola GBH , quilibet vero ad- 
IV. uuu. jeripra ciii^ reflo BM, quod excedat 
reflum BF datj Hyperboli ipfa GBH 

■ • Vft 
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eft < quidem maior ;fcd omnino fecat * Hyperbolen ABC, quoniam eius 
regula MN infra contingentem BM fecat regulam EFO. Vnde Parabolo 
GHB ent MAXIMA infcripta , &c. Quod primo, &c. 

$k vero data Parabole GBH, cuiusvcnexB, diameter BD, reflumBF, 
& regula FI, & circumfcribcnda fit ei cum dato tranfuerfo BE MINIMA 
Hyperbole. 

Adferibatur f Parabolat GBH, per verticem B, cum dato tranfuerfo BE 
Hyperbole ABC , cuius re^um latus idem (it , ac reClum BF dats Par.iboU . 
Dico buiufmodi Hyperbolen elfc MINIMAM queiitam . 

Nam quilibet alia Hyperbole per verticem B dati Hyperboli ABC ad- 
feripta , cum eodem tranluerfo BE , fed cum recf o BM , quod maius fit rc,fro 
BF ipfa ABC maior efr j quilibet verb adfcripcacum rectu BL , quod defi- 
ciat a redloBF, eadem ABC ' eft quidem muior, fed omnino fecat I Para- i 
bolen GBH cum eius regula BLP infra contingentem BF produCla Iccct re- 
gulam FI dati Paraboli GBH . Quare buiufmodi Hyperbole ABC erit MI- ‘ 
NIMA circumfcriptibilium dati Paraboli ABC per verticem B, & cum- ( 
dato tranfuerloBE. Quod erat fecundo, &c. ^ I 

M O N I T V M. 

forfiin hoc loco 'vertri poffic ermncitttones, 'Ziel falcem ar- 
iumentumMAXlMA1lf'M,MmiMAT(V,Vl^Efe. 
^hormm infcripttlnlmm ) ac circumfcriptilnltumhalmijje me a 
(clchirTimo fui aut Mathematico Adauroheo , ^ hoc quidem , 
fateor , haud temere ; nam quod m duabus pracedentihus propoftiombus 
exponitur, profertur quoque in eius quinto conicorum libro , ab ipjo, njnd 
cum fexto lam fupra nonaginta annes proprio Marte fuppleto , quamuis typis 
Mejfana tradito non antea annum I <S 5 4 . fedula opera eximq Mathemati- 
ci , ac Philofophi prajlantifsimi Io. Alphonfi 'Borelli , qui , mt ipfemet ajfcrit, 
ex multis Maurolici pojihumis lucubrationibus , apud AuQoris heredes tunc 
extantibus,pradiBum opus putlici iuris fieri curauit, idemque mihi a duobus 
circiter annis primo indicauit,quod e Mejfana anxie petims, tandem ab hmc 
paucis menfibus confecutusfui . At quicunque equo ,fratoque animo Mau- 
roltci demonfirationes, cum meis conferat , dum dtuerfa, expeditaque metho- 
do gener at im ofienditur , ex premi fio T heoremate Lemmatico , duobus tan- 
tum Problematibus , tjnicoque Corollario , totum id , quod integre libro pecu- 
liariter d Maurolico 24 . Propofitionibut,deceque , aut Corollarqs ,aut Scho- 
hjs demenjhatur ; curabitque 'vlterius procedendo , reliquum mei operis per- 
currere , in que, tot tba , ex his emanantes conclu fumes reperiuntur , a nemi- 
ne , quod fidam , hacienus animaduerfie , hic quidem , nA fpero , a tahfufpi- 
cione omnino remeuebitur , ^ de pradi3is promeritum lus , qualecunque fit, 
mihi facile tribuet. Sed ne tempus Jrufira teramus, ineaptumopusprofe- 
quamur . THEO- 
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THEOR. XII. PROP. XXII. 

MAXIMA coni-fedionum coni-fedioni per verticem inicripti- 
bilium cum reiflo datae fciaionis, eft quoq; MAXIMA fibi funilium, 
eidem feftioni per verticem inferiptarum . Et e contrst . 

MINIMA coni - feilJionum coni- fe^ioni per verticem circum- 
fcriptibiliumcumreftodatatfeiSionis, eft quoque MINIMA fibi 
OmUium , eidem fedioni circpmfcriptarum . 

S it quxlibet coni-fe<ftio ABC , cuius diameter BR , reflum BF , & regutu 
GFI , ipfiquc inferipta fit per verticem B , cum reClo BF coni- lectio DB 
E , qu* erit MAXIMA inferiptarum (per ea quf in pricedentibus oRcnfuni 



fuit) fitq; huius regula HF.Patet has regulas infra contingentem BF in totum 
efreinterfedifiundas, cum fit altera feCtio alteri inferipta, lam dico hanc 
MAX IMAM icCtionem clTc quoq,- MAXli^AM fibi liinilium> eidem data: fc-. 

diioni per B verticem infaiptarum, Quo- 
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Qjjoniam, quxcunquc fcdlio fimilis fcSioniDBE adfcriptapcrB fectioni 
ABC.cumreiftoBM, quodminus CtreitoBF, minor « cllfcdlioiicDBE, 
quxlibct verb adfcripta cum rciito BO; quod nuius fit recto BF i' ell quidem 
niiioripfiDBE.fcd datam ABC omnino fecat ; c quoniam tpfius regula^ b ibiMan. 
ON, qux iquidiftat regula- FH, fecat infra contingentem BF regulam- 
FIG, nam altera parallelarum FH ab eadem FIG fecaturinF: vnde ipla- 
DBE eft MINIMA fibi fimilium, &c. Qmjd erat primo . &c. d 5. prop. 

Nunc vero fit coni-feCf io DBE, cuius rcclum BF , 8c regula FH , ipfiquej 
circumferipta fit cum eodem reCto BF, per vcniccm B coni-fedtio ABC,qu* 
erit MINIMA circumferipta, per iamdemonftrata, ciufquc regula fittiFI. 

Dico hanc fcClioncniABC efle quoque MINIMAM fibi fimi- 

lium , eidem fc^Uoni DBE per verticem circumicriptarum . 

Nam quxlibct coni-feCtio fimilis ABC , adicripta per B datx fediioni DB 
E,cumreiSo BO, quod maius fit redo BF r maioreit fedione ABC, qui- , , fg. 
libet vero adicripta cumreCto BM, quod minus fit reCto BF cll quidem- roll.prop. 
minor ipfa ABC , fed datam fecat DBE , quoniam ipfius regula QM , quy re- 's- 
guli GFl iquid iftat , fecat regulam FH , nam altera parallelarum GFl Iccat 
infra BF ipfam FH in F . Quare ipfa ABC eft MINIMA fibi fimilium , &c. 

Quod erat fecundo , &c. 

PROBL. VIII. PROP. XXIII. 

Data; Hyperbolae, cum dato quocunquetranfuerro latere, per 
ipfius verticem MAXIMAM Hyperbolen inferibere : & e contra. 

Dati Hypcrbolx cum dato quolibet tranfuerfo latere per eius 
verticem MINIMAM Hyperbolen circumferibere . 


S it data Hyperbole ABC , cuius 
vertex B , tranfuei fum latus BD , 
redum BE, & regula DE: oportet pri- 
mo cum dato quocunque alio tranf- 
uerfo latere, per verticem B , MAXI- 
MAM Hyperbolen inferibere . 

Iani,vel datum tranfuerfum latus 
excedi tranfuerfum BD , d atf Hyper- 
boli, vel eodem minus eft. Sipri- 
miim quale eft BG ; adferibatur Hy- 
pcrboly ABC per verticem B, cunu. 
dato tranlucrfo BG , & cum eodem- 
redoBE Hyperbole HBI. Pacet ip- 
famHBIdati ABC elfe infcripttmii 
quam dico clfe MAXIMAM', quoniam 
quilibet alia ipli HHl adicripta cum- 
eodem tranfuerfo B<i , fcd cum redo, 
quod Iit minus Bh, lemper minor' eft 
jpfaHBI.quclibct vero adicripta cum 



redo 


4 6.liuius. 
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4 Ibidem. reSo BI , quod exccd.it BL , cft ' qui- 
j ^ dem maior ipraHBI.fed vel fccatHy- 
roll.prop' pcrbolcn ABC.quod accidit i fiiun- 
ip. Imivu . iSa regula GL , ac infra contingentem 
BL produda, fecetproduilam regu- 
lam DE ( vel cadit extra eandf ABC, 
c ibidem, quando e iuniia regula GL , cum re- 
gula DE infra eandem contingentem 
nunquam conucniat. Qjiarc huiufmo- 
di Hyperbole HBI erit MAXIMA 
quxuta . 

Si deniq; datu tr.ifucrium latus BM 
fit minus tranfucrlo BD , ducatur MF 
ipfi BE parallela, & cu tranluerfo BM, 
acredioBF, per verticem B, Hyper- 
i dJmius. [^i,; ABC adferibatur d Hyperbole 
HBI, qii.eipfi ABC fimiliscrit, cum 
fit tranlucrfiim DB ad rciSum BE , vt 
tranfuerfum MB .id refrum BF , crito: 
t j.proF. inferipta ' Hyperboht ABC, cunifit minorum laterum . Dico hanc eflo 
js^Luius. MAXIMAM 

, „ Quonia quxlibet alia , qua; cum reflo minore ipfo BF adferibitur, {Cmpcr 

lollfpro^ c(l ^ minor HBI , qux vero cum reflo , quod excedat BF , cfr quidemr maior 
111 . huius, ipfa HBI,fed vel fecat Hyperbolen ABC, quod fit cumreflum cadit inter 
* 'fS * ''f ■■'Ni * nam iunfla regula MN, ocprodufla, fecat regulam DH 

rohprep' contingentem BE i vel cadit tota extra ABC , quod cuenit , cQ reflum, 

ip. Iiuim. vcl idem fiierit cum reflo BE , vel maius ipfo BE , quale eft BL i tunc enim.. 
<). i.Co- iunfla regula ML infra contingentem BE, difiur.flim procederet arcgula., 
ip.i!u!us. cumeamfecaretpriusfupraBE. Eft igitur talis Hyperbole HBI MA-^ 
XJM A nuxCin. Qupd primo, 3tc. 

Amplius, fit data Hyperbole HBI , cuius tranfuerfum latus fit BD, reflum 
BE , & regula DE , dc ipli oporteat per verticem B MINIMAM Hyperbolen 
circumicribere , cum dato quolibet tranfucrlo latere . 

Si datum tranfuerfum circumferibendx Hyperbols fuerit minus ipfo BD, 
I «,ptop. qu.ilceft B.M; adferibatur MatiHBI, per verticem B Hyperbole ABC, 
huius cuius tranfuerfum fit BM, reflum ver6 fit idem BE : Nam ipfa »i erit circum^ 

feripta, eritque.WA'LV.< quxfitai quoniam qu.-rlibet alia .adferipta cum- 
ip. hS. tranfuerfo B.M , fcd cum reflo quod cxced.u BE , quale elTet BL, cft » maior 
ni.corol. ipfa ABC i qu.i-libct vero adferipta, cum eodem tranfuerfo BM, &cum rc- 
Ku?ui- quod minus fit BE , cft quidem minor • ipfa ABC . fcd vcl fecat ; Hyper-, 

•'Ibaeu. holen HBI , tum cum earum rcgul.T infra contingentem BE fc mutuo fecant, 
f 1 . Co- vcl cadit intra i HBI , quando carandem rcgul.x infra prxdiflam contingen- 
t°'l| tem nunquam fimul conucni,tnt . Quare ipfa ABC erit MINIMA quarfita . 

autem datum tranf uerfum latus fuerit maius ipfo BD quale cft BG; du- 
catur GL paralleli ,id DE , & dat.T Hyperboli HBI cum tranfuerfo BG , re- 
r6.hiiiui. ctoqucBL adferibatur ^perB Hyperbole ABC, qua: datx HBI erit fimilis, 
cum ipfarum latera fint propoitionalia, critque circumferipta, cum fit mai», 

r>i« ' 
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rum lacerum . Dico hanc cfle MiNiMAM quxfitam Nam qnxlibet alia, qu; 
adfcribicur cum re£to maiore ipfo BL , maior * c(l ipla ABC , quxlibcc vero, 
quzadfcribicurcumre(fto minore ipfoBL, ell quidem >> minor ABC, i'cd 
vel fecacHyperbolcn ABC , quod accidet, cum rei3um lacus cermincc inter 
E , & L , vc 10 O , r nam iun£ia regula GO , li producatur, intin contingentem 
BO cum regula DE conuenirec , ideoque , & fediiones i vel tota cadit intra^ 
HBi quod ht^ quando redium lacus, vel fit idcmcumredoBE, vel minus 
iplo B£ , quale cfi BF , quoniam fi iungarur regula GF , ipfa , atque regula.. 
DE fe mutuo fecarenefupra contingentem BE, ideoque infia dilium^im fi- 
mul procederent . Quare huiufinodi Hyperbole ABC ,quzfimilisell data: 
HBl erit MINIMA circumferipta quzfica . Quod fecundo faciendum erat. 

PROBL. IX. PROP. XXIV. 

Datx Hyperbolx, cum dato redo latere, quod redo datx fit 
minus, per cius verticem MAXIMAM Hyperbolen inferibere, 
& h contra . 

Datx Hyperbolae, cum dato redo latere, quod maius fit redo 
datj , per eius verticem MAKIMAM Hyperbolen circumferibere. 

S It data Hyperbole ABC, cuius cranfuerfumBD, redumBE, 3 c regula.. 

DE ; oportet per eius verticem B, cum dato redo BF, quod minus lic re- 
do BE , MAXIMAM Hyperbolen inferibere , 

Ducatur FG parallela ad ED , & cii 
tranfuerfoBG, redoque BF adferiba- 
turaperBipfi ABC, Hyperbole HBI, 
qui datx ABC eritfimilis (cum ipla- 
rum latera fint proportionalia ) eritque 
inferiptaJ (cum fit minorum laterum) 
quam dic oeircJir.^jr/a/.r^ quificam: 
quoniam quilibet alia adferipta cuitu. 
redo BF, led cum tranfiicrfo, quod ex- 
cedat BG minor eft r ipfa HBl , quicu- 
que verd adferipta cum eodem redo 
BE, fed cum tranfuerfo, quod fit minus 
tranfiicrfo BG, quale ell BL , eft quide 
maior <^ipfaHBl,fed omnino fecat Hy- 
perbolen ABC r cum iuda regula 
& produda , regulam DE inira contin- 
gentem BE omnino fecet: quare ipfa.. 

HBl erit inferipta cum dato 

tedoBF. Quod primo, &c. 

Sitiam data Hyperlwlc HBI, cuius 
regula GF, & datum redum latus fit BE ipfo BF maius, cum quo oporteat 
minimam Hyperbolen circumferibere . 

Agatur ED ipfi FG zquidiftans,& cum regula ED, dati Hyperboli HBl 

G adferi- 
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adfcribatur ^ per B Hyperbole ABC . qu* ipG HBI erit fimilit (cum earunO 
latera fint proportionalia ) eritque ei circ umicripu* ( cum fit maiorum late- 
rum ) Sc erit MINIMA quxfita . Nam quxlibet alia adlcripta cum refio BE . 
fed cum tranfuerfo , quod ipfo BD fit minus' cA maior ipfii ABC i qiutlibet 
vero adferipta cum eodem reiAo BE > fed cum tranfuerfo BM . quod excedat 
BD eA quidem minor ipfa ABC, fed omnino fecat Hyperbolen HBI, cum 
iunda regula ME , &produiAa omnino fecet regulam GF infra contingen- 
temBE. Vndeipla ABC erit MINIMA circumfcriptacumdatoxedoBE. 
vtiquxrebatur. Quod vlrimoiacicndum erat. 

PROBL. X. PROP. XXV. 


Datae Ellipfi , cum dato latere, quod minus fit eius redo , per ip- 
fuis verticem MAXIMAM Elliplim inferibere : & h contra . 

Datae Ellipfi , cum dato redo latere , quod maius fit eius redo , 
per ipfius verticem MAMIMAM Ellipfim inferibere. 



S it dataEUipfis ABC, cuius tranfuerfum BD, reAum BE, regula DE; 

oportet per verticem B , cum dato reSo BF MAXIMAM EUipiioi iuferi- 
bere , necefle cA autem , quod rciAum datum BF 
minus fit retio BE ( fi enim ei zqualc eAet , vel 
maius , etiam deferibenda Ellipfis , vel eflet -> ea- 
dem cum dota ABC, vel hanc ipfam fccaret , vc 
fatis patet, cum vel ipfarum reguix fimul con- 
gruerent , vcl fc mutuo fecarent . ) 

Adferibatur * cum eodem trafuerfo BD , cum- 
que dato redo BF, per verticem B , Ellipfis GBL: 
ic hic erit MAXIMA quilita. Nam quilibet alia 
eidem ABC adferipta cum redoBF, Icd cum., 
tranfuerfo , quod minus fit BD , cA minor ‘ ipla_ 

GBL , quilibet ver6 adferipta cum tranfuerfo 
BM , quod excedat BD cA quidem maior ipfx. 

GBL, fed omnino fecat Elliplim daram ABC ' cum St iunda regula FM. 
omnino fecet regulam ED. Qiure Ellipfis GBL tiilMAXIMA quifita m- 
feripta cum redo dato BF . Q^od primo , &c. 

Sit i,im data Ellipfis GBL , cuius tranfuerfum BD , redum BF , regula DF, 
St circumfcribcnda fit ei MINIMA Ellipfis cum dato redo BE , quod debet 
quidem cITe maius redo BF ( nam fi iquale , vcl minus effet , deferibenda., 
quoque Ellipfis, vel eadem elfct cum data GBL, vcl huic eflet rinferipta, 
cum velharumregulifimul congruerent, vel regula deferibendx carferct 
tota intra regulam deferipti GBL 

Adferibatur t cum tranfuerfo BD , datoque redoBE, per verticem B, El- 
lipfis ABC, qui erit circumfcripca quifita. Quoniam quicun- 
que alia adferipta dati GBL cum redo BE , fed cum tranfuerfo, quod maius 
fit BD, maior eA * ipfaGBL; quilibet veri adferipta cum tranfuerfo BN, 
quod minOs fit tranfuerfo BO, e A quidem minor' ipfa ABC, Icd omnino 

fecat 
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fecatEIIiplimdacamGBL, 2 cum SciunAa regula EN fccet regulam FD. 
QiurcElUplisAfiC, crii jV/JV/J/ylquzltcacircumfcrtpta, cum daio reSto 
BH. Qtmdvlcim6,&c. 


PROBL. XI. PROP. XXVI. 


, Datx Ellipfi circa minorem axim, per eius verticem MAXI- 
MVM circulum inferibere . Item. 

Datat Ellipfi circa maiorem axim , per eius verticem MINI- 
MVM circulum circumferibere. 


S it in I . fig. data EllJplis ABC, circa minorem axim BD, cuius reilu fit BE, 
regula DE, & oporteat per venicem B jV.rjr/jirr^A/circulum inferibere. 
Deferibatur circulus GBHD, cuius dimetiens fit BD, quem dico efle MA- 
XlUyU quzfitum. 



Sumpta enim BF.tqualiBD, erit ipfarcflum latus dcfcripticirculi: iun- 
dtaque DF cius regula cum fit axis minor BD, minor rcito latere BE, erit 
etiam BF minor BE , vnde regula DF cadet intra regulam DE , idcoque cir- 
culus GBH inferiptus •• erit Ellipfi ABC , critque MAXIMVS ; nam quilibet 
alius per B adferiptus , cuius diameter, minor ut ipfa BD, minor cft << circulo 
GBH , & cuius diameter BI fit maior BD r cft quidem maior circulo GBH , 
fed vel fecat, vel cadit extra Ellipfim ABC, cum pumftuml quoque cadat 
extra. Erit ej^o GBH MAXIMI' S circulus per venicem B minoris axis da- 
t X Ellipfi ABC inferiptus . Quod primo erat , &c. 

Sit vero in a. figura, data Ellipfis ABCD.cuius maior axis BD, rcflum BE, 
regula DE . Oponct per venicem B MINIMVM circulum circumferibere . 

Dderibatur circulus GBHD, cuius diameter fit axis maior BD. Dico 
hunc clfe MIHIMVM quzfitum . 

Cum fit enim axis BD maior redo latere BE , fumpta BF .xquali BD , ipfa 
erit latus redum circuli GBH, & maior BE: vnde circuli regula DF cadet 
tota extra Ellipfis regulam DE, ac ideo circulus * erit Ellipfi circumferiptus, 
critque MIXIMVS i quoniam quilibet alius circulus (iBH per B adferiptus , 
cuius diameter fit maior BD, eft r maior ipfo GBH, & quicunque alius, cuius 
tlioractcrfitminoripfaBD, qualiscftBI, minoreft quidem circuloGBH, 

G a Itd 
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fcil omnino. vcIEllipfimfccat, velintra eam cadit, cum pun>3uml fit quo- 
que intra. QuarccirculusGRH jW/W./tfrfcficircumfcriptibilium per ver- 
ticem B maioris axis dati Ellipfis ABC . Q^od fecundo faciendum erat . 

SCHOLfVM I. 

H inc facilb eruitur pulcherrima de MAXIMIS, & MINIMIS Circulis, 
HUipfi inferiptis , & circumferiptis proprietas . Nempe . 

MINIMVM cir culum per verticem minoris axis AC Ellipfi circumferi- 
* ptum , cuius diameter ' eft reCtum latus AB . 

roU. io. . MINIMVM circulum per verticem maioris axis DE circumferiptu .cuius 

h ,6. b. diameter^ eft ipfe maior axis DE . 

MAXIMVM circulum per verticem minoris axis AC inferiptum, cuius 
»i6.h. diameterreft ipfe minor axis AC. 

Et MAXIMVM circuIQ per ver- 
ticem maioris .ixis DE inferiptum, 

A i.Co- diameter A cft reCtum latus 
toll. 10 h, DF , elTe quai uor circulos in conti- 
nua cademque ratione geometri- 
ca i nam & ipforum diametri AB , 

DE, AC, DF funt quatuor lineat 
continue proportionales . 

S C H O L I V M II. 

E Licitur quoque, Ellipfim quamcunque, mediam elfc proportionalem 
inter extrcmospr.-ediCtoscirculos, mediamque intermedios. Cum_ 
enim quatuorlinei AB.DE, AC, DF (int continue proportionales, erit 
rectanguium (ube.xtremis AB.DF a'qualcrcCtangulofubmedijs DE, AC, 
nempe quadr.uo G , qui fit media prononionalis inter DE , AC i hoc cfl vt 
Ab ad G , ita erit G .ad DF ; quare circulus ex diametro AB , ad circulum ex 
diametro G , erit st circulus G , ad circulum ex DF . Item cum fit DE a<l G , 
ita G ad AC, erit circulus ex DE ad circulum ex G, vt circulas G .adcircu- 
dr Coa' lunicx AC, fed circulus ex G •• iquatur Elliplii vnde Ellipfis DAEC eft 
noH. & media proportionalis inter extremos pridiClos circulos AB, DF mediaque 
Sf.itro.a. inter medios DE, AC. 


PRO- 
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PROBL. XII. PROP. XXVII. 

Dat* portioni Parabola: , cum dato quocunque tranfuerfo late- 
re, vel cum dato rCiflo, quod fit minus redo dat* Parabols, per 
eius verticem MAXIMAM Hyperbol* portionem infcribere ; 8c 
e contra . 

Dat* portioni Hyperbol* , per eius verticem MINIMAM Pa- 
rabol* portionem circumfcriberc. , 

S it data Parabolf portio ABCDE, cuius redum CF, regula FG, bafis A& 
diameter CI , Sc oporteat primum cum dato quocunque tranfuerfo CH 
MAXIMAM Hyperbolae portionem infcribere . 

Producatur applicata AI vfquc ad occurfunu. 
cum regula in G , & iungatur HG , fecans CF io- 
L , & cum tranfuerfo CH, redoque CL adferiba- 
tur ' portioni ABCDE per verticem C Hyper- 
bole AMCNE , quae Parabolen ABCDE fecabit 
in a A,& Efcum & ipfarum reguli le mutuo fecet 
in occurfu eiufdem communis applicati AE ) & 
fupra bafira AE erit dati Parabolf infcripta.lam 
dico hanc portionem AMCNE efle MAXIMAM 
quili tam. 

Quoniam quilibet alia Hyperbole adferipta^ 
cum eodem tranfuerfo CH , Icd cum reCto, quod 
minus fit redoCL, minor cll ‘ ipla AMCNE, 
quilibet veroadfcriptacuin redo, quod excedat CL, cft quidem i maior 
ipfa AMCNE, fed vel tota cadit extra ABCDE, cum Hyperbole , cuius re- 
gula fit qui duciturperH&Ffitcircumlcripta ’ Paraboli ABC, & eo ma- 
gis , qux cum redo Co maiore iplo CF ; vel faltem fecat ( Parabolen A BC 
lupra portionis bafim AE , cum quilibet regula duda ex H inter L , & F , vt 
per P,& infra contingentem CFproduda, fecet regulam FG inter iplana- 
contingentem , & applicatam AEG . Quare talis Hyperboli portio AMC- 
NE cilMAXIMA inferipta qiiifita cu dato tranftierlo CH. Quod primo,&c. 

Si vero i.afcribcnda fit MAXIMA Hyperboli portio cum dato redo CL, 
quod minus fit redo Paraboli CF , (nam cum iquali , vel maiori femper ef- 
fe: circumlcripta)iungaturGL,& producatur, ipfa produdam diametrum 
IC lecabit in H , cum eadem fecet FG altcr.im Parallelarum ipfi diametro; 
& cum tranfuerfo HC, rcdoqucCL ? adfcrib.aturperC Hyperlsole AMC 
NE,qu.ifccabit, vt fupra, P.irabolen ABCDE in * A, & E, eique erit in- 
feripta , eritque MAXIMA . Nam qui c um eodem redo CL , fed cum tranf- 
uerfo, quod c.xcedatCH, minor cft ' ipfa AMCNE; qii.ivcrb eum tranf- 
uerfo CQjninorc iplo CH, cft quidem maior > Hyperlsola AMCNE, fed 
omniiioEcJt - Par.ibolen ABCDE fupra bafim AE,cum&c:usregii!aQL 
infra oiitiugenrem produda , fecet regulam FG fupra eandem applicatam. 
Quare humuiiadipo.tio Hyperboli AMCNE cft A/.,E\va/.^lmicripta qu.e- 
- lita 
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fita cum dato reSo CL . Quod fecundo , &c. 

lam fit data f^pcrbolx portio AMCNE , cuiui tranfuerfum CH , reflum 
CL , regula HLG , bafis AE , diameter C1 , & oporteat, per verticem Q Ul- 
NIMAM Parabola: portionem circumfcribcre . 

Producatur applicata AI, conueniens cum re- 
gula HL in G , & per G ducatur GF parallela ad 
IC contingentem fccans in 1’ , cumrpe redio CF 
huiuj adlcribatur “ per C Parabole ABCDE , qui fc- 
' ’ cabit Hyperbolen in ijfdempundlis A, & E, ob 
rationem fuperius allatam , & datj Paraboli AB 
roll'i>ro°' * erit circumfcripta i eritq; MINIMA portio . 
jj. iuiivu. Quoniam , qux cum redto maiore ipfo CF eft 

c i.Co- maiorcipfa ABCDE, quivero cum rcdlomino- 
re ipfo CFcll quidem minor ABCDE, fcd vel 
i^'b'dcm' tot* cadit intra Hyperbolen AMCN r fi nemptj 
fjr.h. reciumiquale fuerit ipfo CL, Sceomagis fimi- 
mis edet B1 i vcl falte iccat Hyperbolen AMCN 
f I. Co- fopta applicatam AE f tum cum regtum fit medium inter CF.&CL, quale 
toH.prop. ell CP : nam regula , qui ex P , ducitur iquidiftans CI , omninb fecat regu- 
jy. huius. LQ contingentem CF , & fupra applicaram AG . Quare ipfa Para- 

bol.i portio ABCDE, eftjVAY/<V.d Circumfcripta quifita. Qupdtandcmw 
faciendum erat. 

PROBL. XIII. PROP. XXVIII. 



Data: portioni Hyperbola:, cum ciato tranfuerfo vel redo, quod 
minus littranUicifoj vel redo data: Hyperbolte , per eius verticem 
MAXIMAM Hyperbola- ponionem inftnbere : 6c e contra . 

Data' portioni Hyperbola-, cum elato tranfuerfo vel redo, quod 
excedat tranfuerfum , aut reduin data- Hyperbola, per eius verti- 
cem MINIMAM Hyperbola portionem circumfcribcre . 


S it data Hyperbola- ponio ABCDE, cuius 
tranfuei Ium CF, reCtum f^ti, regula FGL, 
bafi.sAE, diameter CH . Opoitct primo cum 
daro traiifucrlo CI, quod minus fit ipfo CF 
MAXIMAM Hy porboli portionem inferibere , 

Prndudta enim applicata AH , coucniat cum 
regula FG m L , & iuiidta IL contingentem CG 
fccaii» in M, cum regula IMmcr verticem C ad- 
i**S l‘-''■b*tur « portioni ABCDE Hyperbole 
roil prop. OE.quydatani ABCDfccabitiinA.&E.^quj, 
ly, huius, ipfi erit inferipta . Dico portione ANCOE elfc 

ay/f.r/AtdjV qua-fitam. A. 

ri.corol. 0.aoniam,qucadicribiturcumeodcmrranf- 
gr>p ly. uerloCI, fcdcumrcdto.quodfitminusCM, eliminor «■ ipfaANCO.quw 
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verd cum reSo, quod excedat CM, eft ouidem maior < ipfa ANCO, fcd 
vel tota cadit extra ABCDE, cum HypcrWc, cuius regula IG * fiteicir- 
cumfcripta , & e6 amplius ea , qux cum reiSo quod excedat CG ; vel faltcm 
fecat Hyperbolen ABCDfupra portionis bafimAE f li reftum cadat inter 
M.&G. Vnde hxc Hyperboli portio ANCOE eft MAXIMA inlcripta- 
quxGta , cum dato tranfucrfo CI . Quod erat primo , &c. 

Si autem infcribeda fit MAXIMA Hyperbolx portio cum dato reifto CM , 
quod fit minus reflo CG (cum xquab enim , vcl maiori fcmpcr elTct circum- 
Icripta ) iunfla LM , & produfla vfque ad occurfum cum diametro in I ; cum 
tranfuerfo latere CI , ac reflo CM adferibatur per C Hyperbole ANCOE, 
qux fecabit ' Hyperbolx portionem ABCD in A & E , eique erit inferipta . 
Dico hanc efle MAXIMAM quxfitam . Quoniam qux adferibitur per C cum 
eodem reflo CM , fed cum tranfuerfo, quod excedat CI , minor eft Hyper- 
bola ANCO , qux vero cum tranfuerfo, quod minus fit ipfo CI , & r quidem 
maior eadem ANCO, fed omnino fecat * Hyperbolen ABCDE fupra appli- 
catam AE. Eft igitur huiufmodi Hyperbolx portio ANCO MAXIMA in- 
feripta quxfita cum dato reflo CM . Quod erat fecundo , &c. 

Amplifis , fit data Hyperbolx ponioANCOE , cuius verfum CI , reflum 
CM, regula IML,bafisAE, ac diameter CI, cui oporteat per verticem C, 
cum dato tranfuerfo CF, quod maius fit CI MINIMAMHy^a\x>\x portio- 
nemcircumferibere . 

Producatur femi-balis AH conueniens cum regula IM , in L , & iungatur 
FL contingentem CM fccans in G , & cum tranfuerfo CF , ac reflo CG ad- 
feribatur 'TCr verticem C Hyperbole ABCDE, qux occurret datx Hyper- 
bolx ANCO in punflis A, E,cique erit circumferipta fupra bafim AE,& erit 
HINIMA Hyperbolx ponio quxfita. 

Quoniam, quxadfcribiturcumeoelemverfoCF, fcd cum reflo maiorej 
ipfo CG , eft quoque maior 'Hyperbola ABCD , quf vero cum reflo mino- 
re ipfo CG , eft quidem minor «• eadem ABCD , Icd vel tota cadit intra da- 
tam ANCO ” fi nempe reflum xquale fiierit ipfo CM , & eo magis fi minus 
elfetCM; vel faltcm fecat ‘ Hyperbolen ANCO fupra bafim AE, quando 
reflum cadat inter CM , & CG ; tunc enim harum regulx fc mutuo fecarent, 
fupra eandem bafim AE . Vnde Hyperbolx poitio ABCDE , c^iMlNlMA 
circumfcriptaquxfitacumdato tranfuerfoCF. Quod tertio , &c. 

Demum eidem datx Hyperbolx ANCO, fit circumferibenda MINIMA 
Hyperbole cum dato reflo CG . quod excedat datx reflum CM . Fafla ea- 
dem confttuflione, iungatur l.G diametro occurrens in F , & cum tranfuerfo 
CF , ac dato reflo CG e adferibatur per C Hyperbole ABCDE , qux datam 
fecabit in A , & E 9 cique erit circumferipta , & erit MINIMA quxfita . Nam, 
qax cum eodem reflo CG, fcd cum tranfuerfo, quod minus fit CF, maior 
eft ■■ ipfa ABCD , quf vero cum tranfuerfo, quod maius fit ipfo CF, quale eft 
CP , eft quidem / minor, fcd omnino fecat , portionem ANCO fupra bafim 
AE , cum iunfla regula PG , & produfla, fecet regulam IL fupra iplam bafim 
AE . Quare Hyperbolx portio ABCD eft MINIMA circumferipta quxfita 
cum dato reflo CG . Quod tandem faciendum erat . 
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PROBL. XIV. PROP. XXIX. 

Datse portioni circuli, velEIlipfis, per cius verticem MAXI- ‘‘ 
MAM Parabolx portionem infcribere ; & e contra . 

Data; portioni Parabolas per eius verticem, cum dato redo, 
quod excedat redum datae Paraboli, vel cum dato tranfuerfo, 
quod maius fit diametro dati portionis MINIMAM Ellipfis por- 
tionem circumferibere . 

S it data circuli, aut Ellipds portio ABC , cuius diameter (it BE , ba(is AC. 

Oportet per eiusvenkcmi,MylX/MAM Parabola: portionem inferi- 
bere. 

Sit BF tranfuerfum latus dati circuli, vel 
Ellipfls, BGredum,&FG regula, cui pro- 
ducta AE occurrat in H, & per H agatur LHI j 
ipfi BF f quidiftans, Sc cum reClo BI , per ver- 
ticem B ad feribatur . portioni ADBC Para- 
bole AMBC , qui per extrema A , C * tran- A 
(ibit, ac dati poitioni Cupra bafim AC erit 
inferipta , Sc erit MAXIMA : quoniam , qui 
adferibitur cum reCto , quod minus (it BI mi- 
nor feftipfa AMBC, qui vero cum reflo, 
quod excedat BI, vel tora cadit extra Ellip(is 
portionem ADB, fi nempe a cius reflum fit 
idcm cum reflo BG , & eo magis fi ipfum ex- 
cedat i vel ad minus fccat datam portionem Cupra bafim AC , fi Parabolf re- 
flum cadat interi, &G,vtinN. Nam -ciusrcgulaexNduflaiquidillan- 
tcripfilH omnino Cccat Ellipfis regulam HG Cupra bafim AC. Quare Pa- 
raboli portio AMBC eft MAXIMA inlcripta quifita . Quod priniJ, &c. 

lam lit data Paraboli ponio A MBC, cuius reflum BI , regula IL , diame- 
ter BE.bafis AC, &pereiusvcrticemB oporteat Ellipfis por- 
tionem ei circumicribere cum dato reflo quod excedat reflum dati 
portionis. 

Conueniat applicata A E cum regula IL in H , iunflaqi GH , & prod ufla , 
occurrat portionis diametro in F ( Cecans enim vnam parallelarum IH , Cccat 
alteram BH : ) cum tranCuerfo autem BF , ac dato reflo BG C adCcribacur per 
B Ellipfis AOBC, qui d.itf Paraboli AMB occurret inA,&C, & terit 
circiimCcripta, quamdicoclCe MINIMAM . Nam Ellipfis qui adCcribitur 
per B, cum eodem reflo BG, Ccd cum tranCuerCo , quod excedat BF , maior 
cfi^^ipCa ADBi qui vero adCcribitur cum tranfuerfo, quod minus fitipCo 
BF.cftquidem , minor eadem ADB, Ccd omnino fecat Parabolen AMBC 
Cupra bafim AC, /cum & ipCarum rcgul? Ce mutu6 Ccccnt Cupra eandem AC. 
Quare Ellipfis ponio ADBC eft MINIMA circumferipta quxfita cum dato 
reflo BG . Quod Cccundb , &c. 

Sic tandem circmnicribcnda daex ponioni Parabolici AMB minima 

EUipUs 
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Elliplis portio per verticem B, cum dato tranfuerfo BF. excedenc diame- 
trum BE . 

luiigacurFH,& producatur, contingentem Blfecans in G, & cum dato 
cranfuerfoBF, ac recto BG adfcribaturperBEUiplis portio ADBC, qua; 
item datx portioni AMJ) occurret in punCtis A , C ^ eritque circumferipta : 
Nam qua* cum eodem tranfuerfo BFadfcribitur, fedeumreCio maiore ipfq 
BG eil r 'quoque maior EUipii ADB, quz vero cum reCio , quod deficiat 
i BG eft quidem minor ipfa ADB, fcd vel tota cadit intra AMB , quado re- 
CtumEUiplis ' idem fuerit cum reCtoParabolzBI, & e6 magis cum fuerit 
minus ; vel faltem fecat f Parabolen AMBC fupra applicatam AC , cum re- 
Ctum cadat inter BI , & BG , quale eft BN > nam iun^a regula FN fecat om- 
nino regulam IH fupra eandem AC. C^are huiufmodi ponio Elliptica^ 
ApBC ,<ft MINIMA circumferipta quziita cum dato tranfuerfo BF . Q^md 
tandem erat faciendum . 
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PROBL. XV. PROP. XXX. 

Datat portioni circuli , vel Ellipfis , cum dato quocunque trand 
uerfo latere, vel cum dato reCto, quod minus fit latitudine femi-ap- 
plicatatbafis portionis, per eius verticem MAXIMAM Hyperbo- 
Ip portionem inferibere ; & ^ contra . 

Datae portioni Hyperbol* , cum dato quocunque tranfuerfo la- 
tere , quod maius fit diametro datse portionis , vel cum dato redfo, 
quod excedat praediftam latitudinem , per eius verticem MINI- 
MAM Ellipfis portionem circumferibere . 

S it data circuli, aut Ellipfis portio AB- 
CD, cui-.is diameter CE, bafis AD, 
tranluerfum latus C^, reflumCG, &re- 
gula FG. Oportet per eius verticem C, 
cum dato quocunque tranfuerfo C1 MA- 
XIMAM Hyperbolj portionem inferibere. 

Producatur AE , vfqi ad occurfum cum 
tegula FG in L , & lungatur IL contingen- 
tem CG fecans in M , & cum dato tranf- 
nerlb C1 , ac redo CM ad (cribatur 4 per C 
Hyjicrbolz portio ANCD, quz datz por- 
tioni ABCD occurret in A,&D, eritq;* 
inicripta ; quam dico elTe MAXIMAM ; na 
quf adfcribitur cum eodem tranfuerfo CI , 

Icd cum reifto minore ipfoCM, eft quoq; 
minor HyperbolaANCD.qu^verocum 
redto maiore CM , veltota cadit extra da- 
tam EliipfimABCD, quando << videlicet 
eius rectum latus zquet ipfum CG, & eo magis fircfiumcxcedatCGi vcl 

H fal- 
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faltemfecat portionem ABC fuprabafim AD. fi reflura cadat inter M, & 
G , quale eft CO nam iundla regula IO , & produfta omnino fecat regulam 
GL lupra eandem AD . Quare Hyperbola: portio ANCD eft itAJClKd in- 
licripta quzfita cum dato tranfuerlo CI . Quod erat primb , &c. 

lara eidem Kllipticz portioni ABCD inferibenda (nMAIIMA Hypetbo- 
L-e portio cum dato reflo CM , quod tamen fit minus latitudine EL > femiap* 
plicatz AE ( fi enim ei zqualc , vel maius efiet . iunfla regula LM nuuquaia 
cum diametro EC conueniret s^ra. C • 
lungatur 1 .M, qu; ideo produfla occur- 
ret diametro ini, & cum tranfuerfo IC, 
datoq; reflo CM adferibatur >perC Hy- 
perbolx portio ANCD , qui dati portio- 
ni ABC occurret in A, & D, & r erit inferi- 
pta ; quam dico efle MAXIMAM : nam quf 
adferibitur cum eodem reflo CM.fed cum 
<<4.Co- tranfuerfo, quod excedat CI minor d eft 
roll- ipJ>. jpfj aNC; qui vero cum tranfuerfo, quod 
« ibuleni. Ut minus CI , quale eft CP , eft r quidem-, 
maior ipfa ANC , fed omnino fecat datam 
portionem ABC , fupra bafim AD f cum_ 
iunfla regula PM, & produfla , omnino 
fecet regulam GL funra eandem AD.Qua- 
re huiulmodi Hyperboli portio ANCD, 

MAXIMA inicriptacu dato reflo CM. 

Quod fecundo, &c. 

Amplius fit data Hyperbol^ portio AN 
CD , cuius tranfuerfum CI , reflum CM, regula IM, diameter CE, bafis 
AD : oportet per verticem C MINIMAM Ellipfis portionem circumlcriberc 
cum dato tranf uerfo CF , quod tamen excedat diametrum CE . 

Producatur item AE occurrens reguli IM in L , & iungatur FL , q ui pro- 
dufla conueniat cum contingente CM in G , & cum d.ato tranfuerfo CF , ac 
reflo CGadfcribaturr per C Ellipfis portio ABCD, qui dat.i Hyperboli 
occurret in A , D , eritque circumferipta, & erit MINIMA; Nam qu.t .adferi- 
bitur cum eodem tranfuerfo CF , fed cum reflo , quod excedat CG eft •' ma- 
jor ipfa ABC, qui vero cum reflo, quod minus ut CGj vel tota cadit intra 
ANCD, tdmeum reflum .iquctipfumCM, &>eo magis fiipfo fitminuss 
vel faltem fecat portionem ANC fupra bafim AD , quando /nempe reflum 
cadat inter CM , & CG , quale eft CO , nam iunfla regula FO , omnino fecat 
Hyperboli regulam ML fupra eandem AD . Quapropter Ellipfis portio 
ABCD, erit MINIMA circumferipta cu dato tranfuerfo CI. Quod tertio,&c. 

Poftremb.datis ijfdem, fit circumfcribcnda MINIMA Elli|ms portio, cum 
d.ito reflo CG, quod tamen excedat latitudinem EL ("ad hoc vt iunfla re- 
gula GLcum diametro CE pofllt conuenire infra E)& ipfa GL occurrat CE 
in F, & cum dato reflo CG, ac tranfuerfo CF adferibatur <" per C Ellipfis 
ir i.Co- portio ABCD, qiiiitemdati portioni occutretin A, &D,critq;<»circutn- 
iiuil. icripta ; quam dico effe MINIMAM: qui enim adferibitur cum eodem reflo 

r^hprop. tranfuerfo , quod fit maius CF , eft etiam » maior ipfa ABC 

19. huius- <JUX 
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quae vero cum tranfucrfo,quoiUlc/iciataCr,cftquidcm«minoripfaABC,fed •« Co 

omnino fccac Hypcrbol.r portionem A N C liipra bafim AU 4 cum & iunfta re- f°" 
gulafecetdata:portionisrcgnlamML fupraAD. Quare Hlljpfispoitio ABC roiu^ll. 
PcllAr/<Y/ar^circumfaipt.icumdatorccloCE, Qnodvltimd,&c. 

PROBL. XVI. PROP. XXXI. 

Data; portioni circuli, vel Ellipfis, cum dato tranllicrfo latere, 
quod excedat verfum, vel cum dato re£lo, quod minus Iit redo data: 
portionis , maius vero latitudine femi- applicate bafis portionis , per 
cius verticem MAXIMAM Ellipfis portionem infcribcrc. Item. 

Dat^ portioni circuli , vel Ellipfis , cum dato tranfuerlb , quod mi- 
nus fit tranfiierfojfed maius diametro datae portionis, vel cum dato 
redo, quod excedat redum data: portionis, per eius verticem MI- 
NIMAM Ellipfis portionem circumferibere . 

S Itdata circuli, vcIEllipfis portio A B C D , cuius diameter C E , bafis A D , 
verfum CF , redum CG , & regula CF . Oportet per vertice C maximam. 

Ellipfis portionem infcribcrc , cum dato tranfuerfo CH > quod fit maius ipfo CF. 

Applicata A E , & produda occurrat regula; FG 
ini; iundaqueHI, conueniatproduda cum con- 
tingente CGinL.&cumdato tranfuerlbCH , re- 
doq; CL adferibatur rperC Ellipfis portio A M C 
D , qui per extrema bafis A D tranfibit ^datiquc 
portioni erit inferipta . lam dico hanc clfe MAXI- 
MAM. Namquiadferibitur cum eodem verfo C 
H , fcd cum redo , quod minus fit ipfo CL, minor 
cftreftipfa AMCD; quivero cum redo, quod 
excedat CL, cft quidem/ maior AMCD, fcd vel 
tota cadit extra ABCD , tums cumeiiis redii ada:- 
quet CG, tu cfi ipfum excedat; vel faltim fccat data 
portionem ABCD fupra bafim AD quando h redii 
cadat inter CL , & C <» , quale eft C O , nam iunda 
regula HO , fccat omnino regula I G fupra eandem 
AD. VndcElliplisportioAMCD tdMAXIMA 
inferipta cum dato tr.lfuerfo CH . Quod primo, &c. 

lam , ijfdcm politis , oporteat cum dato redo C L, quod minus fit redo CG ; 
maior vero latitudine E I , MAXIMAM Ellipfis portionem infcribcrc . 

lungatur L I, & pioduc.ttur ,conucnicns cum diametro CE in H, dccum., 
tranfuerfo CH, datoque redo CL' adferibatur per C Ellipfisportio AM tD, ' r-b- 
qui data; portioni ^ occurret in A ,& D , eique erit inferipta . Dico hanc cOo t t. Co- 
MAXIMAM qua-fitam. toll.isi.li. 

Qui enim aJfcribiturcn eodem redo CL, fcd cum verfo,quod minus fit ipfo m pCo- 
CH eft '"minor portione AMCD; qua; autcmcum verfo, quod excedat CH, ‘““•.'S-b. 
qualeeftCI’,eftquiJcm’'maioripfa AMCD, fcd omnino fccat Ellipfim AB 
CD fupra bafim AD 'cum iunda rcgulaPL,fecctrcgulamIG fupra eandem toll’.is).b. 

H a AD. 
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A D . Qui^llipCs ponio A M C cA maxima infcripta cum dato rcAo C L . 
Quod fecundo, &c. 

S ic vero data EllipAs portio AMCD .cuius tranfuerfum CH , rcftum C L , re- 
gula LH . bafis A D , & diameter C E: oportet per verticem C MINIMAM 
ElliplispoiTioncmcircumfcribere, cum dato tranluerfo CE, quod minus Iit 
ycrlo CH datat portionis , maius verd cius diametro C E . 

ProduiSafemi-applicata A E , occurrat regute 
IH ini, &iunftaFI occurrat contingenti CL in 
G , & cum tranfuerfo dato CE, cumque rcclo C G 
o 7- l'u adferibatur “ per C Elliplis portio A B C D , qux 
itemper A.&Dtranfibic, &*ponioniAMC erit 
L' circumferipta, quam dico efle Quae- 

libet enim adferipta Ellipfis cura eodem tranfuerfo 
CE, fedcumre(Ao, quod maius fit ipfo CG, cA 
rz;Co- maiorreadem ABCD;qua;verbcumrccAo,quod 
loji. iv-h. minus fit CG eA quidem “ minor eadem A B C , fed 
i iiiid- ypj j dimm AMCD , tum , cum redii 

, j idem luerit cum redo CL, aut ipfominus ; vel c fal- 

10ll.19.il. tem fccat portionem AMC fupra bafim AD, quan- 
do nempe illius redum cadat inter CL,& CG, 
quale c A C O , nam iunda regula O E , omnino fc- 
cat regulam LH fupra eandem applicatam AD. 

Quare huiufmodi portio Elliptica ABCD erit MI- 
NIMA circumferipta cum dato tranfuerfo CE . Qu 

Sit tandem circumferibenda portioni AMC MINIMA Ellipfis portio cum 
dato redo C G , quod tamen fuperet redum C L . 

lungaturGl, & producatur, donec conueniat cum diametro in F, & cum 
tranfuerfoCF, datoque redo C G adfcribatur/-pcrC, Elliptica portio ABC, 
qua: pariter per A , & D tranfibitx eritque dat.T portioni circumferipta ; infuper 
roU i9.1c dico nane clfe.V/iV/jWy^Ji/ qua:fitam. 

Ellipfis enim , qux adferibitur per C cum eodem redo C G , fed cum tranf- 
rolfiv li. versu CE cA maior * ipfa ABCD , qux vcr6 cum trafuerfo, 

vjem quodminusfitipfoCF.qualeeACR, eAquidcm>minorcadcm ABCD. fed 
• ommnofccatportionemAMCDfuprabafim/ADcum&iundaregulaCRfe- 
datx portionis regulam L I fupra eandem bafim AD . Quare Ellipfis portio 
to ABCDcA///fV/Af/lcircumfcriptacumdatorcdoCG. Quod vltimo . &c. 

THEOR. xnr. PROP. XXXII. 

Parabola:, vel Hyperbole cum earum diametris, iuxta ordinatim le- 
mi- applicatas luntfemper fimul recedentes , & ad interuallum per- 
ueniunt maius quolibet dato interuallo . 

Rimum facile con Aat e:t 2 o. ac 3 1 . primi Conic. Secundum verti fic . 

Duda enim cotingente ex fedionis vertice , qu^- quodam dato interuallo 
m ,(5. pr. maior, atq; ex cius termino duda alia, qu.x ipfi diametro fit xquidiAans, haec 

Conic. omnino in vno tantum pundo cum fcdionc couenict , »> ,a quo fi agatur contin- 

genti 



tertio, &c. 
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gemi paralleli , erit hrc vna ordinatim ad diametrum femi- applicatanunt 
«btumq; intcruallum fuperabit : vnde patet propofitum . Quod , &c. 


THEOR. IV. PROP. XXXril. 


Parabola: inaequalium laterum per eundem verticem firaul adferi- 
ptae, funt inter fc nunquam alibi coeuntes, & inferipta cft ea , cuius re- 
«fturn latus minus eft, funtque, in infinitum produdf* , iuxta intercepta 
applicatarum fegmenta femper magis recedentes, & ad interuallum 
perueniunt maius quolibet dato interuallo . 


K 0 


S int dui Parabolx A BC , DBE , per eundem verticem B fimul adfcriptf.qua- 
rum communis diameterB H , 3c reCrum Icdionis ABC fit linea B 1-, DBE 
vero fit minor B G . Dico primum has nunquam alibi fimul conuenirc , & DBE 
inferiptam efie . Hoc enim iam patet ex a. Coroll. 1 9 . huius. 

Amplius, dico has in infinitum produdias femper 
efle inter le magis recedentes . 

Dubiis cnimregulisFO, GP, & applicatis vbi- 
cunque duabus ADH , I L M ; qu.ie produ<% fecem 
regulas in P , O , N, R ! manifbftum iam eft ex i . h. 
has regulas inter fe zquidiftare: de cum fit vt qua- 
dratum 1 M ad M L ,ita a reSa RM ad MN, vel vt O 
H ad H P, vel vr quadratum A UadHD.antetiam 
rcifti IM ad ML , vt AH ad H D , & per conuerfione , 
rationis , & permutando IMadAH.vtILadAD, 
icd eft IM k maior AH , quare , Se IL erit maior AD. 

Quod fecundo , &c. 

Demii dico . has aliquando peruenire ad interuallo maius quolibet dato NO. 

Fiat vt AD .ad DH , vel vt IL ad LM , quod idem cft , ( modo enim oftedimus 
omnes huiufmodi applicatas projxirtionaliter diuidi a Parabola B D L) ita datu 
intcruallum NO ad aliud OP.&duOia ex vertice contingcntcBQR fumatur 
BRa:qualisPN,&BQ arqiialisPO.&perR ag.iturRI diametro BMaiquidi- e j«. pr. 
ftans , qui Paraboli ABC r occurrat in I . & per I applicetur I L M . Erit ergo cuiiit- 
IM aiqualis RB, fiuca:qualisNP,cftquevtILadLM,itaNOadOP,cxcon- 
ftruiftionc, quare IL ipfi N Ocqualis erit , fcd applicate infra I L imer Parabolas 
excedunt ipl.im IL, vti nuper oftendimus: quare huiufmodi Parabol.r .id intcr- 
uallum perueniunt maius dato iutcruallo N O . Qirod vltimo erat , dee. 



M O N I T M. 

Fr.irtcifittm h>%rocium fahaMet ftrf.ijjt aliijuis admurmurantem y 
S ! 1 afymptstkis lineis mutu-vn accefsioncm^vel recefitonem 

%1 ^ perpendendam fufiepimaSy dijntd/jlantiiim linearum fe^.entis linter 

eonuerpHtesy ac dmer^cates afympsotes interceptis vfis fuijfe^ leluti 
*" *'^ *’ tnpraccdcntiyzbi iuxta lineas % /tue portiones AD-, I L ex ordinatim 
applicatis ad communem diametrum > datarum Jeci tonum dijl antias commetimur y 
dum tamen tp/a a Itreaifumis y fe» MINIMIS lineis Jint determinanda y atque ha 
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mflr/t iUfuiiliflMHtiMm f^rtionts mn fiat MtTWiAE , ^um a ptwcTis alterntriut 
feiiUnis fi^r slium educi cjHCMt: vr$de oh hoc Hierommum Cerdonum afftQin 
0OS dehuij/ct smxU pcrpcndicuUres s fnn(tis hyperbolicu ficHonis fuper afirn- 
ften duilus t ipfurHm ItruAntm intcrudlU meditatus ef\ quod nullos alios y admi- 
randum Apoltony Theorema dtfcHtsentes > animadnerfos fuijfcy idem Baroaus 
infuo quodam commentarioCeotnctrko fapius admonuit y inter alia hac proferens; 

3 ucm errorem , omnes quos vidi huius rei Audores coramiferunt , pr.-etcr Car- 
anumJ'^</Aiiic ta bonum Virum edotlum velimus , hoc tdem tamdsu nobis innotuijfcy 
verum dedita opera , ac libenter in hoc deficere nobis placuijfe cum fummis Vtrts , qus^ 
lesy eos inter quos maxime colimus y fiunt TorricellinSy ^ Gregor ius a S. Vincent i Oy 
immo ipfemet Apollonius tamreconditt fijmptomatis fiortajfie primus y& acuttfisimns 
indagator, Pratereaynos quoque fiatis agnouij[fi:,vntus pnnfli dijlantiam aquacn\^ 
quejeu reSfa , fien curua linea , JlriHsm ajfiumendam e{fe iuxta MINIMAM ex 
todem puncto y fiuper datam lineam eductam . Infiuperipfiam MINIMAM damn ff oA 
^uaL dota reNay vel contin^nH ad datam cur nam in puncto eccurfius perpendicu- 
lariter infifiif% qua omnia huc in proximo noflro libello perfpicue apparebunt: at- 
tamen hificcy alqfique notionibus de his wjirulti > alteram methodum confiuUb eli- 
gere maluimus . Itaque ab humanifisimo Barocio de hoc , cui fiane criminis nomen 
falso tribuitur y vernam expellamus > dum nos etiam , & fiua > quaqua fimt ab tpjo 
fiparfim prolata reticere parati fiumus. Interea concedat quafoy vt ad innent ionem 
MAXIMABVM MlNIMARVMque coni- feltionum per diuerfios vertices inficri- 
ftibiliumyont circumficriptibiUumyVel fialtim vt genio quodam nojlro indulgendoy 
harum fieUionum difi antias per aquidt fi antium interpofita figmenta nobis perficru- 
tari liceat. Perlegat infiuper y fimnlque has meditationes percipiat y quod fi ex hac 
hjpothefi ipfas eusdenter comprobatas snuenerit y fateatur yfi lubety nos abunde in 
his Geometra partem expUuifficy fin aliter y incufiattone dignos exifiimet . 

Scias itaque , ac iterum fidas candtde Lellor nos , tum in decima huius y tnuLa 
in finperiortbus , ac deinceps , vbt de non coincidentibus lineis differimus , harum inter- 
natia fiemper affiump/lffie iuxta intcrieCla parallelarum fiegmenta , licet hoc fiapenu- 
mero pratermittatur , cum ex ibfo demonfirationum proceffu id fiatis fiuperque fit in 
confpellum pr abeat . ^md fi jubfeiat Barocius , non quidem intercapedines a pun- 
itis vnius ad alteram coni- fiellionem , verum longitudines tantum illarum aqni- 
dsfiantinm portionum fic meditari ; ilUtm aquiter ratiocinajfie nos ipfi proficito fa- 
tebimur y quamuis edr eadem parallelarum portiones vere dici pofsittt difiantU i 
punltisvnius fieliionis ad aliam; prout linea omneSyab vno eodemque puncloduci- 
bilcsy dicuntur inter ualla ab ipfi punito ad eandem lineam , etiamfi educta inter 
fie plurimum differant longitndine . 

vero ad methodum iuxta MINIMAS , plura fiunt • qua a nobis huc effient 
in medium afferenda y fied non efi cur in prafens futilem dijeeptationem a^redia- 
mur . At fi quis nos ad huius Pelagi traieltionem deuinefos cenferet( quamuis pra- 
fiantioft fiortaffe luce orbati > nempe conica ApoUonq sneditorum librorum doltri- 
na ) diuino tamen prafidio , nofiris quibufdam snuentis mox huc edendis innixiy na- 
ne integra ad portum appellere non dsibitaremus ; fied interim eum , non proprq ofi- 
ficij caufia , fied pro fiua tantam humanitate , nonnulla valde ineunda Problemat.t^ 
enodanda recipere exoptaremus , qua nobis circa nouam quandam meditationem.^ 
nuper afifiqm datum efi. Sed mifists parergis rem iam fiuficeptam progrediasnur - 


THEO- 
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THEOR. XV. PROP. XXXIV. 

Si a punifto, quod e(l in Hypetbola ducatur reda linea alteri 
afynipcoton zquidillans , ipfa , ac fedio , quz inter has parallelas 
intercipitur , in infinitum produdf funt infra occurfum femper ma- 
gis recedentes , fed tamen nunquam perueniunt ad interuallunL. 
atquale cuidam dato inteniallo ; dum carum diftantia metiatur per 
interceptas xquidiftantes cuilibet redat, qux duda fit exoccurlu 
vtramque afymptotonfecans . 

S it Hyperbole ABC , cuius afymptoti ED , EF , Ctque ex quolibet feflio- 
nis pundtoB reda BGN alteri ^ymptocoED zquidiiians> qua; intra^ 
lectione cadens , in nullo alio puCto quam 
B cum ipfa conueniet.Dico primumfli ex 
B ducatur quicunque HBF vrranq; afym- 
ptoton fccans) ipIam.&feCtionem lAM 
infra B1 c(Tc seper magis inter fe recederes. 

Applicentur quote unque DAG , LMN 
infraHBiipfiaiquidiftantcsjpatethas om- 
nes LN . DG , HB inter le aquales eife, fed 
cftDA * minor HI , ergo AG maior erit 
IB, eftquc LM minor DA, quare &MM 
maior AG, & hoc femper Ii in infinitum., 
producantur; ergo linea BGN, & feClio 
IA M funt Icmper limul rcccdcQtes . Quod 
priind.&c. 

Et quoniam earum interuallum,per eaf- 
d em interceptas metitum , femper minus 
ell BH inccruallo parallelarum BN, HL, 
cum (it G A minwGD , NM minax NL , & 
omnes GD, NL,&c. ipfi BH aquales : qua- 
propter, licctliuiufmodi linea; lint femper magis recedentes, non tameiu 
perueniunt ad intcruallumxqualeinteruallofiH. Qiiodcrat tandem, Scc. 
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THEOR. XVI. PROP. XXXV. 


Si refla linea diametro Hyperbote vitra centrum occurrens, al- 
teram ipfius afymptoton fecet , produfla fcflionem quoq; fecabit. 


T7Sto Hyperbole ABC, cuius c€trum 
r*. D.alymptotos DE, diameter BD 
F, e cuius punflo G vitri cftrum alTuin- 
pto dutia (it quzpiam linea GE arym- 
ptoton fecans in £ ; Dico, & produca- 
tur, fcflionem quoque fccare . 

Dufla enim ex vertice B refla BH 
parallela ad DE > ipfa ad partes A nun- 
• Coroll. quamfcflioni<occurrct,cumeioccur- 
ii.laiitti. ratinB, fedGEfecat alteram Paralle- 
larum DE, quare produfla fccabit, & 
reliquam BH , vnde necelTario fcfllo- 
ncmpriiisfecabit. Quod,&c. 



THEOR. XVII. PROP. XXXVI. 

Hyperbolat per eundem verticem (imul adferipta;, aequale re- 
flum latus habentes funt inter fe nunquam coeuntes , & femper in- 
ter fe magis recedentes, & in infinitum produflae ad interualluiiu. 
perueniunt maius quocunque dato interuallo . 

S int dux Hypcrbolx ABC , DBE per eundem verticem B fimul adfcriptf, 
quarum reflum latus fit idem BF, tranfuerfum ver6 Hyperbolx ABC 
fit minor refla BH,& regula HF; Hyperbolx autem DBE (it maior refla-. 
BG ciufque regula fit GF : dico primum has inter fe fimul c(Tc non coeuntes. 
< . Corol. Hyperbole DBE, maius habens trafuerfum latus, inferipta » fit 

huius ! Hyperbolx ABC , patet ipfas , licet in infinitum producantur , nunquam in- 
ter fe conuenire , vnde erunt fimul non coeuntes . 

lam dico ipfas e(Tc fimul femper recedentes. Applicatis enim duabus 
quibufeunque reflis CEILM, PONQR, iungatur quoque FN reflam MI 
fecans in S . Cum fit LS minor L1 habebit ML ad L S maiorem rationem-, 
lolfprop! ML ad LI , & componendo MS ad SL , fiue RN ad NQ^hoc eft ^ qua- 

I». hiiim tiratum PN ad NO , habebit maiorem rationem , qu.im MI ad IL , hoc c eft 
fibidem. quam quadratum CI ad lE, fiue applicata PN ad NO maiorem habebit ra- 
tionem quam applicata C1 ad lE : fi ergo fiat vtPN ad NO, ita CI ad IT, 
habebit CI ad IT maiorem rationem quam CI ad lE , ergo IT erit minor lE , 
ideoque CT maior CE : cumque fit PN ad NO vt CI ad IT , erit per conuer- 
dji.h. fionemrationis,&permutandoPNadCI vtPOadCT, fed d eft PN maior 
Cli quare PO maior erit ipfa CT, eftque CT maior CE. ergo PO adhuc 
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maior erit ipfa CE . Qu6 ergo in- 
terccprar PO magis reinouenturi 
vertice B , c6 funt maiores : quare 
huiufmodi fci 5 tioncs inter fe funt 
femper recedentes. Quod fecun- 
do, &c. 

^ Pratterea fit BYfc(aionem con- 
tingens in B,& bifariam feAis traf- 
nerfis lateribus, nempe GB in V, 

& HBinX; cum fit tranfuerfunu, 

GB maius BH , erit dimidium BV 
maius dimidio BX ; iam ex centro 
V ducatur VY afymptotos inferi- 
ptar Hyperbol* DBE , & ex cen- 
tro X agatur XZ afymptotos cir- 
cumfcript.r ABC , qux afymptoti 
contingentem BI fecent in Y, Z, & 

perXagatur X& parallela adBY contingentem fecans in 8t." 

Itaque quadratum BY adBZell, vt redlangulum GBF ad rcdanguInnC 
H BF (vtrumque enim quadratorum “ eft quarta pars fua: figurat) vel vt redla 
t.,B ad BH , vel fumptis fubduplis , vt VB ad BX , vel ob parallelas , vt YB ad 
B& , qiure BZ eft media proponionalis inter BY , & B 4 t : cum ei^o inter pa- 
rallelas V Y , Z& rcifta ZX fecet alteram parallelarum X& in X , ipfa produ- 
dta ad partes Z fecabit quoque alteram parallelam VY infra BY; vnde ha- 
rum Icilionum afymptoti infra contingentem ex vertice inter fe conueniunt. 

Amplius cum afymptotos V Y inferiptz occurrat diametro BG vitra cen- 
trum X cireumlci iptx Hyperbolf ABC in punito V, iplaque afymptotos 
VY conueniatcumXZ alymptoto circumferiptz ABC, vt modo oftendi- 
mus, fi producatur, * Iccabit quoque Hypcifrolen ABC . Quare afymptotos 
iiifcript.v fccat Hyperbolen circumferiptam . 

TanJcmcuinliarumfedionumafymptoti infra contingentemBY fe mu- 
tuo fcceut.ac XZ afymptotos circufcriptz BCP,cadat totai extra ipsa BCP, 
harum afymptoton occurfus erit extra eandem BCP, vtina; & cum VYa 
afymptotos infcriptx , fecet Hyperbolen BCP circumferiptam , efto carum., 
communis fcitio in j , & redta » } , producatur ad inferiores partes 4 , atque 
ex 3 ducatur recta 3 5 parallela ad X a afymptoton circumfcriptxBC3,qu9 
rcita3 5 nunquam comienict r cumfeilionc 3 7 ad inferiores partes, fed 
etiam reCia 3 4niinqiiaconucnitcumfcdiioneBE5adcafdcmpartcsfnam 
eftciusa(ymptotos) dcduxrcCti 3 5> 3 4 funt femper fimul recedentes, 
& ad intcruailum perueniunt maius quolibet dato intcruallo i quare eo na- 
gisintcruallum lectionum BC7, BE£, datum quodcunque intcruailum ex- 
cedet. Quoiicratvltimodemonftrandum. 

C O R O L L. 

E x hac manifeftum fit, quod Hypcrbolarum per eundem verticem fimul 
adferiptarum , & idem reitum latus habentium afymptoti infra contin- 

I gentem 
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gentem ex venice fe mutu6 fccant , ( extra tamen ciroimfcriptasi ) Sc afyai*' 
ptotos inferiptx fecat Hyperbolen circumferiptam . 

THEOR. XIII. PROP. XXXVII. 

HyperboI* concentricae per eundem verticem fimul adfeript* , 
quanim rei^ latera fint inaequalia, funt inter fe nunquam coeuntes, • 
& femper magis recedentes , & in infinitum produStae , ad interual- 
lum pemeniunt maius quolibet dato interuallo , & afymptotos in- 
fcriptac fecat Hyperbolen circumferiptam . 

S int duf Hyperbolf ABC, DBEper 
eundem verticem B fimul ad/cri. 
ptf , quarum idem centrum fit F, idem- 
que tranfiierfumBFG, fcd tamen Hy- 
perbolae ABC re£him latus fit BH, ma- 
ius reflo BI Hyperboli DBE , Dico 
primum eas fimul efle non coeuntes . 

Cum enim Hyperboli DBE, ABC 
fint per verticem fimul adferiptae cum 
eodem tranfuerfo BG, ipfa DBE, cuius 
reflum minus eft, inferipta « erit Hy- 
perboli ABC, cuius reflum maius eft, 
hoc eft,fi iftae fimul in infinitum produ- 
cantur , erunt fimul non coeuntes . 

lamdico, has etiam efle femper in- 
ter fe recedentes . Duflis enim , & pro- 
traflis replis ; GH GI , & applicatis 

duabus vbicunquereflisADL,MON! qu* regulas fecent in Q.S.T, V. 
cum fit vt quadratum MN ad quadratfl NO , ita * refla VN ad NT, vel refla 
SL ad SQ^vel quadratum AL ad LD , erit etiam refla MN ad NO ,vt ALad 
LD, & pcrconucrfionem rationis, & permutando MN ad AL, vtMO ad 
AD, fcd eft MN e maior AL , quare, & MO erit maior AD ; fimi liter demon- 
nrabitur quamlibet aliam interceptam applicat^ portionem intcrHypcrl>o- 
lasinfraMO,maioreracflc ipfa MO,Sc hoc femper, quare huiufmodi Hv' 
perbol* lunt femper inter fc recedentes . Quod fccundd , Scc. 

Amplifisdico, has fc^iones in infinitum produdas, aliquando porucni- 
rc, MintcruallummaiusquoIibctdatointerualloX. Hoc autem, cadcm_ 
pemtus arte, ac in 3 3. huius fieri pofle demonftrabitur , Quod terti6 , &rc. 

T^dein fitFP afymptotos inferiptx DBC, & FR afymptotos circumferi- 
pt^, oc contingens HB producatur, vtranque afymproton lecans in P , R : erit 
ergo quadratum BP rauale quart9 parti ngur^ GBI, & quadratu BR quartf 
parti ngurx GBH , fcu reidangulum GBI maius eft rciftangulo GBH , cum fit 
• c BP minor eft BR ; hoc eft FP afymptoton inferiptx cadit 
.infta FR afymptoton circumferiptx diuidens angulu ao ipfiusafymptotis fa- 
^um, C¥ quo ipfa FP produ^iecabit ^ Hyperbolen circumferiptam ABG . 
Oii<Kl erae vltimb, &c. ^ THEO- 
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THEOR. XIX. PROP. XXXVm. t 

InParabolisquibusIibet, velinfimilibusHyperbolis, aut fimi- 
libusElIipfibus, fegmenta iametrorumfeaionum lateribus pro- 
portionalia, fufcipiunt applicatas i jfdem lateribus proportionales. 


S lnr, vtinprimafigura.duiquslibetParabolse, velvt in fecunda, du* 
fimiJcs Hyperboli, velvt in reitia, dui fimiles EUipfes ABC, DEF, 
quarum diametrorum fegmenta BG , EH , refiis earum lateribus BI , EL, vel 
tranluerfis BM , EN fmt proportionalia, dico & appEcatas GA , HD ipfis la- 
teribus effe proportionales . 

Nam in ParaboEs pri- 
muin,cumEtrcdium BI 
ad rectum EL , vt fegme- 
tum BG ad EH , erit per- 
mutando 1 B ad BG , vt 
LE ad EH , vnde redf an- 
gulum I B G fimilc erit 
rcdanguloLEH , quare 
reCiangulum IBG adLE 
H , erit vt quadratum la- 
teris IB ad quadratum^ 
homologi lateris LE, fed 
rcCiagulum IBG ■> iqua- 
turquadratoGA, &re- 
Ctagulum LEH quadra- 
to HI), vnde quadratum 
tlAadHD, erit vt qua- 
dratum 1 B ad L E , vel 
appiteata G A ad 1 II), vt 
rectum IB ad rcClum LE. 

In Hyperboiis autem, & 

Ellipiibus cum fit vt BI 
ad EL , vel ob fcdionum fimilitudinem , vt MB ad NE , ita BG ad EH , erit 
penr.utando MB ad BG , vt NE ad EH , & in Hyperboiis , componendo , in 
Ellipiibus autem diuidendo , MG ad GB , vt NH ad HE , quare rcdangulum 
M< ',B iiiuiletritrcCtanguloNHE, fcd redangulum MGB ad quadratum.. 
GA;.l. " vtMBadBI.velvtNEadEL.velvtrcdangulumNHE adqua- 
dratunil'.), quare permutando reda ngulumMGB ad redangulumNHE, 
veIfobipioruimcCt.inguIorum fimilitudinem; quadratum BG ad quadra- 
tum l:.H, vel quadratum BI .ad quadratum EL , erit vt quadratum G A .ad 
quadratum HI) . hoc cft redum BI ad rectum EL, vt applicata GA ad appE- 
catai.uii). 'Quod erat, &C. 
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LEMMA IV. PROP. XXXIX. 


Si duz menfales ABCD , EFGH fuerint fuper eadem linea AH 
ad eafdem partes deferiptx , ita vt ipfarum bafes AB > DC ; EF , 
HG fint omnes inter fe parallel* , fintque proportionales lateribus 
in diredum pofitis ; nempe fit vt AB ad EF, ita AD ad EH , & DC 
ad HG . Dico , & reliqua latera BC , FG efle inter fe parallela . 


D Vdis enim diagonalibus BD.FH.produdaqueBC ini. Cum fit BA 
ad EF, vt AD ad EH, erit permutando BA ad AD, vt FE ad EH , cftqi 
angulus B AD aqualis angulo FEH, ob parallelas BA, FE, quare triangulum 
BADfimilecft triangulo F£H> idcoq; angulus BD A atqualis angulo FHE, 
& totus CDA, iquatur 
toto GH E , ob par^elas 
CD , GH , vnde reliquus 
CDB , iquatur reliquo 
GHF. Item cum fit CD 
ad GH,vt DAadHE, 
erit permutando CD ad 
DA,vtGHadHE,eftqi 
DA ad DB,vt HE ad HF, 
ob triangulorum ADB, 

EHF fimilitu.linem, qua- 
re ex iquali CD ad DB , 
erit vt <;h ad H F , fimtq; anguli ad D , & H iquales, ergo, & angulus DCB, 
fiue HIB , xqualis angulo H( iF, idcoque redi BC, FG inter fc xquidifiant. 
Quod erat, ite. 






THEOR. XX. PROP. XXXX. 


Si i terminis «qualium Tegmentorum ex diametris fimilium Hy- 
perbolarum abfcilTbrum rcd« line« ordinatim applicentur , vfquc 
ad fedionum afymptotoB , erit Tegmentum applicat* in Hyperbo- 
la maiorum laterum , inter Tedionem , & aTymptoton interceptum, 
maius Tegmento applicata*, quod in Hyperbola minorum laterum 
interTedionem eiuTque aTymptoton intercipitur. 

E StoHypcrlmle maiorum laterum ABC, cuius tranfuerfumDB redum 
BE.alymptotosFG, StHypcrbolc minorum fit HIL , cuius tranfucr- 
lum MG, rectum GN.afyinptotosOP, iSe iplarum fedionum diametris,dem- 
pta fint yqualia diametri Tegmenta BQ^IR, i quoru terminis Q^R applicat^ 
liat (ad partes xqualium inclinationum) redx QAG , RHP vlque ad earum 
afymptotos ; Dico Tegmentum G A in Tedione maiorum laterum, maius elTc 
Tegmento PH m Tectione minorum , 

Frodil- 


( 

I 
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B Produdlis enim contingentibus EB , NI vfque ad alymptotos in S , T , fiat 
vtDBadMI, itaB(iadlV. &pcrV applicetur VXY: cum fit DB maior 
MI , cnt Bvi>& IR maiorlV, cftquc FB maiorOircum duplum DB fit maior 
duplo MI) ergo tota FQ. erit maior totaOV, &^ad VXcrit ■« vtDB ad , ,g k 
MI, & quoniam QB ad VI> cIlvcfiDadIM, vel vt dimidium BF ad dimi- 
dium IO, erit per- 
mutando , compo- 
nendo , & iterum- 

permutando QF ad 

VO, vt BF adIO, 
vel VtDBadMI, de 
cum fit quadratum 
SB ad TI, vt reiSan- 
guluDBE ad MIN, 
vtrunque enim cft 
quarta pars fux fi- 
gura ) vel vt qua- 
dratum DB ad qua- 
dratum MI j ob rei2anguIorum fimilitudinem ) vel fumptis fubquadruplis, vt 
quadratum FB ad OI , erit quoque linea SB ad TI , vt linea FB ad OI , & per- 
mutando SB ad BF,vtTI ad IO, fed anguli SBF,TIOfunt zquales perfex- 
tam fecundarum definitionum , & per conftrudionem, quare triangula SBF, 

TIO erunt fimilia.vti etiam triangula fjQ£. YVO, obidque homologa eo- 
rum latera proportionalia erunt , hoc eft OQad YV , vt FQ_ad OV , Icd ell 
FQmaior OV, ergo , & GQjtrit maior YV, fed FC^ad O V, cft vt DB ad MI, 
item AQad X V , vt DB ad ivll , vt fupra oftendimus , quare GQ_ad Y V erit 
vt AQ^d XV, & permutando , & per conuerfionem rationis , & iterum per- 
mutandoGQ_ad YV,vtGAad YX, fed eft GQjnaior YV , ergo, & G A 
maior YX, cft autem YX maior PH, ergo c6 magis G A erit maior PH. Qu<>d 
erat dcmonftrandum , 



C O R O L L, 

E x hac patet, in fimilibus Hy perbolis afymptotos ad partes xqualium in- 
clinationum durias, xquales angulos cum diametris efficere, ac ideo 
angulos ab alymptotis farios dfc inter Ic iquales . Cum enim dcmonftrata 
fint triangula SFB , TOl fimilia , erunt anguli ad F , O , xquales i eademque 
ratione ®q ualcs etiam anguli ab alij s alymptotis cum diametris ad alteram- 
partem conllitutii ; vnde eorum aggregata , nempe anguli ab afymptotis fa- 
ia fimilibus Hypt rbolis inter fc xquales erunt . 


THEO- 
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THEOR. XXI. PROP. XXXXI. 

Similes Hyperbolae per eundem verticem fimul adfcript*, funt 
inter fe nunquam coeuntes , & femper magis recedentes, l'ed ad in- 
teruallum nunquam perueniunt aequale cuidam dato interuallo . 


S lntdujtfimilcsHyperbolac ABC, DBEpcr eundem verticem B fimul 
adicripti , 3c Hyperboli ABC maiora (int latera , tranfucrfum nempe 
FB , reClu autem BG ; & DBE minora fint, tranfucrfum HB , rcCkum yerb Bl. 
Patet prurium has fciff iones clTc inter fc nunquam cocuntcsicum enim DBE 
«t.Co- alteri.' ABC fitinfcripta, ipfi, licet in infinitum producantur, nunquam^ 
loll. i!,.h. £onuenicnt. 

Dico amplius , eafdcm in- 
ter fe longiiis femper recede- 
re . Applicatis enim in alte- 
ra feitionum , nempe in in- 
feripta, duabus vbicunquo 
rcctis MN, LD , fiat vt BH ad 
BF , ita BM ad BQ, & BL ad 
BR , & per Qj R, applicentur 
in cucumferipta Hypcrbola 
reCfa: QS, RA; & cum dia- 
metrorum fegnieta BM, BQ^ 

BL, BR finttranfucrlis BH, 
i jS. h. B F proportionalia , erunt 
quoque applicati MN.QS: 

LD,KA ijldc lateribus pro- 
poitionales , quare M N ad 
QS^ erit vt LD ad RA i cum- 
que (it vt tota BL ad totamBR , ita pars BMad partem BQi erit Sc rcliquaJ 
ML ad reliquam , vt tota BL ad totam BR , vel vt BH ad BF , vcl vt MN 
ad , & vt LD ad RA , vt nuper oftendimus ; quare iuniRis rciftis DN , AS 

j lj, inmenfalibusDM, AQ^ erunt ipsi DN, AS inter fe paralleli, lam pro- 
dudfis MN , LD vIque adcircumlcriptam leiSioncm ABC , in I’, & O , fi (un- 
gatur PO, hic omnino fccabitiunftam AS, vcl intra ipfam fccKoncm; (It 
nempe vnius iuniffarum feciioni occurfus , alterius occurfibus contineatur ) 
^ 3s- fc- vel extra fi nullius occurius, alterius occurfibus ampleftatur)fcd AS pro- 
cunJi co- ad partes verticis tota cadit ' extra fectionem in SK , & piinCtum P eft 

cio.pti- in ipfa fcClione , quare puniltumPeftinterparallelaslineasASK,DN, (cd 
mi coiiic. pro JuiRa PO conucnit cum altera parallelarum AS, vt modo monitum fuit; 
talifq; occuri us eft omnino ad partes O infra applicatam PN , cum punctura 
S cadat infra P (nam ex ipfa conifrudione applicata QS^cft infra applicatam 
MP) quare eadem OP produdaconucniet quoque cumaltera.iquidiftan- 
tiuniDN, ad oppofitas tamen partes, vtputafupra ipfam applicatam PN, 
vnde intercepta applicata OD, maior erit intercepta PN veniciB propin- 
quiori. 
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2 oiori, 5 chocfemper,&c. Qo^ropterhniufiiuxliHypctboIxlhatfcmper 
inul recedentes . Quod fecundo ,icc. .! i 

PrjEterea Ht TX afymptotos inferiptx DBE t & VZ afysnptotos circunt* 
Imptx , qu.v cqntingcmem GB produ&am fecem in X > Z : & cum huiufino* 
di Hypetbolf lint iimiles , iincque earum afymptori VZ, TX ad partes ;qua> 
liuminclinationum.du^x, erit angulus ZVB ^xqualis angulo XTB> quare 
TX «quidiftatVZ.fcdcftVZ. Afymptotos circumfeript* ,vnde TXpro- 
do<±t tfecabitcircumfcriptara Hyperbolen ABC; fecet ergo eam ina,& 
per a applicetur 5145 alteram afvnnptocon inferiptam fedionem , ac 
diametrum fecans in ;,4,;:dico huiufmtmiHyperbolas, licet femper inter 
fc magis recedant , nnnquam tamen ad interuallum penienire xquale inter- 
uallo 3 a , quod inter xquidiltantcs afymptotos intercedit , & iuxta ordina* 
timdu\;tas metitur. 


NamcuminfiinilibusHyperbolis ABC, DBE, exxqualibus, imtnoex 
codem diametri fegmento B j , du&a fit quxdam applicata J 4 a 3 fimi- 
limiiini Hyperbolarum afymptotos fecans in a , 3 ; erit r intercepta huius 
applicatx portio 3 a in Hypei^la maiorum laterum, maior intercepta^ 
portione a 4, inHyperbofa minorum. Ampliiis applicata infia '3 a 4 j, 
qualibet alia «789; erit ob eandem rationem, &portio 6 7 maior por- 
tione 8 9 , quare addita communi 7 8 j erit 6 8 fiue 3 a maior 7 9 , Se 
hoc femper, vbicunque fit intercepu 8 9 infra a 4 licet ipfx interceptx 
continue augeantur. VndefimilesHypcrbolx per eundem verticem fimul 
adictipte, quamuis fint femper magis recedentes^d interuallum, tamen non 
pcrucniuntxqualc cuidam dato interuallo. Quod erat vltim6,Scc. 


C o R O L L. 


H nc eft , qnoil fimiles Hyperbolx per eundem verticem fimul adfeript^ 
habent afymptotos parallelas , Sc afymptotos inferiptx fccat Hyper- 
bolai circumferiptam ; nam vltim^ loco oltcdimus TX (quidiftare ipu VZ , 
& fecare inferiptam in a . ‘ 


THEOR. XXII. PROP. XXXXII. 

Par.ibola: congruentes, perdiuerlbs vertices fimul adferiptae, 
fune inter fc nunquam coeuntes, & in infinitum produdx ad fe pro- 
pius accedunt, & ad interuallum perueniunt minus quolibet dato 
interuallo . 

S lntdux congruentes Parabolx ABC, DEF per diuerfosverticesB.E, 
fimul adferipti , quarum re,Sa latera fint BG , EH ( qui inter fe xqua- 
lia^erunt.cumfefiionesponanturcongrucntes.) Dico primhm has iniri- 
finitumproduflas nunquam inter feconucnire. 

Nam prcklutta contingente HEfeflioni ABC occurrenain A,&C,hic 
erit quoque ordinatiin duiSa in feilione ABC ( cum fint fediiones fimul ad- 
iicript.e J St Parabole DEF tota cadet infra contingentem A£C , fumpeoque 

inipla 
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in ipfaDEF.quocunqne pondo D, per ipfum ordinarim applicetur ODS, 
■ alteram fedionem fecans in S : erit quadratum SO • aequale redagulo OBG. 

& quadratum DO redangulo OEH , fed redangulum OBG maius cft redi- 
gttloOEH, cumlatitudoBG an]ualis fit EH , auitudo veroBO maior HO, 
quare SO quadratum > maius cft quadrato DO > vnde pundum D cadit intra 
Parabolen BA , & fic de quibuslibet alijs pudis Parabolae DEF ; ergo huiuf- 
modifediones inter fe nunquam conueniunt. Quodprim6,&c. 

Hat tamen dico , licet in infinitum produdas , infia contingentem E A ad 
feptopiiis accedere: DudacnimDM parallela ad ON, & per M applicata 
MN> fiet parallclogrammum DN, cuius oppofita latera MN , DO aequalia^ 
erunt. lam quadratum MN, * fiue redangulum NBG zquatur quadrato 
t Itadcin. redangulo OEH, ied horum latera BG.EH aequalia funt, quare 

t iMem & latera BN , EO aequalia erunt : itaque per proftapherefim, erit BE aequalis 
NOifedeftquoqucMD aequalis cidemNO, igitur B£, &MD Intcrfcfuni 



aequales, at funt quoque parallelae, igitur coniundx BM, & ED aequales 
erunt , & parallelz , fed BM fccatNM, quare prod uda fccabit quoq ue a Ite- 
ram parallelarum OD, fed extra fedionem BM A fcumfitBM intra fcdio- 
nem , produda vero , tota cadat extra) fit ergo occurfus cum ODS in P . & 
cum contingente E A in T j & in fecunda figura, in qua contingens E A cadit 
inter applicatas MN , OS , iungatur SM fecans E A in V . 

lam in prima figura , cum in parallelogrammo PE latera ET , DP , fint ae- 
qualia, fitqueEAmaius ET, critEAquoquemaius DP, eftqucDP maius 
intercepto fegmento DS , quare AE , c6 maius erit ipfo DS . In fecunda au- 
tem figura, cum pariter £T, DP fint aequales, fitque ablata TV minor abla- 
ta PS , erit reliqua EV maior reliqua DS , & r6 magis EA maior eadem DS , 
Non abfimili modo oftendetur quamcunque interceptam X Y infra SD • mi- 
norem efle ipfa SD i duda enim YZ zquidiftanter EB , demonftrahitur item 
,YZ aequalis eidem BE, ideoque YZ, &DMinterfe xquales cruiit, Sc pu- 

rallcl.c , 
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rallcl» . ex quo fi iuiigatur MZ , & DY , ipfie aquales', & parallela erunt , & 
fa*a conftruaioiie vt lupra , iJcm omnino demonllrabitur , nempe interce- 
ptam YX minorem adhuc elTe ipfaDS. Huiufinodi igitur Parabola con- 
gruentes, quo magis a tangente £A tcmoucntur ad le propius accedunt: 
quod fecundo, &c. 

ALITE R. 


S Ed hoc idem aliter in nono hoc fchetnate, in quo item oftendetur inter- 
ceptam contingentem EA maiorem efle intercepta applicata 01 , & DI 
maiorem infra intercepta.. 

ML , & hoc femper, fi feCiio- 
nes in infinitum producan- 
tur . D uCta enim DN paral- 
lela ad EB , eadem penitus 
methodo , qua fuperiiis vfi 
fumus.demonflrabimus DN 
ipfi EB iqualcm efle , & pa- 
nallelam, quare, &coniun- 
iia BN , ED aquales erunt , 
ac parallela: ucrgoBN fe- 
ceiur bifririam in O, duca- 
lurque POT diametro BE 
aquidiftans , patet ipfam.. 

TUP elfe vtriufque Para- 
bola diametrum, & BN efle 
vnam ei applicatarum in^ 

Parabola A uC.vtietiaiiUlDRR ipfiNB aquidiftantcm: quapropter QP, 
&PR aquales erunt, fed^ DP aqualis PE (ob parallelas, & quia NO 
aquatur OB) quare reliqua Qp, ER aquales erunt, idecquereilangulum 
QDR aquabitur rcClangulo QER. Ampliiis ducatur TV aquidiftans ad 
QR , vel ad NB : patet TV feCtioncm contingere in T , & contingenti GB 
occurrere in V, (nam hac,cuinfecctinB alteram parallelarum BN,fecat 
quoque reliquam TV.) Cumque dua redla TV , BV , feilionem ABC con- 
tingentes, in vnum conueniam , fitque QR ipfi TV, atque IS , & AC ipfi BV 
aquidiftautes, acfcmutu6fecantesinD,&E, erit rcdtangulum QDR ad 
IDS , < vt quadratum TV ad BV quadntum , iteinque redlangulum QER ad 
AEC , «< vt idem quadratum TV ad BV , quare vt redtiigulum QDR ad IDS, 
ita rectangulum QER ad A EC , & permutando redlangulum QDR ad QER, 
vt redlangulum IDS ad AEC, fcdQpR , QER liint aqualia, vt modo often- 
dimus.ergo dt rectangulum IDS aquatur redlangulo AEC, fiue quadrato 
AE, quare vtSD ad E A, ita E A ad DI, fedSD m.iioreft EA.cum ' fit SX 
maior CE fiue EA , vnde AE quoque , maior erit DI . Eadem ratione often- 
detur rectangulum I.MX aquale quadrato AE ; vnde redtangula IDS, LMY 
inter (e aqualia erunt , fed cft latus M Y maius later» DS , cum cius fegmen- 
tum Z Y f nuius fit huius fegmento XS , ficreliquum fegmentum MZ maius 
rdia uo fegmento DX , quare latus LM minus erit latere ID , & femper, quo 
' ‘ . K intcr- 
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intcrccpt* applicatarum portiones a contingente AE magis remonentur e6 
funt minores, vnde tales feAiones a<l fe propiils accedunt . Scdcjuodde,» 
congruentibus , liue zqualibus parabolis haflenus expofuimus , & lam olim 
demonftrauimus (dum Afymptotondoarinapromoucri pofleanimadiie r ^ 
timus) maximos poftea Geometras, Torricellium nempe, acGrcgoriumi 
S.Vinccntio aliter quoque oftendifle reperimus, quorum edita operaad 
vbei iorcm de hac re eruditionem contulere fuademus . 

Dico tandem has con- 
gruentes Parabolas ad in- 
teruallum fimul perueniro 
minus quocunque dato in- 
teruallo i 2 . Fiat enim vt 
I 1 ad AE, ita AE ad 2 ; 
qux ipii 1 a indiredium po- 
natur, & tota I 3 bifariam 
feccturin4, SeperB appli- 
cetur BK ;quahs i 4; aga- 
turque KI parallela ad BX , 

& per I refla IDS continget! 

BK atquidiflans , erit ergo 
I X xqualis K B , iiue 4 i ; 
eilquelX dimidium IS, & 

4 I dimidium i 3 ; quaro 
IS , I 3 funt xquales i fcd 
faflumcftreflangulum i 2 3 xquale quadrato AE, Screflangulum IDS 
oftenfmneft xquale eidem quadrato AE, ergo reflangula IDS, i 2 3 iiv- 
terfefuntxqualia; fcdreflx IS, i 3, funtxqualcs,quarefcgmcntum ID 
xquaturdatointcruallo i 2; intercepti verd inira ID funt minores ipliu, 
intercepta ID, quapropter huiuftnodi congruentes Parabolf ad interuallura 
perueniuntmmusdatointeruallo i 2. C^oderatvltimodemonlirandum. 

C o R O L L. I. 

E x hac patet , in congruentibus Parabolis per diucrfos vertices fimul ad- 
feriptis , omnes , inter eas, interceptas lineas conununi diametro (qui- 
diflanterduflas, elfc inter fe xquales, quales funt £B,DN,&c. 

C o R O L L. II. 

P Atet quoque, expenultima parte huius, reflangula fegmentorum 
plicatarum vtranque Parabolen fecantium omnia inter ie zqualia elle, 
qualia limt reflangula LMY, IDS, &c. 

LEM- 



Digitized by Koogie 


75 


De Max. & Min. Llb. I. 

LEMMA V. PROP. XXXXIII. 

Si duo triangula ^C, DEF, habuerint circa angulos B,Ei 
latera AB , K , item atera BC , EF inter fe xqualia , & in angulis 
BACjEDF applicatx fintGH,IL parallelx adBC,EF> fitque 
rectangulum BGH xquale rcdangulo EIL . Dico latera BG,£I 
inter fc xqualia elTe . 

S EA confulti emijfa , frater mei inftituti murem, afJimMma demenjhra^ 
ttone ,lthet fottus iruiireEldm , eu breuiorem afferre ,fimulque egregite 
indolis fpecimen exhibere nobilifsimi,ac mgeniofifsmi llpmatu Adolefcentis, 
'Bruti Armibedi della MoUra,exfeleSifstmu Ephebis SEB^Efi/SSJMO 
MAGNO DVCl mimftrantibus , deejuommaufm efferere, tjwc fint ei 
motoris obUilamenti , an etjuefirium exercitationum ornamenta , quibus 
elegantifsime mfgnitur , an mathematica contemplationes , dum , etiam 
wterAuLe Jhrepitus, pacatos fubtilioris Geometria nouit inuenire recejfus, 
prout aiaria tejiantur problemata , ac theoremata , d me identidem ei propofi- 
ta, ^abijfo quam feliciter foluta, quorum, licet facillimum, pojteriori 
tamen mf amens hic habet . 

E Sto, fi fieri poteft, alterum ipforum laterum, quale eftBG, maius alte- 
ro HI : habebit ergo GB ad BA, maiorem rationem quam 1£ ad ££> ipli 
iJA arqualera, & componendo GA 
ad AB maiorem rationem quam I D 
ad DE , fed GA ad AB, eft vt GH ad 
BC , & ID ad DE , vt IL ad EF; ergo 
GH ad BC habet maiorem rationem 
quam IL ad EF , hoc eft ad fibi xqua- 
IcmBC, quare GH erit maior IL,& 
ponitur BG maior EI, vnde redan- 
gulum BGH maius eft rcClangulo 
EIL : quod eft contra hypotclim. 

Sunt ergo BG , EI inter fe xquales . Quod erat • &c 
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THEOR. XXin. PROP. XXXXIV. 

Hypeibol* congruentes , perdiuertbs vertices fimul adfcript* , 
funtinterfenunquam coeuntes, &(eniper funul accedentes; fed 
ad inteiuallum nunquam perueniunt zquale cuidam dato inter* 
uallo. 

OIntdiuecongraentesH)rperboIxABCi DEF perdiuerfosvenicesB.E 
O fimul adfcriptz, quarum reda latera (inc BG,EH (quz interfczqua- 
liaenmtjdcipfarumtranfuetla fine BIiEL^quz item zqualia erunt < cunu. 
fediones ponantur congtucmes.} Dicoprimfim hasfediones nunquanu. 
inter fcconuenire. 



Nam produda contingente HE donec fedioni ABC occurrat in A , & 
ipfa quoque erit ordinata in fedione ABC ('cum fint fediones fimul adferi* 
pti ) & fedio DEF tota cadet infra contingentem AEC ,• fumptoque in ipla 
ED quocunque pundo D , applicetur SDO , quar iundis regulis I< . , LH oc- 
currat in K>Ri & cum fit triangulum IBG fimilc triangulo LEH ( habent 
enim circa xquales angulos B,E> aequalia latera, vtrunque vtrique) erit 
angulus BIG aequalis angulo EI Jd, vnde regulx IGK, LHR xquidiftant, 
ideoque IK cadit extra LR , cum fit pundum I fupra L , ergo OK maior efl 
OR,fcdeftOB maiorOE, igitur redangulumBOK * fiue quadratum SO, 
maius eft redangulo , EOR c fiue quadrato DO • hoc eft pundum D cadit in- 
tra fedionem ED , & fic de quocunque alio pundo eiuldem fedionis in tra^ 
contingentem EA: quapropter huiufinodiHyperbola; inter fe nunquam., 
conucniuiU. Qupdprimdidcc. Am- ' 
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AmpliiisdicoipfamDEF quo longiiis aberit a vertice E infra EA,e6 
magis appropinquiii fcitioni B A M . Quoniam du&a D M parallela ad 
OHB.& MN ad DO, fiet parallelogrammum DN, cuius oppolita latera^ 
MN , DO iqualia erunt : Itaque rcgulx IG occurrat produSa MN in Q,_3e 
regule LH producta DO in R : cum fit ofienia MN xqualis DO, erit qua- 
dratum M N a fi uc reClanguIum BNQ, xquale quadrato DO ^ fiue reClangu- 
lo EOR : led in triangulis IBG , LEH lunt latera IB >LE , & BG , EH inter fe 
xqualia, alterum alteri, quapropteratqualiumrc^angulorumBNQ^EOR 
latera BN,&EO r atqualia erunt : quare cum diametri fegmenta BN, EO 
fint atqualia , i'a<5la prollapherefi, proucniet BE xqualis NO , fed eft quoque 
MD xqualis NO in parallelogrammo DN, igitur red® BE, & MD inter ft» 
funtxqualrs, at fiint etiam parallelz, ergo coniunillaBMiundxED xqui- 
difiat , led BM lecat NM , quare produ^ fecabit quoque OD , fed extra fe- 
Ctioncm BM A ( cum BM fit intra fedUoDem. producta vero tota cadat extra) 
fiiqucoccurfusinP,&OD occurrat fedioiu BMA inS, PM vero contin- 
gentem EA Iccet in T i St in fecunda figura , in qua pundum A cadit intet 
p unda S , & M , iungatur SM , qux cum tota cadat intra fedionem , necefla- 
rio lecabit applicatam AE : veluti in V . 

lam , in prima figura , cum in parallelogrammo P E oppofita latera ET , 
DP fint aqualia , fitque EA maius ET, erit EA quoque maius ipfo DP , fed 
cllDPmaiusinterceptoapplicatxlcgmentoDS, erit ergo AE, c6 maius 
iploDS. InlecundaautemfiguracumpariterETiDPfint aequales, fitque 
dempta 1 V minor dempta PS , erit reliquaEV maior reliqua DS , & e6 ma- 
gis LA maior eadem DS . Eode pcnitfis modo ofiendetur, quamlibet aliam 
interceptam ZY infra SD minorem clTeipfaSD: nam duda YZ xquidiftan- 
ter ad EB , demonfirabitur item YZ zqualem efle eidem BE , ac ideo YZ , 8c 
DM eife inter ie ^-quales , & parallelas ; ex quo fi iungantur MZ , & D Y , ipfp 
aquales erunt , Csc parallelx ; completa igitur confimili confirudione , ac fu- 
pra, idemuiimino iniequctur , hoc cfi interceptam YX minorem adhuc efie 
D > : tales ergo intercept.v quo magis a tangente EA remonentur continui 
decrelcunt. Quare lectiones ABC, DEF funt femper fimul accedentes. 
Quod Iccundo , &c. 

Prauerea, fi ad euitandam in hifce figuris linearum implicationem, con- 
cipiatur circumferiptx Hy pcrbolx ABC centrum e(Te I , afymptoton IG , 8c 
contingens ex vertice BG i ac infcriptxDEF centrumL, afymptoton LH, 
contingens autem ex vertice fit EH : cum harum fedionum lacera fint daca^ 
xqualia , erunt quoque iplorum reCtanguIa inter fe xqualia, ideoque , & eo- 
rum lubquadrupia “ hoc eft quadrata contingentium BG , EH ; vnde ipfx li- 
nex BG , EH xquales erunt, fed eft etiam BI xqualis EL ( nam vtra eft dimi- 
dium xqualium veriorum laterum ) quare in triangulis IBG, LEH, cum fint 
lacera IB , BG , Litcribus LE , EH xqualia , & anguUad B , E xquales , etiam 
anguli ad bales 1,L xquales erunt, vnde afymptoti IG, LG inter fe xqui- 
diliant; &cunijicapundoL, quod eft inrra angulum abAfymptotis cir- 
cuuifcripcx lectionis taClu , duCta LH alteri alympeoto IK xquidiftans, pro- 
ducia IccabitomninoHyperbolen ABC: quare LH afymptotos inlcnptx 
fccat Hyptibolcn circumlcriptam ,- Iccet ergo in i , per quod applicetur 
a I 3 : Dico luirum leCtionum intcruallum mira applicaram 1 1 j per in- 
tercepta 


a CoredL 
1- huius. 
i ibidem. 


f45.h. 


d I fa& 
di c o n i c . 


eil.h. 
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terccpta applicatarum fcgmcnta metitum , licct fcmpcr magis , ac magis dc- 
crcfcat.cflc tamen non minus intcruallo i j , quod iuxta cafdcm xquidi- 
ftantcs ordinatim fciilionibus applicatas , inter vtranqiic afymptoton cadit . 
Nam per ea, qux infra demonllrabimusiinteruallum i i , maius e(l inter- 
Hallo I j. Pariter 4 5, eftmaius £7, communique addito 5 <s, erit inter» 
uallum 4 6 , maius intcruallo 5 7, nue i j, &hbcfemper vbicunque fu- 
matur harum feftionum interutUium infra applicatam a i 3 . Quare hy- 
pcrbolx congruentes perdiuerfos vertices fimul adfcriptx, licet femper ma- 
gis accedentes, ad interuallum nunquam peruemunt xquaie cuidam dato 
intcruallo . Quod erat vltimo , &c. 

C O R O L L. 


<10. b. 


E X his con flat , congruentium Hy perbolanim non per eundem verticem 
fimul adferiptaruin afy mptotos elTc inter fc xquidiflantcs, & afympto- 
ton inferiptx fecare Hyperbolen circumferiptam . 

Quod fuperius promifimus oftendetur fic . 

S int dux congruentes Hyperboli KBC, DEF , per diucrfos vettic-es B , E 
fimul ad fcripti.&circurafcriptiKBC fit centrum G, Sc afymptotos 
GI, inferiptx vero fit centrum H,&afymptotosHM, qux ipfi G 1 atquidi- 
frabit, per prxcedens CoroU. fitque applicata quxeunque IL vtranquo 
afymptoton, & Hyperbolen fccans ini. A, K,D, communemque diame- 
trum in L : dico interceptum applicat; fegmentum AD inferiptx Hy perboi; 
DEF, maius elfc intercepto eiuidem applicatx fegmento I K inter alympto- 
ton , & circumferiptam . 

Duilia enim IM parallela ad GHO , & per 
MapplicataMNO, erunt IH, IO parallelo- 
gramma , ac fdeb tam GH , quam LO ipfi IM 
(cquales erunt, & inter fe; quare addita com- 
muni HL, eritGL xqualis HO, fed eflGB 
atqualisHE,(cumfint femi- tranfuerfa late- 
ra congruentium Hyperbolarum ) vnde reli- 
qua BL, reliqui EO xqualis erit, & ob id 
lemi-applicata LK femi-applicat; ON aqua- 
lis, fed eft tota LI xqualis toti OM (cum fint 
oppofiti in parallelogrammo lO J ergo reli- 
qui KI, NM xquales erunt, fed eft * DA 
maior NM, quare & eadem DA erit maior 
lU. Quod erat, &(, 



THEO. 
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THEOR. XXIV. PROP. XXXXV. 


Similes Hyperbol* per diuerfos vertices fimul adferipta: , & 
quarum eadem fit regula , funt inter Te nunquam coeuntes > & in in< 
hnitum produdx ad fe propius accedentes, fed adintcruallunw 
nunquam perueniunt xquale cuidam dato interuallo . 


S int dux Hyperbolx ABC , DEF per diuerfos vertices B , E fimul adferi- 
pts , quarum eadem fit regula GH ( fic enim fimiles erunt , quoniam^ ^ ^ 
dutiis contingentibus BI , EL ; eft tronfuerfum GB ad redum Bl, vt tranfuer* deiin. 
fumGEadredumEL.^ Dicoptimiun> has in infinitum produdas, nun- 
quam fimul conuenirc . 



Protrada enim contingente LE ; fedionem ABC fecaiW in M , N , quae 
erit ipfi ordinata , cum fediones ponamur fimul adfcriptx ; patet fedionem 
DEF totam cadere infia contingentem MN. lamfiimpto mfedione DEF 
quolibet pundo D , per ipfiim ordinarim applicetur AOOH alteram fedio- 
nem fecans in A , regulam ver6 in H : erit quadratum AO , ad quadratum^ 
DD.vtredangulum BOHadredangulumEOH (ob* squalitatem) vel vt ^ 
altitadoBOatraltitudincmEO, fedcft BO maior EO, quare quadrarum, i bunu- 
AO maiuscrirquadratoDO, exqnopundumD cadit intra Hyperbolen. 

ABC i de fic dc qnibufcunquc alijs pundis Hyperbolf DEF: quare huiufino. 
difcdionesimcrfeQunqttamconueniunt, C^odprim6,&c, '■> 

lam fi dat» Hyperbolx , per verticem E , adferibatur Hyperbole P E 
cuius latera ER . ES xqualia fint lateribus BG,BI,vtrunquc vtrique, ipf» 
Hyperbolx ABC, PEQiCongruentes <■ erunt, eritque, (obxqualitatem) 
REadES, vtGBadBI, velvtGEadEL,quareHyperboliI)EF,PEQ^ 

.) erunt 
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erunt fimiles , ii funt per verticem E fimul adfcriptx , vnde PEQjninorumj 
S-Co- laterum mferipta • critHyperbolxDEF maiorum laterum: & infra ADX 
loU. 19 >• gpplicjtjquacunqucTVPicumHyperboli ABC.PEQJintcongruentes, 
& per diuerfos vertices fimul adfrripta: ^ erit intercepta AX maior interce- 
pta TP: cumque Hyperboli DEl-.PEQJint fimiles, ac per eundem verti- 
h. cem fimul adferipti r erit intercepta DX minor intercepta VP, vnde reliqua 
' intercepta AD omnino erit maior reliqua intercepta TV j & hoc femper: 
quare huiufinodi Hyperboli ABC, DEF funt ad fcpropifis accedentes. 
Quod erat fecundo, &c. 



Tandem, bifariam feftistranfuerfis lateribus GB,GE,RE, in Y,Z,K, 
erit Y centrum Hyperboli ABC, Z vero centrum DEF, ac demum K cen- 
trum PECX^cura fit GB minor GE , erit dimidium GY minus dunidio GZ : 
quareqiunaQ Z cadit infra Y : cumq; fit EG maior ER, erit dimidiu EZ maius 
dimidio EK , vnde K punSum cadit inira Z . Si ergo ex Hyperbolarum cen- 
^ tris Y , Z , ducantur carum afymptoti Y 2 , Z 3 , K 4 , ^ erit Z 3 , parallela ad 

^icoroll. K4.Sc Y 2 tiquidifrabit eidem K 4; quare afymptoti omnes Y 2 ,Z 3 .Kq, 
44 h. erunt inter fc paralleli : & cum Y 2 fit afymptotos ABC , Sc Z 3 fit intra ats- 

f Coroll. guiuuiabafymptotiscomprehenfum.iplafcaionem ABCffccabit.vtin 3, 
' per quod ordinarim duAaredla 2 34, alias alymptotos fecanain 2^4., infn 
mfam applicetur quilibet alia TVP , fingulas Hypcrbolas fccans in T , V, P. 
f44d>- Erit intercepta TP^ maior femper intcruallo a 4, fed ablata intercepta VP 
i 41. h. eft femper h minor ablato interuallo 3 4 , vnde reliqua intercepta TV inter 

datas le<lUone$ ABC, DEF, erit omnino maior reliquo interuallo 23, 
quod interdatarum leeiionum parallelas afymptotos efr interceptum, ac 
iuxta ordinarim duAis xquidifrantes metitur , Quod erat vltimo demori 
Rrandum-. , 


C O2 
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C O R O L L. 

E x his patet, limiliiunHypeTbolaruiii perdiucrfos vertices nmuladfcri- 
ptarum, & quarum eadem Ot regula, afymptotosefle inter fe paralle- 
las , & afymptoton infciipta: fecare Hyperbolen circumferiptam . 


LEMMA VI. PROP. XXXXVI. 

Si in quocunque triangulo ABC duda fit quxpiam linea DE 
bafi BC parallela, redangulum ABC fuperabit ADE redangu- 
lo fub D B , differentia altitudinum , & fub aggregato bafiuiiL. 
BC, DE. 

P Ro(iu(5iaenim BC, ac fumpta CF a:- 
quali ipii DE , & completis in angulo 
ABC parallclogrammis AE , AC , D F . 

Conftat parallelogrammum AC fuperare 
parallclograimnum AE gnomone DCG, 
icd gnomon DCG atquatur porallclogra- 
misBE, GC, &GC iquaturDC, liut, 

EF , quare AC fuperat AE parallelogram- 
mo DF, hoc elt reC^angulum ABC fupe- 
rat rcdiangulum ADE, rciitangulo DBF ; fed PB eft differentia altitudinum, 
& BF aggregatum balium BC , DE . Quare patet propofitum . 



THEOR. XXV. PROP. XXXXVII. 

Similes Hyperbol* concentricae per diuerfos vertices fimul 
adfcriptz , funt inter fe nunquam coeuntes , ac femper propius 
accedentes, & ad interualluni perueniunt minus quocunque dato 
interuallo . 

S int duatfimilcs Hyperbolae ABC, DEF per diuerfos vertices B, E fimul 
adlcriptx, quarum commune centrum fitG, fitque Hyperbolae ABC 
tranfuerfum latus BH , rectum B1 , Hyperbolx autem DEF fit tranfuerfum.- 
EI . , reCtu m EM . Dico primum Ius, in infinitum prod uClas , nunquam inter 
feconuenire. 

Producta enim contingente ME , donec vtrinque feClioni ABC occurrat, 
ipfa erit ordinata in fcClionc ABC ( cum fint (eaiones fimul adfcriptx ) ac 
fi-Ciio DEF cadet tota infra contingentem KEM i & (umpto in DEC quoli- 
bctpunCloD,applicataqueperDteClaADN, quae iunCtis regulis HI, LM 
. L occut- 
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occurrat in P , O i quoniam data: fefliones funt fimilcs , erit HB ad BI , vt LE 
ad EM, funtquc anguli ad B, E atqualcs, ("cum fc^iones fint fimul adfcriptat^ 
quare triangula HBI , LEM zquiangula erunt , ideoque regula HIP iquidi- 
ftabit regulat LMO i & triangula LNO , HNP inter fc limilia . 

lamcumlitGE xqualiaipGGL, & ablata GB atqualis ablatat GH, erit 
reliqua BE, reliquat HLatqualis, fedcftEN minor HN, quare BE ad EN 
maiorem habet rationem, c^uamLH adHN, & componendo BN ad NE, 
maiorem item rationem quamLNadNH, vel quam ON adNP, eigo rc- 
4 CmoII. ftangulumfub extremis BN, NP, fiue ' quadratum applicatx AN, maius 
4 17^'ftpt * redlangulo fub mcdijs EN , NO , fiue r quadrato applicate DN , hoc eft 

Pa»i. ipla AN maiorDN, ac propterea punitum D cadit intra Hyperbolen ABC, 

f Coroll. idemque de quolibet alio punilofciUionis DEE: vndeipfaDEF inferipta^ 
i. huius, cfitipfi ABC, vel erunt nunquam fimul coeuntes. Quod erat primo , «c. 



Amplifis applicata infra ADT qualibet alia QRS , & HypeiboI? DEF per 
eundem verticem EadfcriptaHyperbolaETV, quatfitxqualiumlatenun, 
fiue congruensHyperbolx ABC, applicatasfecansinT,V: cum duat Hy- 
perbolo: EDR , ETV, fint fimiles , & per eundem verticem fimul adfcriptz i 
4 j. Co- erit ETV , cuius latera zqualia funt ipfis lateribus HB , BI , inferipta fedio- 
roll. I h. ni EDR, cuius maiora funt latera LE, EM : fed erunt t fimul femperreceden- 
r'**' h. ‘ quare intercepta DT minor erit intercepta RV , eft autem tota AT /ma- 

^ iortotaQV.-quapropterreliqua ADcritomninomaiorreliquaQRi&hoc 

femper: Vnde fimiles concentrici Hyperboli per diuerfos vertices fimul 
adferipti , funt ad fc propifis accedentes . Q^od fecundd erat , &c. 
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ALITER. 

D Vcantur ex communi centro G afymptoti GX , GZ fcAionis ABC, quf 
alterius fimilis.&conccntricxIcdionisDEF * erunt quoque afym- 
ptoti , & ipfi GX , produdx contingentes IB , ME , occurrant in X , Y, 8: per 
G Iit G 2 , regulis HI, LM parallela, refla latera fecans in 2 , & j i cum fit GE 
aqualis GL , & GB aqualis GH , erit E 3 xqualis 3 M , & B 2 aqualis 2 1 , 
fiuc 3 4, quare E 4 cft aggregatum E 3 cum B 2 . lam cum rcdtangulum 
GE 3 fit quarta pars rcflanguli LEM , & qu.adratum EY ciufdcm reflangu- 
li b fubquadruplum , ergo quadratum EY cquatur reflangulo GE 3 : cadem- 
que ratione e(l quadratum BX aquale reflangulo GBa, Icd rcflangulum- 
GE 3 cxccdij^rcflangulumGE 2 reflangulo BE 4, fiuer quadrato KE, qua- 
re quadratum EY fuperat quadratum BX quadrato EK: fed produflis ap- 
plicatis AN, QS^ vfque ad communes afymptotos, ipfas, ac fefliones fccan- 
tibusin 5ADFCtf,&in 7 QR 8 9, cft quadratum E Y aquale «< reflangu- 
lo j D 6 , & quadratum BX aquale reflangulo 5 A 5 ; vnde quadratorum., 
cxceflus aquatur exceflui reflagulorum , fed exccfliis quadratorum eft qua- 
dratum EK, & cxceflus rcflangulorum yDd, 5 Ad ' eft rcflangulunr^ 
ADCi vnde quadratum EK aquatur reflangulo ADC i eademque ratione 
oftendetur idem quadratum EK aquale reflangulo QR 8 , quare reflangu- 
laADC, QR8 interfefuntaqualia,ideoqueR8 ad DC, vtDA adQR, 
fed eft R 8 maior DC ( cum fit R^maior DN , & S 8 maior NC ) ergo AD 
erit maior QR , & hoc femper , 8cc. Qi^ iterum erat fecundo demonftran- 
dunu.. 

Dico tandem has fimilps concentricas Hypctbolas in infinitum produ- 
flas ad imcruallum peruenire minus quolibet dato interuallo R . Nam fafla 
eadem penitus conftruflionc , ac in vitima parte 42 . huius , hoc quod expo- 
nitur , non abfimili ciufdcm argumento demonftrabitur . Quod vltirao , Scc, 

C O R O L L. I. 

E X h.ac elicitur fimilium, & concentricarum HyperboIarum,Pcr diucr- 
fos vertices fimuladfirriptarum, Afymptotos communes efle . 

C O R O L L. II. 

C Onftat etiam ex penultima parte huius, in pradiflis Hypcrbolis reflan- 
gula fegmentorum applicatarum vtranque Hyperbolen fccantium, 
qualia funt reflangula ADC , QR8 , omnia inter fc aqualia efle . 

in frima parte pracedentium^i^.ii^.^J-earunujiie primisCo- 
rallar^s «fiendimus , 'vninerfahiu f ^(ptenci T hear emote demmfir Witter . 


L * THEO- 


4 Coroll. 
40. huius. 


iS.lnuus. 

c Coroll. 
1. huius. 


4 ibidrin. 


< 179. fc* 
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THEOR. XXVI. PROP. XXXXVIII. 

Similes Hy perbol* per diuerfos vertices fimul adfcriptse habent 
arymptotos parallelas , & quando centrum interioris cadat vitra, 
centrum exterioris, tunc huius aly mptotos interiorem Hyperbolen 
fecabit , ac iplae Hyperboli neceflario fe mutuo fecabunt . Cuna, 
verb centrum interioris idem fit cum centro exterioris , tunc vnius 
afymptotos erit afy mptotos alterius ; & feiftiones erunt fimul nun- 
quam coeuntes . Et fi interioris centrum cadat infra centrum ex- 
terioris, tunc eardem lediiones erunt inter fe nunquam coeuntes ; 8c 
afymptotos infcripti fecabit Hyperbolen circumfcriptam . 

S int, vt in vtraque figura huius propofitionis, dux fimilcs Hyperbolx 
ABC, DEF per diuerfos vertices B, E fimul adfcriptx, quarum centra 
fint G , H , & fcdlionis ABC afymptoti fint G1 , GO : fedionis vero £>£F fint 
HM , HR 1 Dico has afymptotos effe inter fc xquidillantes . 

Nam in fimilibus HyperboUs ABC , DEF , anguU IGE , MHE , ab earum 
« G>coll. afymptotis,& diametris ad homologas panes fadi.funtxquales, funtque 
4 o.huiiu. alterni, quare ipfx afymptoti inter lexquidiftabunt. Quod primo, &c. 
lam in hac prima Hgura,(io- 
qua centrum H interioris DEF 
remotius efl a venicibus B, E, 
quam fit centrum G exterioris 
Hy perbolx ABC cum fint HM , 

HK afymptoti Hy perbolx DEF, 

& in loco ab eis , & fciSione ter- 
minato ducia fit G I alteri afym- 
ptoton H M xquidiflans , ipfx- 
omnino fedtionem DEF fecabit. 

Quod fecundo , &c. 

Sed ipfa GI , cum fit afympto- 
tos feiRionis ABC , tota cadit ex- 
tra ipfam B A , quare occurfus 
prxdiiRx afymptoton Gl cum fe- 
dione ED , erit extra fedioneia- 
BA , vnde ipfa interior fedio 
neceffario fecabit prius exterio- 
rem BA. Quod tcnib,&c. 

Ad pleniorem autem dodrinam , fi quxratur, quo naminpundohuiuA 
modi Hy perbolx fc mutuo fccent , ita id confequetur . 

Sumpta enim GSxqualiGB, erit tota BS tranfuerfura exterioris ABC; 
item fumpta HT xquali HE , erit tota TE tranfuerfum interioris DEF . 

lam, vclHcentrum interioris cadit in ipfopundoS; vclfupra interS.dt 
Tjvelinfra inter G,&S. ' 

Si 
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Siprimikini cumfitEHiqualisHT, eflet etiam EH xqualJs ST, vndcj 
eius IcgmentumEBminMcrfctdiftantiaST. Si fecundum; cura fit HT x- 
qualis HE oranino ST maior eflet eadem HE, & eo maior ipfius fegmento 
BE . Si tertiilm ; vt in hac ip(a figura , in qua centrum H interioris cadit inter 
S , & G ; cum fit HE xqualis HT , & ablata HB maior ablata HS ( nam eft to- 
ta SB fefia bifariam in G ) erit reliqua BE maior reliqua ST . Quapropter in 
hoc cafu , in tjuo centrum H interioris cadit vitra centrum G exterioris, vbi- 
cunq; fit eius incidentia, dcmonftratum eft femper diftantiam verticum B, E, 
minorem cfleipfa ST diflantia inter fuperiora extrema tranfuerforum late- 
rum ET, BS. Quod memento. 

Amplius fint harum feiiionumredla latera BV, EX, &regulx TV, TX. 

Patet ob feifiionum fimilitudinem , vt SB ad BV , ita efle TE ad EX , fed an- 
guli ad B , E , funt xquales (cum feftiones fint firaul adfcriptx , &c. ) quaro 
in trmgulis SBV , TEX , anguli ad S , T , xquales erunt , ac ideo rcgufx SV, 

TX inter fe iquidiftabunt . Cumque fit ST maior BE , fi dematur SK ipfi BE 
xqualis, ducaturque S Y parallela ad EX , & abfeindatur EL xqualis SY , ac 
iungantur K Y , BL : erunt in triangulis KSY , BEL , in quibus latera circunu. 
zquales angulos S, E, funt xquana , vtrunque vtrique , anguli quoq,- SKY, 

EBL xquales; funtque alterni, quare K Y , & BL inter fe ? quidiftant , fed KY 
fecatTX, vnde&BLprodudlafccabitTX, vtinN: lam perN ordinarim-, 
ducris xquidifians applicetur NQDP, regulam S V, fecans in Z , communem 
diametrum in Q^exteriorem fedlionem CBA in P, & interiorem in D : Cum 
intrianguloBQN fit EL ipfiQN parallela, critBQ_adQN, vtBE adEL, 
&permutandoQB adBE.vtQNadEL, fiueadSY, vel ZN, & per con- 
uerfionem rationis BQad QE, vt NQjid QZ^, vnde reilangulum BQZ,« fiuc < CoroU. 
quadratum applicatx PQjrquale eft reftangulo EQN, Gue quadrato appli- '■ 
catx DQ^ex quo pundla P , D in vnum conueniunt , hoc eft interior Hyper- 
bole FED exteriori A 3C occurrit in Dieademque ratione oftendeturipfas 
fimul occurrere in F , altero extremo eiufdem applicatx DQF , quare in ipfis 
occurfibus fc mutuO fecant: quoniam fi exempti gratia, huiulmodi feilioncs 
nonfefecarent, fed contigerent inD, contingerent fe quoque in F, vt fa- 
cillimum eft demonftrare, fed Hyperbole ED fccat omnino redam GI extra 
fcdionenaBA,vtifuperiusoftendimus, quare hxc inter fedio alio in loco 
cadet quam in D , pariterque ad alteram partem fedio EF fecabit BC in alio 
pundo , prxtcr in F : Quapropter coni-fedio coni-fedionem contingeret in 
duobus pundis D , F , & in alijs duobus pundis fibi ipfis occurrerent , quod 
eft t impqflibilc; vnde in ipfis occurfibus D, F fc mutuo fecant; quod ex , 
abundanti oftendere propofuimus , 

Si vero centrum H interioris idem fuerit cum G centro exterioris , etiam- 
afymptotos Gl eadem erit cum afyinptoto HM , cum angulus 1GB xqualis , 
vel ‘idem fit cum angulo MHE: Ergo fimilium concentricarum Hyperbo- ^ coroll. 
larum alymptoti communes funt. Quod quarto erat , &c. 4 o.t’.u.iu. 

Q^odautemCntfimulnunquam coeuntes faris patet cx prima pane 4 y. 
huius, vel quam breuiflim^ ex propof.i o8. feptimi Pappi . Quod quintd, Scc. 

Si autem centrum H interioris DEF cadat infra G centrum exterioris 
ABC, vt in fecunda figura , per verticem E contingenter applicata CEA; 
cum HM fit intra angulum IGO ab afymptotis fadum , ac ipfi GI xquidiftas, 

, Ipli^ 
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ipfa HM produifla omnino fccabit fcilionem CBA i vcl fupra contingentem 
CEA , vt in N , vel in ipfo occurlu A , vel intra ad partes AL i fi in N , vcl in 
A . patet interiorem fedlioncm totam cadere infra applicatas ex N, vcl ex A, 
& nunquam infra N , vel A fefiioni BN A occurrere, ne priils fccet propriam 
aTy mptoton HM . 

Si vero HM fccet exteriorf 
BA infra contingentem CAE, 
vtinhac ipfa figura: item pa- 
tet fedliones B A, ED infra LD 
nunquam frmul conuenirc , frn 
aliter propriam afympcoton^ 
fecaret. 

Prxterea indireflu produ- 
&a communi diametro EBG, 
fumptifque in ea punftis V , T, 
qux fint extrema tranfuerfb- 
rum laterum datarum fecttio- 
num , dudifque regulis T X, 

VZ ;ipf? vti fupcriusoftcnfura 
fuit , inter fe xquidillabunt. 

Amplius fumpto in portione^ 

ED quolibet punifro K , per ip- 
fum applicetur KY vtraiiquc Hyperbolen fccans inF,K; regulas ver6 in 
Z,X. 

lam, vcl redlaVZ eft regula interioris feftionisDEF, &TX exterioris; 
vclipfx frmul congruunt, litamen punifraVjT, invnumconueniant; veli 
contra VZ cft regula exterioris , TX vero interioris . Si primum , cum in fc- 
dlione ABC quadratum applicata; l’Y xquale ■* frt rcdangulo B YX , & im. 
HypcrbolaDEF quadratumKY frtxqualeretIanguloEYZ, frtque redlan- 
gulum BYX maiusEYZ.ciimfrib maioribus lateribus contineatur, erit quo- 
que quadratum PY, maius quadrato KY : vnde punifrum K cft intra fc,frio- 
nem ABC . Si fecundum nempe frt VZ vtriufquc fc^tionis communis regu- 
la , erit quadratum PY aEqualcreiftanguloBYZ,&quadratumKY arnuale^ 
rciSangulo EYZ, feti rcitangulumBYZ maius eft EYZ, cum altitudo BY 
maior fit altitudine E Y , quare quadratum PY maius cft quadrato K Y , fiucj 
punitum K cft intra fcilioncm AbC . Si denique interior reila VZ fuerit re- 
gula exterioris fcilionis ABC, &cxtcriorTX, regula interioris DEF, erit 
HEipfr HT iqualis.fcd cft ablata HB minor ablata GV( cum ponatur GB, 
qui maior cft HB, iqualis GV) ergo reliqua BE maior erit refiduis legmen- 
tis GH , VT , & eo maior vnico fegmento VT , fed cft E Y minor VY , quare 
BE ad E Y maiorem habebit ratione quam TV ad V Y , vel quam XZ ad Z Y, 
& componendo BY ad YE maiorem habebit rationem quam XY ad YZ , vd- 
dcrcilangulumBYZ^fruequadratumPY c maius erit rciftangulo EYX fruc 
quadrato <<KY, hoc cft puniftumKincidet intra fedtionem ABC, Sc Ite de^ 
quolibet alio pundto portionis DEF : Quare huiufmodi fimiles Hypcrbola: , 
neque infra applicatam LF , neque inter lineas LF, AC frmul conueniunc, 
vnde funt in totum nunquam coeuntes . Quod fexto , Scc. 

Qup4 
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Quod tandem HI , afymptotos infcripti DEF , fecet circumferiptam Hy- 
perbolen ABC , iam fatis patet ex didis . Quod fupererat dcmonltrandum. 


M O N I T V M. 



tit$ LeBor Geometra admiranda tjuadam Naturit Jympto- 
mata arca JfymfUttcas Imear tam ohm d notis detecia , ac p- 
muldireBademonfiratione prmata, dum in Comas hucufque 
*■*** ammaduerumus noti tantum tinas dari lineas m eodem plano 
exipentes , ^me licet femper inter fe tna^is accedant , numjuam tamen (^uud 
fane mirum ep ) etiam p in mpnitum produBa , fimul conuemunt ; (juales 
funt , conuexa Urna hypertolica , celetris illa reBa sifymptotos Apoll. at 
tpfo tunc neoatiue, d notis aiero in 8. ^ l o. huius afprmatiue demonprata: 
'verum alias ^uoijue , eiufdem perutus natura reperiri, alteram nempe etn- 
uexam , concauam alteram , trudes funt tina congruentes paratote , 'ziel hy- 
pertoLe ; uem time pmtles hypertote , ijuarum centrum interioris , aut in ippi 
cadat , isM infra centrum exterioris , attpue omnes pnt per diuerfos 'vertices 
pmul aeferipu ; prout -vidimus in 41. 44. 4 5 . 47. elicitur ex ipfa 48 . 

huius , Fraterea , non folum reBam Afymptoton , ^ Hypertolen dari , <jua 
dum ad fe propius f :mper accedunt, ad interuallum aliquando perueniunt mi- 
nus epuditet dato mteruaUo , 'vti ex ipfo Apollonio, ^ ex nofra i o . imiotuit} 
f ed congruentes Item paratolas, ^ concentricas hypertolas per'vartoS'ver~ 
tices pmul adfcrtptas hac ipfa admiratiliaffeBionexjfe praditos, a/eluti m 
iqj.dnotis fuit oferfum. Verum emmuero haud minori f altem 
admiratume dignum 'Videtur , tinas pariter hneas tnueniri , qua licet nun- 
quam coeuntes , in inpmtum produBa ad fe propius accedentes , non ta- 

men 'vnquam perueniunt ad interuallum cuiufdom determinata magnitudi- 
nis : huiufmodi enim funt congruentes Hypertola ,panterque hypertola pmi- 
les per diuer/os 'vertices pmul adferipta , prout didicimus in 44. 

Alias amphiis deteximus hneas, quarum difatia perpetuo augetur ,fed nun- 
quam tamen peruenit ad interuallum aquale cuidam terminato interuallo: ta- 
les enim funt reBa hnea alteri afymptoton aquidifans, Hypertolen fecds, 

cvna cum eadem curua lypertolica: tales item funt hypertola f miles per eun- 
dem •verticem pmul adferipta , prout in } 4. ^41. Opeiidimus denique 
tinas dari hneas ad eafdem partes m mpnitum produBas , nunquam coeun- 
tes , qua pmul, ac femel funt , ^ adfe propius accedentes , ^ inter f r aqui- 
difoMes ; quales funt demum , paratola congruentes per diuerfos •vertices 
pmul adferipta , <vti ex nepra 41 . eiufque primo Coroll. iam fatis patuit , 


THEO- 
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THEOH. XXVII. PROP. XXXXIX. 

Si binae Parabolae , aut binae concentrica: Hyperbolae fuerint per 
diuerfos vertices finiuladfcriptae,ipfae, vel ad neutram partem fo« 
vnquam fecabunt, vel fi ad alteram partem occurrant, occurrent 
quoque ad aliam, punftaque occurfuum erunt extrema eiufdeirL. 
communis applicatae, ac in ijlHem occurfibus fe mutuo fecabunt . 

S int dux Parabolae ABC, DEF, vel dux concentrici Hypcrbolxwr di- 
uerfos venices B , E fimul adferipex. Dico primum, fi huiufmodi legio- 
nes ad alteram panium , vt ad A nunquam conueniunt , ad aliam quoque C 
nunquam conuenire . 

Nam fumpto in fedlione DEF , ad 
panes C , quocunque puniHo F , per ip- 
su ordinatim applicetur re<9a CFGD A, 
qu.T vtriiiquc produdla , vtrique fediio- 
ni occurret ( cum ipfx ob Hypotefim', 
fint feiftioncs in infinitam difiantiam^ 
abeuntes ad inferiores panes ) cumque 
in fcifiione ABC fit fcmi-applicata AG, 
xqualisGC.&infeilioncDEF, femi- 
applicata DG , xqualis GF, fitque ante- 
cedens AG maior antecedente DG ( cum ad partes A nunquam coueniant) 
erit etiam confcquensGC, maior confequenti GF, quare pun^um F, fe- 
aionis DEF cadit intra ABC , & fic de reliquis . Quod primo , &c. 

Si vero fefliones ad alteras panes , vcluti ad A , & D conueniant vt in H . 
Dico ipfas ad alias quoque partes fimul occurrere ad extrema punaa ciuf- 
dem applicati. 

Nam , duda per H communi applicata HI , ipfa producatur fecans fcaio- 
nem BC in L i & EF in M . Erit in feaione ABC femi- applicata HI xqualis 
IL , & in feaione DEF eadem HI xqualis IM ; ergo IL , & IM xquales, idco- 
que feaionum pun^a L, M in vnum conueniunt i Quare cum leaiones 
ABC , DEF non per venices fimul adfcriptx ad alteram panem occurrunt , 
occurrent quoque ad aliam, pundaque occurfuum erunt extrema eiufdem 
communis applicatx . 

Quod autem in occurfibus H, & L fe mutuo fecent, fic demonllratur.Nam 
fi huiufmodi fcdiones tangerent fe mutuo in occurfu H , ita vt fedionis, ver- 
bi gratia , ED panes HO , HN cadant toti intra feaionem ABC : fumpto in 
altera ipfarum panium , vt puta OH , quolibet punao D , & per ipfum duaa 
communi applicata ADGI G vtranque feaionem fecana, erunt in feaione 
ABC rea,! AG , GC xquales , & in fcaionc DEF rcax DG , GF ite aqua- 
les , fed eft AG maior GD cum ponatur peripheria OH cadere intra BH, vn- 
de&CG maior erit ipfa FG, hoc eft punAiim F cadet intra. Idcmque dc- 
monftrabitur dc quolibet alio extremo punaocuiufcunque applicatx inter 
O, &N, tum fupra, tum infra occurfum L: quare feaio DEF continget 

ipfain 
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iplam A BC in pun^lo L , fcd pofitum fiiit cam qucx^uc contingere in H : &■- 
go in duobus pundtisHiLfc contingent» quod cft talTumi nam Parabolo 
Parabolen, fiucHypcrboIe Hyperbolen conccmricamain duobus pungitis 418.^14. 
non contingit. Non ergo tales lectiones fc tangunt in H » neque in L , ob can- conic. 
dem rationem » quare ipfx in occurfibus H , & L fc mutuo fccant , Quod erat 
oHendendum. 

THEOR. XXVIII. PROP. L. 

ImpofTibile eft Hyperbolen Parabola : , per eundem , vel per 
diuerfos vertices inferibere . Item . 

ImpolTibile eft Parabolen Hyperbola: , per eundem , vel per di- 
uerfos vertices circumfcriberc . 


E Sto Parabole ABC , cui per pun(ftura D in ea fumptum , vt in prima figu- 
ra, vel intra ipfuin , vt in fecunda , adferipta fit qua:cunquc Hyperbole 
EDF circa communemdiametrumBDG, qus per aliquas lua: peripheri* 
partes DE , DF , hinc inde a diametro fumptas cadat intra Parabolen ABC . 

Dico ipfam Hyperbolen , fi producatur , ex vtraque parte Parabolen fccarc. 

Nam d udis ex D re- 
dis DA, DC vtriqucL, 
afymptoto Hyperbola: 

EDF (quidiflatibus, 
necclTario Parabolca^ 
fecabunt , , vt in A , C i 
fed cum Hyperbola ul. 
alio puncto quam D 
nunquam i conuenienc: 
quare , cum Hyperbola 
EDF ex vtraque parto 
in infinitum JIabeat , fi 
producatur , occurret 
denique ParaboI.T ABC inter punda B , A , & punda B , C; camque fcca- 
bit,nam fi tantum eam tangeret, vel non, (i vlterius producatur intra Para- 
bolen , fecarct aliquando redas DA , DC ; quod e cft impoflibilc . Nonigi- ri nem 
turiiifcribi vnquampoteft Hyperbole data: Parabola?, per pundum in ea, 
vel intra ipfa datum , eadem ratione dcmonftrabitur non polfc circumferibi 
Parabolen datae Hypcrbolf per pundum in ea, vel extra ipfam datum.Quod 
erat,&c. 



C O R O L L. 

H inc patet non dari MAXIMAM Hyperbolen datar Parabol*, vel per 
eundem verticem , vel per diuerfos infcriptibilcm ; itemque non dari 
MINIMAM Parabolen dati Hyperbole, velpcreundcm, vel per diuerfos 
vertices circumlcriptibilem . 
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4 5>huiiu- 


b 43. h. 


f ».Co- 
ro<l. 19- 
d ibiilein 


f CoroH. 
I . huius. 

J ibiikin. 


t JO. h. 


9 o Vinccntij Viuiani 

PROBL. XVII. PROP. LI. 

Dat* Parabolae perpunautn intra ipiam datum MAXIMAM 
Parabolen infcribere , & h contrat 

Dat* Parabol* per punitum extra ipfam datum MINIMAM 
Parabolen circumfcribere . 

S ic data Parabole ABC , & oporteat primo per punAiun D intra ipfam da> 
Parabolen infcribere. 

Ducatur diameter 
BDE, cuius rettum 
latus fit BF, f quod 
in pollerum intelli- 
gatur femper ex ver- 
tice cbcingcnter ap- 
plicatum fe&ioni , 
lout in pr^cedciui- 
usfa&umefi, &in 
quinta primarii dcfi- 
nicionu monuimus) 

& per verticem D , 
circa diamerru D E 
adicribacuriidatx Parabola! ABC Parabole GDH> cuius refium DI arqua. 
le fit rciUo BF ; nam ipla erit congruens daex : Dico hanc elTe MAXIMAM 
inferiptam qu.vfitam . 

Nam cum ipfx fint congruentes Parabolx perdiuerfos vertices funul ad- 
feriptx* erunt inter fe nunquam coeuntes: quareCDH dat.x ABC erit per 
datum punctum D infcripta. 

Amplius, quxiibec alia Parabole per verticem D adferipta cum redlo, 
quod minus fit ipfo DI minor ‘ ell Parabola GDH , qui vero cum retSo DL, 
quod excedat ipium DI, qualis eft MDN, eft quidem ^ maior GDH, fed 
omnino fecac circumlicriptam ABC . Nam fi fiat vt LI ad ID , ita BD ad DE, 
& per E applicetur EM A fccans BA in A , & DM in M . Cum fit BD ad DE , 
vt LI ad ID , erit componendo BF. a«l ED , vt LD ad DI i vnde re<3angulum 
fub extremis BE,& DI, fiueBF,hoceft ' quadratum applicati A£ in Pa- 
rabola ABC, xquale erit reciangulo fub medijs ED , DL/ fiue quadraro ap- 
plicat? ME in Parabola .MDN, ac ideo AE, ME funtan]uaJcs,quapropter 
Parabole DN oceiirrit (ibi adfcriptx BA , perdiuerfos vertices in pui^o M, 
& ob id in eodem oecurfu , & ad alteram quoque partem fc mutuor Iccabuc 
Itaque congruens Parabole GDH erit MAXIMA infcripta quxfita. Quod 
primo, &c. 

I AM d-ux Parabofr GDH , oponcat per punCtum B extra ipfam darajn_ 
MIMIMAM Parabolen circumicribcrc . 

Ducatur BDE diameter date GDH , cuius reClum fit DI , & ei adferibatur 
perB, cumreCtoBF, quodxquet ipfum DI, congruens Parabole ABC: 

Dico 
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Dico tunc efle MINIMAM circumfcripcam quxiicam , 

Cum fint enim ipfxParabolx congruentes, & per diuerfos vertices ad- 
fcriptjc , erunt ‘ inter fc nunquam coeuntes quare ABC dat,x GDH erit cir- 
cumferipta . 

Prztcrea , quxlibet alia Parabole per B adlcripta cum redto , quod exce- 
dat BF, maiot eft ipfa ABC , qu; vero cum redo BO, quod minus flt ipfo BF, 
qualiscftPBQ, eft quidem minor ipfa ABC, fed omnino fecat inferiptam-. 
GDH. Quoniam 11 liat vtFOadOB, itaBD ad DE, ac per E applicetur 
EGP fecans DG in G , & BP in P : cum Iit BD ad DE, vt FO ad OB, erit com- 
ponendo BE ad ED , vt FB ad BO ; vnde redangulum fub BE , & BO 1’ liuo 
quadratum applicatzEP in Parabola PBQjtquale erit rcdangulo fub me- 
dijs ED , & BF , liuc DI , hoc ‘ eft quadrato applicat^ EG in Parabola GDH: 
vnde EP , EG funt zquales . Occurrit ergo Parabole BP , libi adfcriptz DG 
per diucrfos vertices, in pundoP, quare in eodem occurfu, dcadaltcranu 
partem ^ fe mutuo fecant . Quapropter congruens Parabole ABC erit MI- 
NIMA circumfcriptaquzlita. 

PROBL. XVIII. PROP. LII. 

Data; Hyperbolf , per pundhim intra ipfam datum MAXIMAM 
Hyperbolen inferibere , quarum eadem fit regula . 

E Sto data Hyperbole ABC cuius centrum D ; & pundum intra ipfam da- 
tum fit E . Oportet per E Hyperbolen inferibere , quz fit MAXIMA , 
fed tamen cius regula fit quoque regula dauz fedionis , 
lungaturED lecans data ledionem in 
B ,& produda fumatur DF zqualis BD, 
erit ' FB tr;ilucrfum fedionis ABC, cuius 
vertex B , litque BG cius redum latus , & 
regula FG , quz producatur, & per E fit 
duda EH parallela ad BG , & per vertice 
E, circa coiiununcm diametrum BE,da- 
t^fedioni AliC^ adfcribaturHypcrbolc 
lEL, cuius latera fint FE, EH, hoc eft 
eadem fit regula FGH : patet ipfam lEL 
datz ABC clfe inferiptam , cum in infini- 
tum produdx fint inter r fe nunquanu 
coeuntes . 

Dico amplius ipfam lEL clfe MAXI- 
MAM. Quoniam quflibet alia adferipta 
per verticem E, cum eodem tranfuerfo 
FE, led cum redo, quod minus fit redo 
EH , minor << eft ipfa lEL : quz verb cum redo EO , quod excedat EH , qua- 
lis eft Hyperbole PEQ^eft quidem' maior ipfa lEL ! fed omnino fecat ipfam 
ABC . Nam fi fiat vt OH ad HE , ita BE ad EM , & perM applicetur MPA 
HypeibolcnPEQJccansinP, BA vero in A, & produda fecet regulam 
FH , in N , & iundam regulam FO deferiptz Hyperbolz PEQJn R . 

M a Cum 
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Cum Iit BE ad EM . vt OH ad HE > erit 
componendo BMadME, vtOEadEH, 
velvt RM ad MN: quapropter re&an. * 
gulumBMN ‘ liue quadratum applicata! 

AM in Hyperbola ABC , anjuale etit rc- 
dangulo EMR , ^ liue quadrato applicatg 
MP in Hyperbola PEQj ac ide6 linete 
MA , MP liuit atquales , quare Hyperbo- 
ke ABC, PEQ^cummt limul in pun- 
^oQ^in quo etiam k mutu6 lecabunt, 

Nafumptoinlet^ioneQEP infra P quo- 
libet pundlo S , per quod applicata STV, 
fe^ionem ABC , diametrum, ac regulas 
liecansinT,V,X,Y:cumlicEM minor 
EV, habebit BE ad EM, vel OH ad HE, 
vel YX ad XV , maiorem rationem quam 
BE ad EV, & componendo YV ad VX 
maiorem rationem, quam BV ad VE , vndereftangulumYVE, r liue qua- 
dratum VS in Hyperbola EAS , W maius erit reOangulo XVB, , liue quadra- 
to VT in Hyperbola ABC : vndepunftumS cadit extra Hyperbolen ABC, 
ac ided ipfi Hyperbote fe mutu6 fecant, ficuti in altero extremo eiuf- 
dem applicata! . Etit ergo Hyperbole , quae datae ABC limilis eft , & ad 

eandem reguiatn , ^AXIMA ihfcripta quaefiu . Quod erat , &c. 

f^erumcumadinutftigtttiofiem MAXIMAE, ^ MINIMAE in- 
feripu, ac cirtumfmfu feBioms, mlr^erat ignorare tfunammpimiio, 
mater, melmtnor^u^fitarum feEhonum, data feEIiom eccurrat , (fulcit 
enim ofiendere ipfas , nAncun^', Jit earum occurfut , alitjuando fe mutui jeco- 
re) ideo in proxime fetjuentiius protkmatilnu , hac omijfa methodo per appli- 
catarum potentias , taiujuam prolixiori , ^ mims concinna, hoc ipfum aliter 
elegantiori indujhna demonjhaiitnut , ^ licet tdplurilms, ac 'varjt aggref- 
fiomhut confecjui pofstt ,'vtin hac , proxima propoftione ‘indere licet, ta- 

men eas eligemus , epua opportuna ny^is nokis uidetuntur , 

ALITER. 

S Ecetur igitur EF bifariam in a , erit a centrum Hyperbolaram lEL, 
PE^ ex quo duflis harum alumptotis, videlicet a j inferiptae lEL, 
& a 4 circurafeript* PEQ, quz cadet < extra afymptoton 2 j, ex D quo- 
que agatur D 5 afymptotos Hyperbol* ABC , 
IamcumHyperbolxABC,lEL fimiles^t, perdiuerfosvertices, & ad 
eandem regulam FGH fimuj adlcriptz, erunt eorum afymjptoti D y, a } 
inter^fep.'U'allel«,fed2 4 interipfascadit,&alteram 1 3 fecatini, qua- 
re ipfa 2 4 produ&a ad partes 4 , fecabit Sc reliquam D ) i fed eft 2 4 
afymptotosic^nisSPEQj^&quaedamreAa Dy occurrit ei, ac fe^onis 
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diametro vitra ceutTuni a in D> quare (icadem D ; producatur, necefla- 
ti6^fccabit Hyperbolen SPEQj.iedipfa D 5 totacadit extra Hyperbolen 
ABC , cumiit eins a^rmptotos , quapropter occurfua reSz D 5 cum Hyper- ' 
bolaSPECifiet extra ABC, ideoque fedio EP fecabitpriils Hyperbolen., 
ABC , & fic Hyperbole lEL exaMAXlMA inlcripta quatfita . (^od Eicicn- 
dum , ac demonftrandum erat . 

ALITER brcuiiis. 

P Roducatur cont lagena HE Tfauc ad circumferipta fciRionem ABC in K. 

Cum Hypcrbol; ABC, lEL umilea Ent per diuerfos vettices,& ad ean- 
dem regulam flniul ameriptx * erunt infia EK ad fe propius accedentes ,i\i- 
mirum Tedio KAT recedet ab EI per interuallum minus ipfo EK ; Verdin- 
cum Hyperbolf PEQj_IEL fint concentrici , & per eundem verticem fimol 
adfcriptz,crunt fempei magis recedentes, & ad interuallu peruenienynaius ^ ^ 
quocunq; dato interuaflo , videlicet fedio EPS recedet ab eadem EI per in- 
tcruallu omnino maius eode EK; quapropter fe&iones KAT,EPS nccelTarib 
femutubfecabunt: Vnde Hyperbole lEL erit infcriptaquzfita. 

PROBL. XIX. PROP. LIII. 

Dat* Hyperbolae , per punitum extra iplam datum MINIMAM 
Hyperbolen circumferibere , quarum eadem fit regula . 

Oportet autem datumpundum , vel efle in angulo aryniptotis 
contento , vel in eo , qui>| efi ad verticem , dumm^o in hoc cafu , 
ipfiusdillantiall centro datae feitionis, minor fic eius femi-tranfi, 
uerfo latere per datum punitum tranfeunte . 



E Sto data Hyperbole ABC , cuius centrum D , alymptoti DF, DG , & da- 
tum extra ipfam pundum fit E , quod tamen (it in angulo ^ymptotali 
FDG, vtin prima figura; velineOquiipfieft ad verticem, vt in fecunda, 
dummodo coni unita ED , & produfla vlque ad fedionem in B , ipfa ED mi- 
nor 
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norncfcmi-trajirucrfoDB: ( fi enim liacum pundlum c({ct in angulis, qui 
tlcinceps fune, reda linea per ipfiim datum punctum , & centrum feCUonis 
4 Monlt dudanoncircteiusdiamcter,cumnunquamfcdioni'‘ occuiTcrct, acidc6 
poft 1 1. h. problema , iuxta quintam fecundarum definitionum infolubilc e!Tet : &cum 
fuerit in angulo ad verticem , vt m fecunda , nifi diflantia ED minor fit femi- 
tranfuerfo DB, Hyperbole ad regulam dati adferibi minime poflet , vt fatis 
patet)qponctperE MINIMAM Hyperbolen circumicribere, cuius regula 
eadem fit cum regula dati fedionis . 
lungaturED, 3 c ad partes feClionis producatur donec ei occurrat inB, 
t 47. pri- fumptaqi in dircClum DH iquali DB , erit HB tranfuerfum * feClionis ABC , 
mi conic. cuius vertex B : fit ergo BI cius reClum latus , & regula HI i fitque EK iqui- 
diftans BI , & per vcniccm B , cum tranfuerfo EH , & redo EK , fiue ad ean- 
dem regulam HI adfcribaturHypcrbolcLEM: patet ipfam dati ABC elTe 
r 45 - *> inferiptam , cum fimul r fint nun quam coeuntes . 



Dico amplius ipfam l.E.M efle MINIMAM quxfitam . Quoniam quplibet 
alia adferipta pcrverticemE, cumeodemverfoHE, fedeumredo, quod 
^ “i i EN , quod minus fit 

EK, qualis OEQ^ ell quidem ' minor eadem LEM, fed omnino fccat ipfaou, 
ABC. Nam ad produdam regulam HN.fccaiteBI in R adferibatur per B 
/ Hyperbole SBT i hic tora cadet / intra A BC . cruntque SBT , OEQjlui fi- 

milcs Hyperboli per diucifos vertices adferipti ad eandem regulam HR, 
eftquc ABC ipfiSBT, per eundem verticem, & cum maiori redo latere BI 
adferipta, quare per pricedcntcin r fcdiones ABC , OEQJc mutuo feca- 
bunt: Vnde Hyperbole I.EM cft MINIMA cireumferipta quxfita. Quod 
faciendum , & demonftrandum erat . 

ALITE R. 

S EceturEH bifariam in X: erit X centrum vtriufque LEM, OEQ^ fi ergo 
cx centris X , D , ducantur XY, XZ, DE fcdionum LEM , OEQj ABG 
afymptoti.hoccftXYcircurafcriptiLEMiXZ infcriptiOEQjtjuiinlnL^ 
ma (nite ^ fctdionis ABC , qu* ipfi XY iquidiftabit i cum XZ fecet 

37 huius. , ^ XY in 
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XYinX, produ&afecabit etiam DF afymptoton ABC, ac ipfam quoquo 
feiSlonem ABC , ' fed XZ tota cadit extra OEQjCum fit eius afymptotos ,*H-**- 
quare occurfusre^XZcumfedione ABC cadet extra OECJ^ac meo fe- 
Aio ABC occurret priiisfeSioniOEQ. (^propter Hyperbole LEM eft 
circumfcnptaquxfita. Qupd,&c. 

ALITER breuiiis. 

'nRoducatur contingens IB vfq, ad circumferiptam fedionem in V . Cum 
X legiones B A , EL fimiles , « ad eandem regulam Hi , infhi BV ml fo 
propiiis* accedant fefiioBA recedet ab VL per interuallum aliquando mi- 
nds BV , fcd inferipta OF recedit ab eadem VL per interuallu maius eodem 
BV , cum fint femper magis recederes , & r ad interuallum perueniant maius r 37- )>■ 
quolibet dato interuallo : quare BA , & OP omnino fc mutuo fecabut. Quod 
iterum erat, &c. 

PROBL. XX. PROP. LIV. 

Datx Hyperbolp, per pundum intra ipfam datum MAXIMAM 
^ concentricam Hyperbolen inferibere , & e contra . 

Datx Hyperbolx , per pundum extra ipfam datum MINIMAM 
(Bfi concentricam Hyperbolen circumlcribere . Oportet autetru 
datum pundum efle in angulo afymptotali . 

E Sto data Hyperbole ABC, cuiuscentrumD, afymptotos DL, & puti- 
dum intra fcdionem datum fit E : oportet primp per E MJXIUAM ei 
concentricam Hyperbolen inferibere . 

lungaturED lecans ABC in B: erit 
DB ‘ lemi-tranfuerfumfedionis ABC, 
cui per E i cum femi tranfuetfo ED ad- 
fcribaturfimUis, & concentrica Hyper- 
bole FEG ( hoc aurem fieri pofle mani- 
fiefium efimam fedionis FEG datur eius 
alymptotoi DL , cum fimiles concentri- 
ci Hyperbolae per diuerfos vertices ad- 
feriptx r habeant communem afympto- 
ton, &cumdatiu'tr.anfuerfum latus, & 
afymptotos datur quoque redum) patet 
hicfcdioncFEG dati ABC efle mferi- 
ptam, cum fint ^ nunqua fimul coeuntes. d 47 - li- 

DicoampliushancipfamFEGe(fcA/.4Jr/^y<^quifitam:quoniamquf- 
libet alia per E verticem adferipta ipfi ABC , vel FEG minor ' eft ipfa FEG j h. 

quilibet , vero cum redo, quod prxdidum excedat, qualis eft HEI , ell qui- 
dem maior cadem FEG. fcd omnino fecat circumferiptam ABC. Nam_./''>“*®“' 
cumHypcrbol.iFEG, HEIfint concentrici, &pereundemverticemE fi- 
mul adfcripti.fitqucDL afymptotos infcript.T ^G, ipfa fccabit circum- 

feri- 
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« 37. h- fcriptam ■* HEL , fcd eadem DL eft afymptotos ABC , fiuc tota cadit extra 
ABC , quare DL , & Icdlio EH fecabunt le mutuo extra fcdtionein BA , qua- 
propter EH fccabit prius fettionem BA : ex quo fimilis,& concentrica Hy- 
perlwleFEG erit MAXIMA quifitat Quod primo faciendum, & demon- 
llrandumcrat. 

ALITER breuiils. 

I^Vcatur ex E contingens EM . Seflio MA accedit i fedlioniEF per in- 
I M teruallum minus quolibet dato interualJo i at iedio EH quz cadit ex- 
j tra £F , c recedit ab eadem EF per interuallum maius eodem dato interuallo; 
qiure MA, & EH neceflario fe mutuo fecant : Vnde FEG eft MAXIMA in> 
(cripta quxdta . Qwd iterum , &c. 

I AM iu data Hyperbole FEG , cuius centrum G , afymptotos DL , & opor- 
teat per datum extra ipfam pundlum B ( quod tamen (it in angulo alym- 
ptotali, ob rationem in prxcedentipropof, allatam) MINIMAM Hyperbo- 
len circumfcriberc . 

lungaturDB, Jc producatur fciaioni 
FEG occurrens in E , & cum femi- tranf- 
ucrlo BD , per verticem B , adferibatur 
limilis, & concentrica Hyperbole ABC: 

• patet hanc clTcdatz FEG circumferipta, 
i 47. Iu cum nunquam I (imul conucniant . 

Dico prarterca ipfam elTc MAXIMAM 
quzfitain. Quoniam quxeunque alia_ 
adfcriptapcrB ipGFEG, vel ipfi ABC 
concentrica, cumreDo, quodmaiusGt 
' ••C?" rcito feftionis ABC , maior ' cll iplL 
ro .1». ■ qux vero cum recto, quod prx- 

diClo fit minus , qualis eft Hyperbole^ 

/ ibidciiu nBO, eft quidem Cminor eadem ABC, fcd omnino feeatinfcriptamFEG. 
j 47. h. Quoniam feClio M A accedit t fedioni EF per .interuallum minus quoUbet 
f, |j. dato interuallo i fcd fedio PN eft intra M A , & ab ipfa >> recedit per interual- 
Ium maius eodem dato interuallo i quare PN , & EF necelTario fc mutuo fe- 
cant. Igitur rimilis,& concentrica Hyperbole ABC eft MINIMA circum- 
feripta quzCta . Quod fecundo faciendum erat . 

^Mdlnhac , ^indutibus pr^cccdtntAus funium tfi, idem fimul, ac 
•vmaerfalius hahchitHr in feijuenti . 
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PROBL. XXL PROP. LV. 


Data: Hyperbolae , perpuniSum intra ipfam datum , cum dato 
femi - traniuerfo latere, quod tamen non excedat dillantiam inter 
datum pundum , & datx legionis centrum , MAXIMAM Hyper- 
bolen infcribere : & e contra . 

Datae Hyperbolae, per pundlum extra ipfam datum, cum dato 
lemi-tranfucrfo latere MINIMAM Hyperbolen circumfcriLere . 

Oportet autem datum pundura , vel efle in angulo afymptotali , 
vel in eo , qui eft ad verticem ; & fi in primo cafu, nccefle ell , vt fe- 
mi- tranfuerfum excedat interuallum inter datum pundum , & cen- 
trum datae fedionis : in fecundo ver6 fit cuiuslibet longitudinis . 



E Sto Hyperbole ABC .cuius centrum D , & datum intra ipfam pundunu. 

Cc E : oportet prim6 per E > c um dato femi- tranfuerfo U ( quod iit mi- 
nusinterualloEO) MAXIMAM Hyperbolen infcribere . 

lungatur E I) 
fecans ABC inB, 

& ex ipfa ED de- 
matur EF arquabs 
dato femi- tranf- 
tierfo , & per ver- 
ticem E, cum ce- 
tro F adferibatur 
fedioni 'ABC 
Hyperbole E(« li- 
milisdatE ABC; 
qui (cum habeat 
centrum F, velin 

ipfo D , ii nempe datum femi- tran fuerfum EF iquale fuerit iundi ED , vel 
infra idem centrum D , fi datum fuerit ipfa ED minus ) erit ^ dati Hyperbo- 
li ABC inferipta . Dico hanc clfc MAXIMAM quifitam . 

Quoniam quilibet alia per verticem E , cum eodem tranfuerfo EF adferi- 
pta.lcdcurareifto, quod fit minus redo fcdionis EG , ipfa EG minor* cit; 
qui vero cum redo, quod ipfum excedat qualis ell EL *i eft quidem maior 
eadem EG, fcd omnino fecatcircumfcriptam ABC. Nam duda Fi afym- 
ptoto fedionis EG , & FM fedionis EL , (qui FM cadet extra E I , vt patet 
ex vltinia parte 3 7. huius^ ac DH fedionis A BC : erunt » DH , FI inter Ic pa- 
rallele, icd FM aiymptotos EL proJuda fecatur a DH , cum fecetur quoque 
ab altera parallelarum in F , quare ipfa DH fecabit ( Hyperbolen EL: ied 
DH tota cadit extra ABC , cum fit eius aiymptotos, ideo occurfus redy DH 
cumfedioncEL, erit extra ipfam ABC, vnde EL ncceflarib fecabit prius 
circumferiptain ABC. Erit ergo EG MAXIMA inferipta quxfita, cumd.a- 
to femi tranfuerfo EF. Quod primberat.&c. 

N lAM 
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I AM oporteat datx Hypcrbolx GEN, cuius afymptoti fint FI ,FO per da- 
tum extra ipfam pundum B ( quod tamen Iit > vel in angulo -afymptotalj 
IFO, vt in prima figura , vel in eo , qui ipfi ell ad verticem , vt in fecunda, ob 
id quod in huius monuimus , cum dato femi- tranfuerfo latere BD ( quod 

in primo calu excedat diftantiam BF , in fecundo vero fit cuiuslibet longitu- 
dinis Hyperbolen circumferibere . 

lungatur FB, 
qup protradada- - 
tx fcdioni GEN 
occurrat inE, 8c 
produda E B ad 
partes oppofitx 
fcdionis , fuma- 
tur BD a'qualis 
dato fcmi-tranl- 
uerfo ; que ex hy- 
potefi vtrobique 
cadet in angulo 
afymptotali, fiuc 

vitra centrum F , & per verticem B , dat* Hyperbol* GEN , adferibatur , fi- 
milis Hyperbole ABC , cum fcmi-tranfuerlo dato BD , qu* ipfi GtN i erit 
circumicripta: Dico hanc efle MINIMAM quxfitam. Quoniam quatlibet 
alia per B ei adfcripta cum redo , quod maius fit cius redo latere, maior t elb 
ipfaGEN, quivero cum redo, quod pridido fit minus, qualis cft PBQ, 
eft quidem minor eadem GEN , led omnino fccat inferiptam GEN. Dudis 
cnimDH, DR, FI, qu* fint afymptoti fedionum ABC, PBQj^GEN:' erit 
DH ipfi FI parallela, &DR cadet intra DH, cxvltimaparte37.huius, fcd 
ei occurrit in H, quare DR produda fecabit alteram parallclann FI, 
nempe afymptoton fcdionis GEN, &vltcrius produda, ipfain, 

& ledionem GEN fecabit /fcd ipfa DR tota cadit extra— 
PBQ^cum fit eius afymptotos, quapropter occurfus 
redxDRcumfcdioncGEN cadet extra fcdio- 
nera PBQ, ac ideo inferipta fcdio GEN, fc- 
dionem P BQ prius fecabit: vnde ABC 
erit circumferipta qu?- 

fita . Quod fecundo facien- 
dum , ac demonllran- 
dum erat. 
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: PROBL. XXII. PROP. LVI. 

Darae Hyperbolf,per pundlum i«tra ipfam datu, cum dato redlo 
latere non excedent reduiii Hyperbolae, qua: fimilis fit , & concen- 
trica data: per datum punduniadfcriptae, MAXIMAM Hyperbo- 
len infcnbere : 8c k contra . 

Dat* Hyperbolae, per punSum extra ipfam datum, cum dato 
refto latere MINIMAM Hyperbolen circumfcriberc. 

Oportet autem datum puniSum , vel efle in angulo afymptotali, . 
vel in eo , qui eft ad verticem , dummodo in primb cafii datum re- 
ituni latus non fit minus reiSo eius Hyperbol*, qu* fimilis fit, & 
concentrica dat* per datura pundumadfcript*, in fecundd ver6 
fit cuiuslibet magnitudinis . 


S it data Hyperbole ABC , cuius centrum D , & datu intra ipfam pundum 
fit E; o^nctprtmdperE. cumdatoredoEF MAXIMAM Hyperbo- 
len inferibere . 

lungaturEOfecas .jj 

ABCinB.&perE !• II* ..4 aWrnini. 

concipiatur * adferi- /yfO ‘ 

bi Hyperbole EN fi- 

inilis, & concentrica y r} e „ ^ / 7 \ 

dat? ABC, cuius re- ^ }i^.jO\n 

etum fit EG, quod ex ' ^ 

more , ordinarim ap- c 

plicetur diametro E -440^0. ^ I XrS-- 

B, & cum dato iciao ** P rj F G 

EF, quod non fit ma- 

ius E G , adlcribatur ..-jj ^ 

ipfi ABC fimilis Hy- 

^rboIeHEK, cuius centrum fit Ii erunt ergo HyperbolzEH, EN inter fe 
iimiles . quare vt redum EF , ad reSum EG , ita Icmi- tranluerlum EI ad fe- 
mi - tianluerfum ED , & ponitur EF non maius EG , quare EI non maius erit 
£D,fiuepuneiumI centrum legionis EH, vel cadet inipfoD, vclinlraD 
centrum ABC, quapropter ipfaEHdatz ABC erit * inferipta . i48.h. 

Amplifis ; dico ipfam EH clTe MAXIMAM quxfitam . Nam quxiibet alia 
perE adferipta, cum eodem reflo EF, fed cum femi-tranfuerfo, quod ma- 
ius fit iplo EI , cft minor fcflione EH , qu* vero cum eodem rcAo EF , at ^ 3- 
ciimfcmi-tranfucrfoEO, quodminusfitEGqualisponaturcfieleflioEN, ™ 
eil quidcin maior eadem EH, fed omnino fecat datam ABC ; quoniam du- d ibidem. 
Ais DL , IM afymptotis fcflionum ABC , EH, ipfie erunt ‘ inter fc parallelz; ,48. h. 
duflaque OP afyniptoto fcAionis EN , ipfa OP fecabit IM infra fcontingen- / Coroll. 
cera, ex communi IcAionum vertice £, &produAa alteri zquidiftanti DL 

N a occur- 
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occurret, Ii ci^oipfaDL producatur, omnino fccabit * Hyperfwlen EM» 
fedDL totacadit extra legionem ABC, cum llt eius afymptotoa, quare» 
occurfus re&x DL, cum fe^ione EN, cadet extra ABC , ac ide6 EN (ecabit 
prids circumferiptam ABC : vnde fe^o HEK e&MMiMA iaferipta quaefis 
ta, cum dato reSoEF. Qtodprim6erat,dcc. 

I AM oporteat datar Hyperbolj HEK, cuius aiymptoti IM , IQ, perdahuii 
extra ipfam pundum B , quod ( per ea, quae in 5 3. huius) (it m in angulo 
ad verticem afy mptotalis , vt in pruna figura , vel in ipfo afympcotali MIQ^ 
vt in fecunda, cum dato redo utere MtmUAM Hyperiimea Gl^w^in- 
bere». 


HEK in E; erit lE, 
ipfius femi-tranfuer- 
lum , cuius redum la> 
tus fitEF,&exB co- 
cipiaturadferibi Hy- 
jatrboleTBV fimilis, 

& concentrica datae 
HEK, cuius redunu. 
fit BS : & datu redum 
BR, in cafu primae fi- 
gunc ( in quo datum pundumB cadit in angulo ad verticem afymptotalis 
MICi) fit cuiuslibet longitudinis,- in fecundo ver6 non (it minus K , & per B 
cum redo BR adferibacur Hyperbole ABC fimilis datx HEK , quz itemfi* 
milis erit TBV , & fit eius centrum D : erit ergo in fecunda figura, ob Hyper- 
bolarum ABC , TBV fimiiitudinem , redum BR ad BS vt femi- tranfuerfuoi 
BD ad femi-tranfuerfum BI, efiq; BR non minus BS,quare BD erit non minus 
BD i ex quo centrum D fedionis ABC , vel cadet in I , vel fupra I centrum» 
(imilisfedionisHEK: vnde ipfa ABC erit i omnino datx HEK circumferi* 
pta^. 

Dico tandem ipfam ABC iSiUINlMAM quzfitam: Qutmiam aliaHy- 
pei'bole,quxperB adferibitur, cum eodem rc^^oBR, fedeumfemi-tranf- 
uerio , quod minus (it BD , efl ’ maior ipfa A BC i qux ver6 cum eodem re- 
do BR , 3 e cum femi- rranfuerfo BX , quod excedat BD , qualis dicatur eife» 
fedio TBV , efl quidem i minor eadem ABC , fed omnino fcca t data KEH . 
Dudis enim (imiliomHyperbolarum ABC, H£KafymptotisDL,IMi ipf; 
erunt inter feparaIlel.T; dudaque XY afymptoto fedionis TBV; cumfint 
Hyperbole ABC, TBV per eundem verticem B adfcriptx, cumeodemre- 
doBRearuraafymptotiDL,XY infra contingentem ex vertice B fe mutui 
fecabunt , ' & cum XY fecet DL , & alteram huic zquidiftantem IM fccabit; 
fed e(l IM afymptotosHEK , vnde XY produda f fccabit quidem HEK , at 
X Y tota cadit extra TBV . cu fit eius afymptotos ; quare XY conuenict cum 
fcdioncHEK , extra Hyperbolen TBV , vnde ipfa TBV (ecabit prius inferi- 
ptam fcdionem HEK . Q^propter fedio ABC efl MJXIMA circumlciipta 
quzfita : cumdato redo M , Qu<>d fecundo fecicndum,ac demonflrandun 
erat. C O- 



lungatur BI , & 
producatur vfque oc- 
currat datz (edioni 
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C O R O L L. I. 

T^X q«inqae proiiin^ praecedentibus prt^lenmibus futis condat , MAXl- 
iTi MAMiVtiMllHMAM Hyperbolen, infcriptum,vdcircumfcriptunu 
cuilibet datat perpundum intra>vel extra Hypertxilen datu in locis polTibili- 
bos, ad eandem regulam, aut concentrici adferiptam, vel cuius centrum pro 
inferipta cadat infra centrum datz, de pio circumferipta cadat vitra, femper 
eadem datat Hypetbel at (imilem effe . 

C O R O L L. II. 

P Atet quoque, MAXIMAM Hyperbolarum datx Hypetbolx flmilium, 
per datum intra ipfam puniftum inferiptarum , efle concentricam , cum 
hxc, inter Gmiles, fit MAXIMOXVM laterum .Item MINIMAM Hyperbola. 
nimdatxHyperbolx fimilium per datum extra iplam pundum m angulo 
afymptotali , circumferiptarum , elTe pariter concentricam, cum eadem, inr; 
ter fimiles, fit MINIMOSVM laterum , 

PROBL. XXIII. PROP. LVII. 

t>atis magnitudine, Sepofitione cuiuslibet coni- (eAionis dia> 
iftetri fegmento, & Vna applicatarum, & pro Hyperbola , & Ellipfi 
dato etiam tranfuerfo latere j imperatam coni-feiliionem deferi- 
bero . 

S it in qualibet figura, pro quacunque coni-feSione , datum magnitudine, 
& politione diametri fegmentum AB , & vna applicatarum CD , & pro 
Hyperbola, & Ellipfi in fecunda, de tenia, datum lic quoque reiitum latus 
AE, quod pro Hyperbola in fecunda vitra BA ipli in direCium ponatur, de in 
tertia, ex A ad partes B ; oportet ciica diametrum Afi, fuper applicatam^ 
CO , quxficam coni-fe<if ionem deferibere . 

Eiac in lingulis figuris , vt 
AB ad BC, ita BC ad BE 
ipfi BC in dire^um polita , 

& per E, in prima figunu., 
duda £G parallela ad BA , 
vel in fecunda, de tertia iun- 
Gu FE , occurrat AG , fqux 
ipfi CD iquidiftcr) in G, de 
per verticem A cum daia^ 
diametro AB, datifciue la- 
teribus AF , A G delicriba- 
toraquxfiti nominis feftio 
CAD , cuius ordinarim du- 
&x ad angulum ABD ap- 
plicent 
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» - 
pliccntur. Dico ipfam efle quslitam . Cum enim GtCB media proportio* 
naiis inter altitudinem BA , S( latitudinem BE > erk 4 BC , itemque ei xqua- 
lis BD , deferiptz fei^ionis femi- applicata , nempe fedio per C, & D omni- 
no tranfibit i eftque A vertex. AB diameter, & AF tranfuerfumii/perbol^' 
aut Elliplis, ex conftruftionc : quare fa^m cft quod erat propofitum. 

C O R O L L. 

E x hac condat quomodo, magnitudine , Sc politione datit tranfuerfo la- 
tere, aut diametro AF , & vna applicatarum CO , per terminos , A , C| 
> , D , Elliplis deferibi poflit , 

THEOR. XXIX. PROP. LIIX. 

Si conJ- redionem , vel circuli circumierentiam dux redxlinese 
contingant , ipfx produ^tx conuenient fimul extra fedtionem ; fed 
in Parabola , vel Hyperbola fibi ipfis occurrent ad partes periphe- 
rix ^ contadibus terminat; : In Elfipfi vero ad partes fui iplius por- 
tionis a linea taftus iungente abfciirx, in qua centrum no reperitur. 

E Sto Parabole, vel Hyperbole ABC (nam de circulo, & Ellipfi id ab 
Apollonio odenfum Fuit in vigcGma (eptima fecudi conicorum) quam 
in punctis A, C tangant rcAz A0, CE. 

Dico , fl producantur ad partes fefiionis 
ABC a contactibus A, C terminatx ipfas 
inter fc conucnire. 

$i enim per alterum contaCtuum , vt per 
C , intelli'.uui feCiionis diameter HCG, 
certum "eft contingentem AD, C produ- 
catur, cum diametro HG extra feClionem^ 
conuenirc, hoc eft ad partes G ; fi ergo AD 
fccat CG , necelTario fecabit prius tangen- 
tem CE , qui cadit inter feCtionis pcriphe- 
riam ABC,&diametrumHC: quare tan- 
gentes AD , CE fibi ipfis occurrunt , Quod 
erat,&c. 



ALITER. 

C VmrcaaCEfeflionioccurrat, &produaa ex vtraque parte extra fe- 
Clionem cadat , fi ex punCto A , quod eft in feCUone, duCla fit AF , ipfi 
EC zquidiftans, produCta cx vtraque parte feCtioni <■ occurret i fed AD tota 
cadit extra fcClioncm, cum fit contingens: quare AD non congruit cum AF, 
fed ipf; fc mutuo fecant.Cum ergo DA fecet alteram iquidiftantium AF, fi 
producatur , fecabit , & reliquam CE ad partes peripheri* ABC acontadi- 
pus A i C> terminati, (^oddcmonftrandumcrat. 

THEO- 
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THEOR. XXX. PROP. LIX. 


Si coni- feftionem , vcl circuli circumferentiam redla linea con- 
tingat conuenicns cum d iametro , cui a taftu fit ordinarim applica- 
ta vfque ad fedionem , rciSa linea iungcns alterum terminum ap- 
plicata:, Scoccurfum tangentis cum diametro, erit eidem fc,ftioni 
ad alteram diametri partem contingens . 


S it coni-fci5Iio quxcunquc, vcl circuli circumferentia ABC , cuius diame- 
ter fit DE , & fit quxpiam AD fciitioncra contingens in A, diametro oc- 
currens in D , & cx contactu A dufta fit in fedione diametro DE ordinarim 
applicata AC , dico iundam DC IciSionem quoque contingere . 

Si enim poflibilc eft, qui ex C ducitur 
contingens, non fit CD, led alia CF , qui 
cura tangente AD < conueniet, fed in alio 
puncto quam D , vt in F . 

lamcumFA, FC fcflioncmcontingant, 

& percontaftus duila fit AC, qui bifariam 
feCta eft a diametro DE in E, fi iungatur 
FEG ipfa ierit feilionis diameter, hoc eft 
bifariam fecabit quamlibet aliii HI ipfi AC 
zquidiftanter ductam, vt in G, led DEL 
quoque bifariam fccat eandem HI in L, cum 
DEL fit diameter, perhypotefimi ergo ea- 
dem reda HI in duobus diuerfispundis G, 

& L bifariam diuiditur ; quod eft abfurdum . Non eft ergo ex C alia contin- 
gens linea quam CD . Quod erat. 



458.I1. 


b 29. fe- 
cundi co. 
nic. 


Cum Propofttionum T 3.1JC Pappi , in hac nojlra traBaticnc fre~ 

^Mcnsjlt 'vjui, liceat hic hm eas transferre , 'tjtranc^ue Jimul/cquenti T heo- 
remate demaiijlrare . 

THEOR. XXXI. PROP. LX. 

Rcdangulorum fub partibus dati redf terminat* MAXIMVM ’ 
eft id , quod ab a-qualibus Tegmentis producitur ; reliquorum vero 
id , quod fit a partibus minus inxqualibus, maius eft eo, quod ab 
inaqualionbus continetur. 

S it data reda linea AB terminata bifariam fecta inC, & non bifariam-. 
vteimque in D , F. , &c. Dico,&c. 

Cum enim reda AB leda fit bifariam inC, & non bifariam in D, erit 
quadratum AC, liuc rcdangulumACB, «quale rcdangulo ADB, vna.. 

cum 


1 04 Vincenti) Viuiani 

cum quadrato intermediae panis DC i rcftangulum ergo ACB fuperat re- 
ftangulum ADB: fichccfcmpcr,- ergo redtangulum ACB, fub squalibus 
partibus comprihcnfum , cft MAXIMVM , Quod priinb , &c. 

Itt m , quadrato dimidix A C aequatur 
rciilangulum ADB, vna cum quadrato 
DC, & eidem quadrato AC xquatur rc- 
i‘langulum AED vna cum quadrato EC, , , , , 

ergo rcftangulum A D C cum quadrato A E D C B 

DC, xqualc erit rcetangulo AKB ,cum^ 
quadrato EC, eft autem quadratum DC 
minus quadrato EC, cum lit linea DC mi- 
nor EC, ex hypotelii ergo reSanguhuiu 
ADC maius erit rciSanguloAEB. Quod fecundo, &c. 

THEOPv. XXXII. PROP. LXI. 

Si fuerint dux quxeunque coni-rediones . non excepto circulo , 
eiufdem , vel diuerfi nominis per diuerfos vertices fimul adfcriptx , 
qux in eiuldem communis ordinatim ducix extremis pundis fimul 
conueniant,e quorum altero eadem reda linea vtranque fedionem 
contingat , ea coni- fedio cuius vertex cadit infra verticem alterius 
erit alteri inferipta , & in ijfdem tantum applicatx extremis fe con- 
tingent . 

S int dux quilibet coni- fcdiones ABC , ADC non excepto circulo , eiuf- 
dem, vel diucrli nominis per diuerfos vertices B, Dbmuladfcripti, 



quarum communis diameter lit BH , communifq; applicata lit AC , in caius 
extrcmisA,C, fediones fimul occurrant, &cx eorum altero veluti ex A 

reda 
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reSlAEvtranqucfc^ionem contingat. Dicofcdionem ADCiCuius vcr- 
fex D eft infra alterius verticem B , totam cadere intra feSionem ABC , hoc 
cft ei efle inferiptam , & in extremis A , C , le mutuo contingere . 

Namprodu^a AEvfqueaducciurum cum diametro in E ('litamen ap- 
plicataACnon fuerit diameter circuli, vel EUiplis. vtlTecunda figura, quo 
an cafu contingentes AE • CE libi iplis , & coniugatat diametro BT xquidi- 
ilabunt ) iungatur ECO , qux item vtranque fcdionem 1' continget in C : de 
applicetur quxeunque L O . /eeafdem fecfrones fecans in I , N , G , M . /,<t, 
«, m, contingentes vero in L , O . /, * i ducanturque ex venicibus tangentes 
BQ,DF,qugordinatimduifrisxquidiflabunt, & iungatur AB, fecans DP 
inS. 

lamcumlit AHxqualisHC, eritLF. If xqualis FO./ii,cftqucIF.r/ 
aequalis FN . /» , 3e GF , gf, ipHFM./iwfmntcnira feilionum ftmi - appli* 
catx)quarereIiquxLI./i,ON.«*,xqu^escrunt,itemqueLG. /r, OM, 
tm inter fexqu^es ,ideoqucreifrangulumOIL.*/ / xquabitur reuangulo 
NLI.iv/i.&rcdangulumOGL.fe/redanguloMLG.m/^. Et cum in fe- 
^one ABC Iit t quadratum BQ ad quadratum QA, hoc eft quadratum SP 
'adPA, vt reiftangulum NLI.»// ad quadratum LA./A, & in fe^iono 
ADC quadratum DP ad idem PA ^ (itvtre^iangulumMLG.iwf^ adidem 
quadratum L A . / A , habeatque quadratum SP ad pA' minorem rationenu 
quam DP quadratum, ad idem quadratum PA, habebit quoque rediangu- 
lum NLJ . * /< ad quadratum LA . / A minorem rationem quam re&angulum 
MLG . j ad idem quadratum LA ./Ai quare redangulum NLI . » / < , hoc 

CftOIL.e//,minus cftre^anguloMLG.n>/;,frue rectangulo OGL.«j/{ 
vnde pundlum I remotius ’ eft ab ipfo F quam pQ^um G.j,ledl.ieftin ipfa 
fedtione ABCiquarepuniftumG. e leAionisADC cadn intra ABC, &frc 
'dc quoUbet alio pundo fedlionis SADCT, prxtcr A , C : vnde ipfa ADC in- 
feripta erit fcdiioni ABC, &inpundlis tantum A, C extremis ciufdem ap- 
plicatx fe mutuo contingent . Qgpd erat demonftrandum . 

THEOR. XXXIII. PROP. LXII. 

Si extrema inaequalium bafuunmcnfalis, cuiuTcunque coni-fe- 
Aionis, vel circuli, ad vtranque diametri partem redis lineis iun- 
gantur, ipfe fimul, & in eodem diametri punfto conuenient, a 
quo, n ad terminos ordinatiraduifbeperinterTeiftionem diagona- 
lis cum diametro , ducantur aliae re&x lineat, hse omnino feclionem 
contingent, 

S ltmenfalisconi-fciftionis, vcl circuli ABCD, cuius bafis, AD maior, 
BCminor, diametcrEF. Dico fi iungantur AB , DC , ipfas cum dia- 
metro , & in eodem punCio conucnirc , ac dudla diagonali AC fccan» dia- 
metrum in G , & applicata LGM , fi per Cxtrema punda L , M , ad pr^didium 
occurfum ducantur redix , ipfas feiSioncm contingere . 

Cum fit enim .^F maior BE , & ipfi parallela, occurret AB cura FE ad par- 
|cs B, E, vt in H i itcmqi DC cum eadem FE , vt in I , vtraque vero < extra fc- 

O 6io- 
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dionem , & cum fit FH ad HE , vt FA ad EB , vel vt FD ad EC , vcl vt FI ad 
lE.eritdiuidcndoFE adEH, vcFEadEI, quare EH, &EI lunt aquales 
hoc cft produfif AB , DC in eodem pun- 
cto H cum diametro conuemunt , & fi fe- 
dlio fuerit Hyperbole “ inlra angulum 
ab afymptotis ladfumi idcoque ex H duci 
poterunt Hyperbolen contingentes . 

lam , fi dufts HL , HM feSionem non 
contingsnt.dueatur ex H contingens HO 
ad aliud pundtu quam L, vt ad O, & per O 
applicetur OPN j erit l> ergo AP ad PB , vt 
AHadHB, fed AH adHB, eftvtAFad 
BE, vel ad EC, vel vt FG ad GE (ob fimi- 
litudinem triangulorum AFG, CEG) vcl 
vt AR ad RB , ergo AP ad PB erit vt AR 
adRB;quodc(U'alfum. Non ergo contingens ex H ad aliud punSum per- 
uenit quam L > & fic non ad aliud quam M . Qu^ iun^a HL > HM fcdio- 
nem cont ingunt . Quod erat , &c. 

S C H O L I V M. 

nc eft, quod fi circa diametrum reAilinex, vel conica menfalis tan- 
quam circa tranfuerfum latus , dt per extrema applicata , qua per p&- 
Ctum inter fedfionis diagonalis eiufdem menfalis cum diametro, ordinarim 
ducitur, Ellipfis deferi^tur, ipla, menfalis latera in eiufdem applicata ex- 
tremis omnino continget , nempe ei erit inferipta . 

' Nam pro rcClilinca menfali ABCD , & pro AI3CMD coni-fcdlionis, vel 
circulicuiusbafis AD, maior fit bafiBC,oftcndimus AH adHB cfTc vt AR 
ad RB > ergo 3c FH ad HE erit vt FG ad GE , vnde Ellipfis , qua deferibitur 
cumtranfuerfoEF, & applicata RQ, vel LM a reflis HA , HD in r pundf is 
R , 0.1 vel a rcAis HL , HM in pundisL , M contingetur ; fed ipfa HL , HM , 
vti nuper ollendimus in ijldem pundlis fe^ionem quoque contingunt : qua- 
re huiulmodi Ellipfis , & menfalcm rciftilincam , Sc conicam ALBCMD a in 
ijfdcm ^plicata extremis contiget, ac ipfi menfali, erit inferipta, cum etiam 
AD, BC ex diametri terminis!', EordinatimduiRis xquidiflantes eandem 
Ellipfim contingant , 

At pro menfali coni-fedlionis ALBCMD , fi ipfa fuerit menfalis Elliptica, 
vcl circularis , cuius oppofita latera AD, BC fint aqualia, erunt quoque eo- 
rum dimidia AF , EC aqualia, ac ideo etiam FG aqualis GE , hoc eft Gcen- 
tru erit Ellipfis , qua per ELFM deferibiturcum tranfuerfo EF i & applicata 
LM erit cius diameter coniugata. Vnde qua pcrL,& M communi applicata 
EF vtriuique IcCiionis a-qui Jiilantcs ducenturr vtranque feAionem contin- 
gent, quinn contingunt quoque applicata AD, DC: quapropter Ellipfis, 
quaperE,L,F,CLslefcribitureidcmmenfaliElliptica, vcl circulari / erit 
inferipta. 
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THEOR. XXXIV. PROP. LXIII. 

In quacunque coni-fediione, etiam in triangulo, MAXIMA 
diametro asquidiftantium inter fedionem , & quamcunque ordina- 
timapplicaum interceptarum, eft ipia diameter; aliarum vsr6 
ea , quz propinquior eft diametro , ma ior eft remotiori . 

E Sto triangulum, vt in prima figura, vel circuli, aut EUipCs, vel Parabo- 
Iz, vel tandem Hypcrbolz portio ABC, vt in fecunda, quarum dia- 
meter fit BD, & ordinatim appUcata fit AC, dudifque quotcunquc EF, 
GH , 2cc. parallelis ad BD .Dico BD efle MAXIMAM , diametro reliqua- 
rum vcrd , propinquiorem EF , maiorem efie remotiori . 

Nam fi concipiatur ex B duci 
quzdara linea ordinatim appU- 
catz AC zquidiftans d quz tota 
cadet extra fedionem, iungique 
reda linea punOa E, B » quz tota 
cadet intra, patet ipfam EB ad al- 
teram partem ptodu&un (cunu 
fecetinBeam, qu.r duiHa fit ex. 

B parallela ad AC) conueniro 
quoque cum CA ad partes A, & Cc BD maiorem effe re<aa EF, fiue omnium 
MAXIMAM. Quod primo, &c, 

ItemfipuniSaG,E, iungantur refia linea c ipfa omnino cum diametro 
extra fedlionem conueniet , ac propterea fecabit priiis eam , quz ex B duda 
fit ipfi AC {quidiftans ; cum eigo GE fecet vnam parallelarum , fecabit quo- 
que , fi prod ucatur , alteram C A ad partes A , & fic EF erit maior ipfa GH . 
Q^od fecundo , &c. 

THEOR. XXXV. PROP. LXIV. 

Ellipfium aequalium diametrorum , eidem angulo, velParabo- 
1* , vel Hyperbolae , aut portioni Elliptic* , vel circulari , quae non 
fit maior Ellipfis , vel circuli dimidio , infcriptanim , fe mutuo , ac 
feiftionem contingentium , quae propior eft vertici , minor eft re- 
motiori , 

E Sto ABC, vel angulus reftilineus, vel Parabole, vel Hyperbole, aut por- 
tio non maior dimidio femi- Ellipfis , vel femi- circuli , cuius venex B , 
diameter BD. & circa zqualia ipfiusfegmenta DE, EFadfcriptzfintdato 
angulo, vel fcflioniElUpfesDVE.ETF, ope diagonaliumAG.IL, tc ap- 
plicatarum KHV.NMT, vt in ptzcedentiScholio monuimus, quz anguli 
latera , vel fefiionem contingent in K , V , N , T , eique erunt inferiptz , & fe 
ouku 6 conciogent in E (cum applicau LEG vtraiujuc fedlionem contingat.) 
* O % Dico 
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Dico ElIipfimETFverticiBpropiorem, minorem efleEllipfiDVE ab ipfo 
vertice remotiori. 

Applicata enim ADC; eft DH 
« ji.vcl adHE.vt AD,ad EG. fedcft., 

AD maior EG , quare & DH erit 
maiorHE,eademq;ratione EM 
maior MF, vnde harum EllipliCi 
centra cadent inira H > & M , vt 
in O , & Q, cx quibus applicatis 
OP.QR Ellipfium femi- diame- 
tris coniugatis, produflaque 
. vlque ad legionem in S , cum in 
i«3.h. EllipfiDVElitOP maiorHV, 

& in angulo, vel fctaione ABC 
f 31. h. fit HV t maior QS , & QS maior 

QR,c6magisOPeritmaiorQR, & duplum duplo maioft, hoc eftEllipfi* 
D VE coniugata diameter, maior coniugata diametro Eliipfis ETF , fed trif- 
uerla latera ED , EF fiint xq ualia , vnde & latus reiiium EUipfis D V£ mai«£ 
re.iloETF, funtquchuiulmodiElIipresxqualiter inclinatx cum eidem fe- 
^ioni fint fimul adlcript.x : quare EUipfisDVE, maius habens re^um latu» 
Ji.Ca- maior erit ^ ETF minoris reai lateris, qu^dati anguli, vel fc&ionis vertici 
toll. 19 h- propior eft . Qi^ erat dcmonftrandum . 

PROBL. XXIV. PROP. LXV. 

Per danmi punAum in axe dati anguli reftilinei M A X I M V M 
circulum infcribere & e contra . 

S it datus angulus refiilineus ABC, cuius axis , fiue linea ipfiim bifariairu. 

fecans fit BD , m quo datum fit pumftum E , per quod oporteat MAXI- 
MyM circulum infcribere . 

Ducatur cx E fuper axim BD perpendicularis 
EF , cui infra F lumaturFA .vqualis , & cx A eri- 
gatur AD perpendicularis adBA, qui axi oc- 
curret in D ( cum angulus ABO fit omnino acu- 
tus, & BAD rectus, hoc eft fim ul fiimpti minores 
duobus rectis). Dico puiiclum D e(Te centrum 
qu.Tliti circuli. Namiuncta AEi cum fint FA, 

FE inter fc iqualcs.crunt anguli ad bafim AE x- 
quales, fed toti FED , FAD .rquales lunt , cum^ 
fint reCli, vnde reliqui DEA, DAE 9quales crut, 
fiuelatusDE ipli xquaUc. DuCiaque DC 
perpendiculari ad BC ; in triangulis DBA, DBC 
iunt anguli ad B , & ad A , & C xquales inter fc , 

& lacus BD commune , ergo , & DC ipfi DA , fiue DE, aqualis erit : quapro., 
pter fi cum centro D, mtcruallo DA circulus delcribatur, ipf* per pun^a E, 
& C traniibit , eritque ansoio ABC inlcrinrns . cum obrcAos angulos ad A> 
c ■ ' C ipfius 
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Cipfius Utera BA,BC eum contingant; & erit MAX1MVS-. Nam licet fa- 
£ta lupra EF eadem penitils, condrudkionc nempe liimpta FG xquali ad FE, 
& duCia GH perpendiculari ad G A > oilendecur pariter H elTe centrum alte- 
rius circuli dato angulo infcriptii iied is erit minor circulo ex DE, cumob 
parallelas GH , AD .litABadBG.vtDAad HG , fed cft AB maior BG, vn- 
de radius DA erit maior radio HG , iiuc circulus AEC maior circulo ex HE, 
lam quilibet alius circulus per E, dato angulo adferiptus, cuius diameter 
minor fit EI , minor cll iplb AEC , & quilibet alius , cuius diameter Iit maior 
ipfa EI, cli quidem maior AEC, fcd omnino fecat dati anguli latera, cum^ 
liate circulum contingant: ex quo circulus Cx DE erit inferiptus 

quatlitus . d^od erat primo , &c. 

S I vero ad datum pundtum B extra circulum AEC, cuius Ct centrum D , (il 
cicircumlcribcndusA//iV/Jrf'J angulus reflilineus; iam per fc patet 
angulum ABC, adu&is contingentibus exB, elTc HliUMVM quatutiun. 
Quod vltimo faciendum , ac demonllrandum erat . 

LEMMA VII. PROP. LXVI. 

In dato angulo, d reda linea per verticem vtcunqiie ledo, lineas 
applicare , qux a prxdida diuidantur in data ratione . 

S it datus angulus ABC, vteunquefe^us a re- 
da BD, pundumineoiitD, ex quo opor- 
tet redam, qualis eft AE)C, applicare ita vt ip- 
fius panes AD, DC iint in data ratione, veluti 
EadF. 

Ducatur DG parallela ad alteram linearum, 
angulum continentium , vi ad AB ; & fiat vt E ad 
F , ita BG ad GC , iungaturque CD , quz cum., 

BA conueniat in A. Dico iadum efle , quod 
proponebatur. 

Et enim , ob parallelas , vt AD ad DC, itaBG 
adGC,velEadF. QiJod,dcc. 

S C H o L I V M. 

S I dam ratio E ad F , fuerit ratio zq ualitatis, tunc BD, licet prztcr morem, 
vocetur dati anguli diameter, dt fi bifariam, deadredos angulos ipfas 
applicatas fecuerit , dicatur axis , 
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PROBL. XXV.' PROP. LXVII. 

Dato angulo redilinco, per pundum intra ipfum datum MA> 
X I M A M Parabolen infcribere : & h contra . 

S it datus angulus rc Ailmcus ABC > & datum , intra ipfum, pundumlitD. 
Oponet per D MAXIMylM Panibolcn inferibere . 

« M. h. Sumatur DE xqualis DB , & per E in an^o ABC * applicetur , redaj 
b «7. h. ^ diametro AE fit bifariam feda m E , & per venicem D circia 

diametrum ED , & applicatam AC magnitudine , & politione datam b dc- 
feribatur Parabole ADC . Dico ipfam elTc quxfitam . 
f ». huius. Quoniam cum fint DE , DB xquales , refix 

AB , CB fcCliontm r contingent, vnde Parabo- 
le erit dato angulo inlcripta; eritque MJXIMA 
quoniam quxlibct Parabole perD ipfi ADC 
adferipta cum redo , quod eius redo fit minus 
»• Co- ipla ADC minor eft, qualibet verd adferipta 
toU-is-h. ^umredo, quodprxdidum excedat licet ea- 
s ibidem . dem fit ' maior , fecat tamen latera dati anguli. 

Quare Parabole ADC eft MXXJMA. Quod 
primo, dee. 

S I vero data fit Parabole ADC, & extra ip- 
fam datum fit pudum B, per quod ei opor- 
teat MIHIMVM angulum redilincum circum- 
Icribcrc . Dueta BE parabolx diametro , & fumpta DE xquali DB applica'. 
t h- EritangulusABC quxfitus, 

/»' anu- vt latis perfpicuc patet . Nam cum ipfxBA,BC fedionem /contingant om- 
nes alix ex B dudx minorem angulum dato ABC adferiptum conftituentes. 
fedionem fecabunt , quare , &c. Quod vltimo , &c . 

M O N I T V M. 

Ontndus hicLeiior eji, qntd dum in hoc, ^ in feijuentibut 
prohiematihus ; date angulo , per datum punBum at^criiitur , 
njelmfcriii , aut circumfcriii proponitur , ijuaftta eoni~fciltOf 
'vel circulus ; ^ c contra , dum data com- feSiiom , rvtl (iraUa 
per dMumpun^umadfcrihttur ,'velinfcrihitur , aut ctrcumfcrihitur eptaji- 
tus angulus-, id femper a noiis accipi intelligitur m eodem fenfu (jumu fe- 
cundarum definitionum huius , cjua inpracedenttlmt haBenus mfi fumus i 
nempe lineam, ^ua per datum punBum eduBa diameter eft data,'vel epeafit* 
feBionis, ejfe cjuo^ue diametrum dati, 'velifuafiti anguli, fiue etus 'verti- 
ci occurrere ; tta 'vt ifua in angulo ducuntur aijuidiftantes ordinatim appli- 
catis coni- f rBionu , rvel circuli , fint quofie ah eadem feBionis diametro per 

datum 
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datum funUurn tranfeunte bifariam fe£ia , quod a Imeit ad attuli 'verticem 
wncolLmanciiut confequi mmime poffet . Si<veroiufcrtptio, aceircumfcn- 
ftio abjs cooStiombus corfct lubeatur, alia item definitiones , (g^ ronflru- 
Slionet diuerfa ad problematum [olutiones requirerentur , quas omnes, licet 
nobis fortuito datum fit Geometria legibus fubijcere , temporis tamen angu- 
fiqs obfequeiues , hic ode omittere nec^e ftit ; fed alids forfan, Deo dante ,ft 
quid'vnquamocijnaQi fuerimus , hancipfiamde MAXJAi/S , MI. 

9IIM1S doBrtnam, ^ duplo , ^ tripli auBiorem denuo proferemus : Inte. 
rim a/arijs fiimtdis , qui ad hac edenda nos 'vrgent, obtemperantes , prafens 
argumentum abfoluere properemus, 'vt citiics (alteram huius traaationis 
partem aggrediendo) ad neua pariter, ^ apprime iucunda in conicis acciden- 
tia deuemamus , quod pluris eji, pracipul cvtilitatis fundamenta lacien- 
do , abfirifiomt doSbina myfieria perfpicacioribut ingenqt aperiamus . 

PROBL. XXVI. PROP. LXVIII. 

Dato angulo redilineo , per pundum intra ipfutn datum , cunx» 
dato (emi- tranfuerlb latere , MAXIMAM Hyperbolen inTcribere. 
Item. 

Dat; Hyperbolz, per punduni extra iplam datum, MINIMVM 
angulum redilineum circumfcribere . 

Oportet autem, ad hoc vt anguli circumfcriptio fiat iuxta alla- 
tam definitionem , acprxcedens monitum, datum punduin, vel 
efle in centro, vel intra angulos , a_b alyniptotis conflitutos . . 

S it, in tribus primis figuris, datus angulus redilineus ABC, & datum in- 
tra iplum pundum fit D : oportet per D MAXIMAM Hyperbolen ioferi- 
bcre , cuius femi- tranfuerfum latus squale fit dato E . 

lungaturDB , & fe- 
cctur ex ipfa, DO ;qua 
lisE. Iam,velDOs- 
qualis ell DB,vt in pri- 
ma figura, vel minor vt 
infecunda, vel maior 
vt in tertia. Si prunum, 
deferibatur * per D, cu 
afymptotis BA, BC 
Hyperbole F D G : & 
ipfa erit MAXIMA 
quxfita . 

Nam, quz cum eo- 
dem cranfuerfo, eidem angulo per D adfcribltur , cum redd , quod minus fit 
' . ■ redo 
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«x.Co- reSoFDG, minor eft^ipfaFDG, quxver6 cum re^ maiori, cft quidem 
qualis eftHDI, fcd omnino fecat latera dati anguli ABC; 
( 37. iT' ’ quoniam dufla BL afywptoto fediionis HDI , ipfa cadet r extra BA , fed BH 
cft afymptotos infeript® FDG , quare ipfa BH produ^a fccabit Hyperbolen 
circumferiptam DH , eadem ratione BC fccabit DI : quapropter Hypeibcrle 
FDG e(l dato angulo J/xr/^,dinfcriptaqv;efita. Quoa>&c. 

Si vero data magni* 
tudo E, vel ci squalis 
DO , minor fuerit di- 
(lantia DB inter datum 
pundlum, & dati angu- 
li ABC venicem , vt in 
fecunda figura; ducan- 
tur ex 0 ,rei 5 ls OP.OH, 
afy mptotis B A , BC z- 
quidiftantes, &intta^ 
afymptotos O P , OH 
iH-fK. dcfcribatur‘^pcrD Hy 
pcrbolcFDGi&hzc 
erit MAXIMA inferipta quzfita . 

Quoniam, quz cum eodem tranfuerfo, fed cum redo minori adferibitur 
« Co- per D ■ minor eft ' FDG, quz vero cum redo maiori, qualis cft IDE, cft qui- 
loll. 19.I1. dem f maior, fed omnino fecat latera dati anguUBA,BC; quoniam duda^ 
f n>idcm OMafymptotocircumfcriptzIDL, cadetrextraOP afymptoton inferiptz 
xaj?-»- Fi 5 G, 3 {produda fccabit BA, cum fecet in O alteram parallelam OP; qua- 
1 3 j, h. re B A protluda fccabit h quidem Hyperbolen DIL : vnde FDG eft MAXI- 
MA (\axdu. Quod,&c. 

SitandcmDU,quzipfiEzqualiseft,excedatDB. FiatvtOB ad OD, 
> Schol. ita OD ad OF , & per F applicetur ' in angulo ABC ordinata AFC , & cu fe- 
f*- mi- tranfuerfo OD ,perpundaA,D, C , deferibatur < Hyperbole ADC, cir- 

^ ca diametri fegmentum OF , & appUeatam AC , Dico hanc efle maximam 

quffitam. 

Quoniam, cum fit FO ad OD , vt DQ ad OB , erit redangulum FOB zqua- 
Hcounf lequadratoOO, quare BA,BC Hyperbolen » contingent fiueHyperbo- 
37. ptiinl le AdG dato angulo ABC erit inferipta ) eritque MAXIMA ; quoniam , quae 
cum redo minori "cadit intra, quz ver6 cum maiori cadit quidem°exttx- 
ADC, fed nccdfarid fecat dati anguU latera BA,BC, cum fedio Hyper- 
toll. I» h, bole in infinitum produci poffit , & Ipacium ABCDA fit vndique claimun : 
' quare ipfa ADC eft MAXIMA inferipta quzfita, per datum pundum D. 

Quod primo faciendum , ac dcmonftrandum erat . 

I AM oporteat ( in quarta figura^ datzHypcrboIzABC, cuius afy mptod 
ED , EF , per datum extra ipfam pundum G , MINIMVM angulum circu- 
feribere . 

Itaque, vel datum pundum G congruit cum centro E, velcadk in angu- 
lo afymptotali , vel in co , qui huic cft ad verticem ; fic enim femper, quo per 
G , & centrum E ducitur , tum Hyperbolz , tum anguli eft communis diame- 
ter, non autem fi datum pundum ulibi cadat. Si primfinu ipfie angulus afym; 

ptotalu 
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ptotalu DEF erit Hypctbolx eircumfcripnu , cum totiu cuiat extn, & qua- 
libet IcAioais diameter , eafdem ipfi applicatas , ad latera anguli productas > ^ ^ 

bifariam 4 fccet : eritque MINlurs, Mm quatlibet alia linea, qu* per G , cooic. *" 
vel per £ ( quod idem eft ) intra ipAim ducitur, minorem quidem cum altera 
afymptotoconftituit angulum, led omnino fecat i HTOcrbolen. Si fccun- **••>"*“■ 
dum. duci poterunt r ex G Hyperbolen contingentes GA , GC , & tunc an- ‘ 49- Tcc. 
gulas AGC erit quziituscircumferiptus: quoniam fi iungatur AC , &bi&- 
riantfeceturinN.iundaGN^diametereftfcAionis, fimulque anguli; qui i iy.rcr. 
erit iilNIMVS , vt per Te patet , cum qux ex G ducitur intra angulum AGC 
fecet omnino Hyperbolen . Si tertium : ducantur GL . GM aiy mptotis fqui- 
dillantet,& angulus LGM erit Hyperbolx ABC circumferiptus, cum cir- 
cumferiptus fit angulo afymptotau DEF: namduftaGEN feSionis diame- 
tro, applicataque quacunque LDANCFM, in triangulis LGN, MGN eft 
NDadDL,vtNEadEG,velytNFadFM,funcqi'ND,NFimerfe(qua- « ex s. a. 
les, quare DL > FM (quales erunt,& tot; NL , NM (quales, fiue GEN circu- 
feripti etiam anguli LGM diameter erit: iniiiper idem angulus LGM erit Hl- 
nam re^a, qu( ex G intra ipfum ducituraninorera angulum cum ab 
tera nunc duiftarum conftituens, fi producatur, fecat vnam afymptoton(cum 
ei xquidiftanter du^am fccet in G) quare vlterius produdU fccabit /ipfanL, /3;, h. 
Hyperbolen . Dat; imtur Hyperbol; per datum extra ipfam puAum in locit 
po&ilibas , circumKriptus eft MtNIMVS quxfitus angulus . Qtmd , &C. 

PROBL. XXVII. PROP. LXIX. 

Dat( Hyperbol;, per pimdum intra ipram datum, MAXIMVM 
angulum inferibere . Item . 

Dato angulo , per pundhim extra ipfum datum , cum dato femi- 
etranfuerfo latere , MINIMAM Hyperbolen circumferibere . 

Oportet autem datum punitum elTe in angulo, qui dl ad verti- 
cem dato , 

S it data Hyperbole ABC , cuius afymptotl fint DE , DF , dc punftum intra 
ipfam fit G , per quod ei oporteat MAXIuru angulum inferibere . 

Ducantur ex GrcdtxGH.GIafymptotisxquidiftantes. Dico angulum 
HGl elTe MAXIMVM quxfitum , 

NamiunetaDG, & produdta ad 
LiipfaGLnecefTario diuidct angu- 
lum HGI ( vt fatis patet ) fumptoque 
in ea quolibet pundo L , & applica- 
ta in Hyperbola,ad diametru BL,or- 
dinata ELFdatera anguli HGI feca« 
in H , I ; erit ob triangulorum fimili- 
tudinem, DL ad LE , vt GL ad LH ■ 
fed DL ad LE eft vt DL ad LF , cum 
LE, LF fint squales, &DL adLF 

c&vtGLa(lU,quarcGLadLHcr(r vtGLad{J,fiueLH(quab'sLI:vnde 

P BGL 
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BGL erit diameter , tum datx HywiiioUe, tum deferipti anguli > & cum 
GI , per punflum G , in Hyperbou fumptum , du^ iinc afymptocis aequidk 
(l antes , ipfx, ad partes B produ^, Hyperbolae occurrent, curo afymptotot 
fecent, icd ad partes H , I , nunquam cum fedione connenient, « at qnxeua* 
que ducatur cxG extra angulum HGI, fccabit produifla alteram afympto- 
ton ( cum fecet in Gipfi parallelam GH) ac ideo prids Hyperbolen datruni 
eil igitur HGI UAXlMVS inlcriprus angulus , vti quarrebatur . Quod primb 
crat,&c. 

I AM fit datus angulus HGI , & datum pundum fit B , in angulo tamen , qni 
ei eil ad verticem ; oportet per B MIUIMAM Hyperbolen circumiictibc-. 
re , cum dato femi- tranfnerfo K . 

lungatur GB, & producatur, fu- 
maturque B D aequalis R i & per D 
agantur DE, DF, ipfisGH, GI pa- 
rallclx , & per B cum afymptotis 
DE , DF delcribatur t Hypeirolo 
ABC, Dico hanc eOe MINIMAM 
circumferiptam quaefitam . 

Nam eadem ratione, vt fiipra.., 
oftcndeturDBGL elTe diametrum^ 
fedionis , &; dad amguli, & redas 
GH , GI , ad partes H , I produdas fcum afymptotis xquidiftent) nunquam 
cum fedionc conuenire ; ideoque Hyperbolen ABC dato angulo efie circii- 
feriptam: fedefi quoque quoniam, qua: cum eodem tranfuerfo 

adicribitur, fcd cum redo maiori, r maior eftipfa ABC < qua: verd cum re- 
do minori , qualis cft MBN , cft quidem i minor ABC , fed omnino fecat la- 
tera dati anguli: quoniamdudaDO, quz fit afymptotos inferiptx MBN, 
ipfacadetriniTaDE,ied eam fecat inD, quare produda, alteram paralle- 
lamfccabitGH, fed DOtota cadit extra BM, vnde occurfus DO cum GH 
erit extra BM ; fiue GH necclfarid fecabit prius fedionem BM . Eft igitur fe- 
dio MBN MINIMA circumferipta quxfita dato angulo HGI , per datum» 
pundum B , & cum datu femi- tranfuerfo R . Quod vltimo faciendum erat . 

PROBL. XXVIII. PROP. LXX. 

Dato angulo rcdilinco , per pundum intra ipfum datum , cuhl, 
dato tranfuerfo latere , MAXIMAM Ellipfim inferibere : & con- 
tri, . 

S it datus angulus ABC, & pundum intra ipfum fit D, per quod ei opor- 
teat , cum dato tranfuerfo K , MAXIMAM Ellipfim inferibere . 

Sumatur DE f qualis K, & per D, & E in angulo ABC applicentur « FDG, 
HEL,& iungacurHGdiametrumfccansinM, per quod applicetur AMD, 
& circa diametrumDE, ac per terminos applicati AC, deferibatur^ EUipfis 
DAEC. Dkoh3nceffeMAXlMAM(\axutzm. Quoniam, ipfaADCE eft 
menfali HFGL , fiue dato angulo r inferipu , & quaSibet alia Eliip& eidem 

angu- 



Digiiized by Googie 


”5 


De Max. & Min. Lib. L 


angulo per D adfcripta.cura eodem tranfuerfo 
latere DE , fcd cum reCto, quod minus fit rcdto 
adfcriptz DAEC , eft ipfa •< minor , adfcripta^ 
vcr6 cum rcSo maiori , eA quidem maior ea- 
dem , fcd omnino fccat anguli latera BA , BC , 
vt fatis conAat. Amplius, EUipfis, quz per 
D fppra applicaram FG eidem angulo contin- 

t enter inferibitur , cum tranfuerfo latere (qua- 
ipfo DE , vel dato R f fi tamen interceptum-, 
diametri fegmemum DB maiat fuerit DE ) eA 
omnino t minor pridifla ADCE: quare ipfa 
cA MAXIMA inicripta quifita. Quod crat,&c. 

Notandum cA autem, quod fi ABC fuerit 
uzlibct coni- feiAio, vel circulus, eadem penitus conArudlione, ac demon- 
rationeinfcribcturci MAXIMA EUipfis ADCE, cum dato tranfuerfo R , 
quod tamen in Ellipfi , vel circulo , non excedat maius diametri fegmentum. 

S I vero data fit EUipfis ADCE , & per pundium B extra ipfam datum xir- 
cumferibendus Iit eiMINIMVS angulus redlilincus.r Ducantur ex B El- 
lipfim contingentes BA , BC; nam angulus ABC eritMINIMrs circum- 
feriptus quzfitus : quoniam dudfa AC . ac bifariam feiAa inM, iundiaquo 
BME , ipfa erit EUipfis diameter , fimulque dati anguli ABC, cum omnes 
ipfi AC zquidiAanter duSz ab eadem BM bifariam Icccntur: vnde angulus 
ABC erit datz EUipfi ADCE circumferiptus : critque MINIMVS ; quoniam 
quzeunqueredta, quz ex B intra angulim ABC ducitur, cum altera con- 
tmgentium minorem angulum conAituens , nccefiario fccat datam Ellipfira 
ADCiquarc angulus ABC cA MIMIMVS cacnictiftas quzfitus, Quod,&c. 
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L-EMMA VIII. PROP. LXXr. 


Sidiixrc,fta;AB, CD fe mutuo fecent inE, litque AE arqualis 
EB , l'cd CE maior ED, dico iundas CA , BD, fi producantur, con- 
ucnirelimul adpartesA,D,vtinF, StfiperD ducatur DG pa- 
rallela adAEjcffeFCadCAjVtFG adGA. 


S Vmpta enim EH zquali ipfi EC , erit EH ma- 
ior ED , & iundia BH, in trianguUs BEH, AE 
C erum latera circum zquales angulos ad E , z- 
qualia: quare reliqui anguli EBH , EAC aquales, 
vndeBHparallelaadCA, hoc eA anguli BAG, 
ABK duobus redlis zquales , ideoque duo BAG, 
ABI) minores duobus rediis t occurrit ergo BD 
cum C A produdla ad partes D , A ; litque occur- 
fusiiiF, ex quo ducatur FI parallela ad DG, vel 
ad AE. 

Cum fint ergo triangula FDI, BDE fimilia, erit 
FI ad EB , vel ad AE , hoc c A FC ad CA , vt FD 
$d D& ycl vt FG ad G A . Quod erat, dcc. 
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LEMMA IX. PROP. LXXII. 

Dato angulo redilineo ABC , cuius diameter BDE , & applica^, 
ta ADC : oportet ex C , infra ADC , fecantem ducere CEF , ita vt 
flexE, &F applicentur EH, FGipfr ADC parallclz, quadratum 
HE ad re^anguluni DEC , datam habeavt rationem O ad P . 

S VmaturQ_meilia proportionalis interO.&Pi&exD, nifiDA fit dia- 
metro BU perpendicularis , erigatur DL , & fiat vt O ad ita DA ad 
DL, iunCtaque BLM, fumatur LM xqualis LD. & per M demittatur ME per- 
pendicularis ipfi BDE : dico per pun< 3 um E quxfitam fecantem tranfire . 

Nam iun^a MD, du^aque MN ipfi BM 
perpendiculari cum fint anguli LMN, 

LDN redi , erut anguli NMD , NDM duo- 
bus redlis minores ; quare MN ipli DE oc- ' 
curret in N ! cumque angulus LMD. fqua- 
lis fit angulo LDM, erunt refidui exrei^is 
DMN , MDN xquales , hoc eft ND xqua- 
lisNM, fa^io igitur centro N, interuallo 
ND , deferibatur circulus DMG , qui vtra- 
que LD , LM . continget in D > M > cum an- 
guli ad D, M fint redi: ducatur tandem-. 

EH parallela ad DA . 

lam cum BM circulum DMG contingat 
inM.fitqucME diametro DG perpendi- 
4 j6. prw eularis 4 erit GB ad BD , vt GE ad ED , & 
permutando BG ad GE.vtBD ad DE, fed 
eft BG maior GE, ergo &BD maior DE, 
eftque AD xqualis DC , & anguli ad verticem D zquales, quare iundar 
i 71. k B A , CE , produdf, conuenient fimul ad partes A , E , vt in F i critque FB ad 
BA , vt FH ad H A , & permutando BF ad FH , vt BA ad AH , vel vt BD ad 
DE , vel vt BG ad GE , Sc diuidendo BH ad HF , vt BE ad EG , quare iunda 
FG ipfis EH , DA xquidiftabit . Et quoniam eft HE ad EB , vt AD ad DB , 
&BEadEM,vtBDadDL ( ob triangulorum fimilitudinem) erit ex xquo 
HE ad EM , vt AD ad DL , & quadratum HE ad quadrat um EM , hoc eft ad 
redangulum DE(^ , vt quadratum AD ad DL , vel vt quadratum O ad qua- 
dratum Q^vel vt linea O ad P . Qucid erat faciendum . 
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PROBL, XXIX. PROP. LXXril. 

Dato angulo reftilineo , per puniflum in qualibet eius diametro 
datum, MAXIMAM Ellipfim infcribere , cuius latera datam ha- 
beant rationem . 



S it datus angulus ABC, diameter BD, & datum pundumD, per quod 
oporteat Ellipfim infcribere , cuius tranfuerfum latus ad reftum , datam 
quamcunque habeat rationem E ad F , & fit MAXIMA , 

Applicetur per D, ' ordinatim GDH, & ^ 

pet H ducatur HIL diametrum fccans ini, & ^ 

BAinL,ita vtexl, & L dufiis AI, LM ipfi I -r 
DH parallelis , rcaangulum DIM , ad quadra- 
tumAI,rationem!>habcatEa<lF,&cumtraf- I | 
uerfoDM, per extrema applicatjeAC, EUi- £ p 
pfis r deferioatur DAMC. Dico hanc elTo 
MAXIMAM quxfitam . 

Eli enim aLB adBG, fiue MB ad BD, vt 
LAadAG, fiue vt MI ad ID, quare BA, BC 
Ellipfim' contingent , idcoque ipla erit angu- 
lo inferipta, craccae MAXIMA, vt in praece- 
dentibus oftcnfmn fuit . Quod erat, &c. 

LEMMA X. PROP. LXXIV. 

Datis medijs proportionalibus , Arithmetica nempe , & Geo- 
metrica inter ealdem ignotas extremas ; ipfas extremas inuenire . 

S It AB medi .1 arithmetica , & AC media 
geometrica inter duas eafdera ignotas 
extremas , quarum idem fit terminus A , & 
fimul congruere imellieantun patet prim6 
AB fuperarc ipfam AC, cum media ari- 
thmetica fit maior media geometrica . lam 
oporteat datis AC, AB ignotas extremas 
proportionales inuenire , 

Fiat centro A interuallo A C circulus 
CF, cui ex pumfloB contingens ducatur 
BF, qui cum radio FA reiaum efficiet an- 
gulum , vnde fubtenfa BA erit maior ipfa.. 

BF i fi ergo cum centro B , interuallo 
deferibatur femi- circulus DFE , ipfa: fcca- 
bit B A infra A , fed tamen vitra C f cum fit 
BC minor BF, eo quod AC xquatur AF> 

& tota AB minor cft duobus AF, FB ) fecabitque ptodudlam AB in E : quem 

circu- 
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circulum dico in punftisD, E, quxfltum folunc; nempe AE, &ADc(To 
ou-Tlitas extremas. N.rmcumfitBD aqualis BE, erit data AB media ari- 
thmetica intcT inuciitas E A , AD . Cumque fit BF radius circuli EFD , & an- 
gulus BFA redus , ent FA ipfi circulo contingens , quare redlangulum EAD 
arq uabitur quadrato AF , fiue quadrato AC , vnde data AC erit media geo- 
metrica inter eafdem inuentas EA, AD, Quare ignotae extremx, funt in- 
uent,c, vtiquaerebantur. Quod.&c. 

PROBL. XXX. PROP. LXXV. 

Dati Parabolae, per punaum intra ipfam datum , MAXIMAM 
Pllipfim iidcribcrc , cuius latera datam habeant rationem ; & h 
concra> . 

DatiElIipfi, per punaum extra ipfam datum , MINIMAM 
Pambolen cirtumferibere . 


E Sto data Parabole ABC, & datum intra iplam pundum fit E; oportet per 
E MAXlMyiM Ellipfiminlcriberc, cuiusredum latus ad tranfuerlum 
rationem habeat R ad S . 
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nor « eft > qux verd cum maioribus eft quidem ^ maior, fed omnino fccat Pa- <• r. Co- 
rabolen ABC.vri oftenium illic in prxcedencibus. Qiumobrem EUipiis 
AECH , data; ParaboEe per dacum intra ipfam pundium E eft MAXIM A in- ' “ 

I fcriptaquzfita. Quod primo erat, &c, 

AM iit data Elli^s AECH , cuius centrum N , & datum extra ipfam pun- 
iftum (it B , per quod oporteat MINIMAM Parabolen circumfcribcre . 
lungatur BN fecans Elupiim in E , & polita NE media geometrica , & NB 
media arithmeticainterca(dcm ignotas extremas, reperianturripfz extre- . 
mf, qu? (int ND , NL , & per D ad Elliplis diametrum EH applicetur ADC , ' 

Sc per verticem B , circa diametri fegmentum BD , & per terminos A , C dc- 
Icribatur Parabole ABC . Dico hanc elTe^/iV/J/>rA/ qus(itam. 

. ' Cum enim lic NE media geometrica inter LN,ND, erit rcclangulunu 
LND squale quadrato NE ; & per D appEcaca eft in Ellipfi rciia ADC , li 
iunganturLA.LC ipfz Elliplim contingent x in A, C i cumque fit NB me- ■». 
dia arithmetica inter cafdem LN,ND, erunt ipfarum dilferentiz LB, BD 
inter fe xquales i vnde exdem LA , LC Parabolen t contingent , quocirca^ ' conucr. 
hxcdatx Ellipfi erit circumferipta. Eritqueil/WVW//<:quoniamquxpcrB 
cidcmEllipfiadfcribiturcumre<ftomaiori,maior/eft ABC, quxverocum ComLui. 
minori eft quidemr minor, fed omnino fecat EUipfim, vti ex prxcedentibus, />. b. 
deperfeliuasconftat. Quapropter Parabole ABC e(l^/iV/A/yXcircumfcti- 
pcaquxfita. Quod fecundbfaaendum, ac demonftrandum erat. ' 

' . C O R O L L. I. 

E x prima patte huius patet , quod fi datum pun Aum D iiierit in axe Para- 
bolx,& data ratio fit squalitatis, inferioenda Ellipfis, idem erit, ac 
circulus; tunc enim applicata ADC erit axi peroendiculatis, & quadratum 
AOxquabiturredanguioHDE.-ideoque AECH erit circulus: ex quo ha- 
bebitur , q uo paAo perpumftumEinaxe Parabolx , MAXiMrs c irculus in- 
feribatur : applicata enim EF , cui fumpta xquali ED , iundaque FD, & pro- 
du(fla ia G , & applicata GH , ipfa dabit EH diametrum quxfiti circuli . 

C O R O L L. II. 

P Atet etiam femi- applicatas in Parabola , ex terminis diametri MAXIMI 
inferipti circuli, aquari contiguis fegmentis eiufdem diametri, ab appli- 
cata ex contaAu circuli cum feSioneablcidis. Sienimfit FE squalis ED, 
ob limilitudincm tria ngulorum , erit etiam GH squalis HO . 


M O N I T V M. 

auis in 'vi^efmo nona , 4r trigefimo antecedenti PrMemate , d 
Jeueritate geometrica demonjhationis expeteret ,non tantitm Ei~ 
lipfesy per datam ptmSumikicontingenterinf criptas y ad par- 
tes 'verucuy tum anguU , tam ParatoU oppojitas , MAX I- 
MAS^efthi ipfisftmilmmpertdemptmSim, adsafdem partes inferi- 
^ ptoram , 
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^tram , fedtfft MAXIMAS earum , ^ ad panes 'verticum m- 

fcrtkuMur-, id fequetui Theoremate, in ar^ubyi^t^uahhet coni- feSlmet 
nrel circulo cor^eifuttur ,fimuhjue dahitur Methodus tpfts infer Aendi finules 
MIipfes,<juafu(cefsiuefema(ui,i^ attuli, 'vd fetiiomm Uter» comin. 

THEOR. XXXVI. PROP. LXXVI. 

Ellipfes inferip»; eidem angulo > vel Parabolz , vel Hyperbol; j 
liut portioni Elliptice , vel circulari , que non excedat EUiplis , vel 
circuli dimidium, fe mutu 6 , 6 c anguli latera, vel fedionem, vel 
circulum contingentes , & quarum diagonales menfalium , quibus 
inferibuntur, inter feaK{uidiftent, Tuntliiniles, 8 c que propior eft 
vertici , minor efi remotiori . 

S it ABC) vel angulos reAilineus, vt in prima figura, velParaboIe, vel 
Hy peibolx > ant portio non maior femi> circuli, vel femi- Ellipfis dimi» 
dio I vt in fecunda , cuius vertex B , diameter BD , & circa ipfius fegmentum 
DE, inter applicatas AC,IF, du£ta diagonali AF, fecaiit diametrum ED 
in K, & applicata per KreAaGKH, per extrema G, E, H,D, «deferibatur 
Ellipfi$GEHD,qua:perScboliumda.huius,mcnfaliAIFC, hoc eft dato 
angulo , vel fefiiMi erit infcripca . Et per I dufia IL parallela diagonali AF, 
diametrum fccaneinO.confimiiiconnrudione, ac fupra, d^ir^atur liu 
menfali INLF Ellipfis PMQE. Dico primfim has Ellipfes inter fe fimiles 
efie. 

Nam , in prima figura , proportio re&anguli GKH , ad te^iangulum AKF, 
CppiponiturexrationeGKadKA, fiue (per triangulorum fimilkudi(Mm> 
FO ad 01, & ex ratione HK ad KF,fiueQO ad OL,fed etiam proportio le- 
dianguliPOC^IOL, ex iifdemrationfi>os componitur, quare in triangulo, 
rc^angulum GKH ad AKF , eft yt tedangulum POQjd lOL . 

lam, in fecunda figura, eadem ratione , vt in ($ 4 . huius, oflendctur hui uT- 
modi Ellipfium centra cadere infra K , O j nempe in R , ^ per quat fi appli. 
^ntur KT , S V , ipfat , diagonales fecahunt io T, V t cum iit DR {qua- 

lis RE, erit AT xqualisTF, oh parallelas; item IV squalis VL; funtque, 
AF , IL squidillanter du£iz in fediiane , vel circulo , quate iutiAa TV erit 
earundem xquidiftantium diameter, qux produ^a ad aliud pnndum , prz- 
(erB,feiSioni occurret, vt in Z, critque ^icdiionis, vel circuli diameter: fi 
ergo ex verticibus B,Z, aganturBX,ZX ordinarim applicatis GH, AF *- 
quidifiantes , hx feiilionem ' contingent, dc fimul ^ conucnient in X i erltque 
re^angulumGKH adre£langulumAKF,vtquadratumBX ad qnadta^Mn 
ZX ; item erit ' re^angulum POO ad lOL , vt idem quadratum BX fd )dein 
ZX, quapropter rediangulumGIm ad AKF, critvtreiftangulumPQC^d 
IUL , qutm etiam fuperius in prima figura demonfirat um fuit . Itaque , cum 
fi; in vtraque , redangulum QKH ad AKF > vt rcdtangulurn POQ ad lOL , 

ce dati. 
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refianguIuitiAKF ad reSangulumDKE.vt quadratum AK adKD (ob la- 
terum propottionalitatem ^ vel vt quadratum IO ad OE ( ob triangulorum^ 
AKO , lOE liniilitudinem J vel vt redangulum lOL ad EOM ( ob homolo- 
gorum laterum proportionalitatcm) erit, ex squali» re^ngulum GKH. 
vel quadratum GK id redangulum DKE , liue vt redlu latus ^plis GEHD 
ad eiufdemtranruerfum.vtredlansulumPOQ^liue quadratum PO, ad re- 
Aan^umEOM.velvtredlumElDpflsPMQE adipflustranfuerfum; cura 
ctgonuiuimodi Ellipfes habeant latera proportionalia, lintquc squaliter 
inclinats , erunt < inter fe funilcs . Quod erat primo demonltrandum . 



Prsterea , cum fit AD 'ad DK , vt lE ad EO, litque AD maior^ lE , erit 
DK maior EO. Item , cum fit FE ad EK , vt LM ad MO, fitque FE maior 
LM , erit FIK maior MO , ergo integra cranfuerfa diameter DE , maior toto 
tranfuerfo latere EM ; fed tranfuerUim DE ad tranfuerfum EM, cft vt reatum 
vnius ad redlum alterius, vt fuperiiis demonftrauimus,efiq; tranfuerfum DE 
maiw EM , quare replum redo maiuerit , fiue Ellipfis GEHD maiorum la- 
terum, maior c erit Ellipfi PMQE minorum laterum , qm tfira in angulo, 
tum in fcdionc, aut femi-EllM, vel femi- circulo vertici B propior cft. 
Quod vltimo oftendere propofitum fuit . 

S C H O L I V M. 

S I ergo in figuris 19.&30. Problematis, concipiantur methodo fuperius 
allata , per datum pundum inferibi Ellipfes ad partes verticis, vel angu- 
li , vel fedionis , qus fimiles fint alijs ad oppofitas panes per idem pundim 
inferiptis ( fi tamen fedionis , vel circuli ponio , qus ab applicata per datam 
pundum terminatur, huius Ellipfis fit capax, quod accidet, quando in fe- 
cunda prscedentium figurarum , diagonalis IL , qus ex I ducitur diagonali 
AFsquidiftans,& occurrens fedioniijil., pundum L peningatadB, vel 
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cadat inter I , & B > tunc enitn » porciont IBP, per pumaum E , Ellipfls alteri 
(;EHD fimilis inferibi nuquam poterit , qualis feroper inferibi poteft ia tiii- 
gulisIBF,MBL,&c. primx figurxi quod omne, vel leuiter intuenti latis 
patebit ) illf omnino tus minores erunt , cum verticibus (int propiores ■ & ob 
id, qua; ad oppofitas parces ibiinlcribuncur, erunt quidem MAXIMAE 
quatlicat . 

THEOR. XXXVII. PKOP. LXXVII. 

MAXIMI circuli m Parabola inferipti , & i vertice fucceinui le 
mutuo contingentes , funt inter fe in ratione quadratoruj dilparium 
numerorum ab vnitate incipientium . 


S it Parabole ABC, cuius axis BH, vertex B i & MAXIMI circuli met in- 
feripti , & a vertice fiicccfliu^ fe mutuo contingentes iint , quorum dia- 
metri BF.,EF,FG,GH,&c. contadus vero fint, primi vertex B, fecundi 
punduin L, tenij O , quarti R , &c. dico huiufmodi circulos , elTe inter fe , vt 
quadrata numerorum difparium ab vnitate incipientium, nempe i, a;. 
49. &c. 

Ducantur , tum ex diametrorum terminis E , F, G; tum ex concadibusL > 


O , R ordinat.T EI , FN , GQd-M , OP , RS . 
laracumcircuIusBE fit MAXlMVS in- 
ii i.Co- fcriptibilium per vertice B , " erit BE ^qifa- 
roll. jo.j|. lis redo lateri Parabolf , fcd EI eft ^ media 
i.h.°™ proportionalis inter EB, & redum latus, 
noceftinter atquales lineas, quare EI a^ 
„ qualis erit ipli EB , qua: concipiatur , vt 
ro'f. 7sX vnumicftqucEI f aequalis EM , ergo EM , 
d i.Co- eft vt i.SttotaBM, vt a ifcd eft» vtBEad 
roll-u-b. BVl , ita BM ad BF , vel vt 1 ad 2, ita a, ad 
f j.Co- 4 ! erit ergo BF, 4: eftqueBM,a ; quaro 
FM,fiuc'FN,fiuc^FP erit pariter 2; vn- 
f de tota BP erit 6 i cftque BF ad BP , vel vt 
rdl. j 3.I1. 4 ad 6 , itat BP ad BG, & vt 4 ad tf , ita ad 
9 , vnde BG erit 9 , (ed eft BP , , ergo GP, 
fine GQ., vel GS erit 3 ; quare tota K , erit 
1 2 , fed V t BG ad BS , vel vt 9 ad 1 2 ,' ita BS 
adBH,&vt9ad 12, ita laad itf, quaro 
BH,erititf. SicrgodumBEcft.vt r , BF 
cft4,BG,9,&BH, i<$; ipfa BE cum ca- 
ram difTcrentijs EF , FG , GH , erunt , vt 
funt numeri i , 3 , 5 , 7 , qui funt numeri im- 
pares ab vnitate incipientes , fed circuli 
liint , vt quadrata fuorum diametrorum, 
ipfique BF,EF, FG,GH funt inferipto- 
tum circulorum diametri , quare hi MAXI- 



MI cir- 
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■Mt circuli, erunt, vt quadrata eonimdem numerorum dilparium abvnita- 
ie. Quod erat demotmrandum. 

PROBL. XXXI. PROP. LXXVIII. 

Datx Hyperbol; , per puiKfium intra ipHim datum MAXIMAM 
Parabolen inferibere ; & h contra . 

Dat* Parabolat, per puniflum extra iplam datum cum dato (e- 
ini- tranfuerfo latere MINIMAM Hyperbolen circumferibere . 


S it data Hyperbole ABC, cuius centrum E , & pundum intraipfam da- 
tum fit G . Oportet per G MAXIMAM Parabolen inferibere , 
lungatur EG fecans Hyperbolen in B, & concipiatur EG effe mediam^ 
arithmeticam, EBverb mediam geometricam inter eafdem ignotas extre- 
mas, quxrcpcriantur,‘<&lintEH,EF,&pcrFappliccturAFC, & circa> 
diametrum GF adferibatur * ipli Hype^li ABC, Parabole DAGCM, j 
quarum communis applicata fit AC . Dico ipfam Parabolen elTe quzlitam . 
Cum enim ficFEadEB,vtEBad£H,erit 


rcAangulum FEH zquale quadrato EB, qua- 
re AH Hyperbolen c continget. Cumque Iit 
EG media arithmetica inter FE, EM, erunt 
ipfarum differcncia; FG, GH atquales, vnde 
eadem AH Parabolen quoque ^ continget: 
quare Parabole DGM Hyperbolot ABC • 
ent inferipta . Qupdautemfit 
patet i cum quxlibet alia per G adfcripta cum 
rcito minori , minor efl AGC, qu; vero cum 
nuiori,efiquidem maior, fed omnino fecat 
Hypcrboldii ABC, cum feftio Parabole in in- 
finitum abeat, & fupcrficics ABCGA vndi- 
que fit claufa. Quod primo, d(c. - 

I AM fit data Parabole AGC, Sedatum extra ipfam puSum fit B, per quod 
oporteat, cum dato quolibet femi- tranfuerfo Hyperbo- 

len circumferibere. 




f contierf. 
37. pruni 
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ComaoiL 
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Ducatur per B diameter ParabolxDGF,qu* vitra B producatur, fuma- 
turqueBE ipfiD iqualis.&faSaEB media geometrica, 5eEG media ari- 
thmetica inter eafdem ignotas extremas, reperiantur ■ ipficxtremx, qux 
fint EH , EF i & per F applicetur in Parabola AFC ; Se fuper AC ad diame- 
tri fegmentuni B F , cum femi- tranfuerfo BE deferibaturs Hyperbole ABC . t JT-h- 
Dico ipfam effe MINIMAM quarfitam . 

- Si quidem iunCta HA , ijfdem omnino argumentis , ac fupra , demonflra- 
bitur ipfam HA, SeParabolcn, & Hyperbolen contingere , vnde fe&iones 
/e raiituO contingent, >> & Hyperbole ABC erit Parabolx circumferipta : 4 
eritque MINIMA', nam quxlibet alia Hyperbole per B adfcripta cum eo- 
dem tranfuerfo , fed cum le&o maiori , maior efl ipfa ABC , qux verd curl. 
minori, efl quidem minor , fed cum ipfi ABC fit inferipu , & ad partes verti- 

Q_ a ciop- 
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cioppofitas, (it infinite extenfionis, fecaret omnino Parabolen AGC, vt 
perfe patet ; quapropter Hyperbole ABC erit MINIMA circumferiptaqut* 
fica. Quod fecundd faciendum I ac demonfirandum erat. 

M O N I T V M. 

AEC deMAXIMAl^M,<grMniIMARi^M tem.ft. 
Siimum, circuhy ^ tmgult reciproca infcriptione, ac ctrcitmferi- 
ptiont, per punUtan in ipfii, cvel tntra, rvel extra datum) inxta 
fapms memoratam dejwtionem , haSemu ptrtraQaffe fnfji- 
iat) cfua fi grau'v(d)ii fitife perceperimus , multa hit fimiUa,^alia-t 

n tm plurima ad aliud tempus proferemus . Caterum , tn proximi f ujuenti- 
, tfua ad 'vieriorem do^mam^ alteri prafertim huius operis parti ma- 
xime conducunt, hac omijfa defindiont, itfcriptio,^ circumferiptio aliter fiet, 
prout in ipfis propofittoniiut exponetur . 

LEMMA XI. PROP. LXXIX. 

SiredlaAB fefta fuerit in C , & inD, itavtAB ad BC, Ct vt 
AD ad DC : Dico fi BD bifariam fececur in E , pundfum E cadere 
inter B , & C , & redangulum AEC , xquati quadrato £D . 

C Vm fit enim AB ad BC , vt AD ad DC , erit permu- 
tando BA ad AD. vtBC ad CD, fedeftBA ma- 
ior AD, quare BC erit maior CD: ex quo putidum E 
bifariam Iccans BD cadit inter B . & C . 

Ampliiis producatur BA ad F, fecetur AF xqualia 
AD. 

lam cum dcmonftratum Ct efle BA ad AD , vt BC ad 
CD , erit BA ad A F, vt BC ad CD ; Se componendo BF 
adFA.vtBD adDCi dcfiimptisantecedentiumdimi- 
dijs.EAad AF, fiucad AD, vtED adDC.&percon- 
uerfionem rationis , AE ad W , vt DE ad EC , vnde re- 
dagulum AEC aquabitur quadrato ED. Quod crac.&c. 




EEM. 
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LEMMA XII. PROP. LXXX. 

Si fuerit redianguluin ABC , squale re^angulo DEF , lltque AC 
maior DF , erit BC minor £F . 

S I enim dicatur BC xq(ulein> vcl maioreinJ 
elTe EF, cum Iit data AC maior DF.elTct 
omnino AB maior DE, & BC dicitur araualis, 
vel maior EF.ergoredlangulum ABC efl« om- 
nino maius repagulo DEF , fed atquale poli- 
tum fiiit. Ergo patet propolitum. 

THEOR. XXXVIII. PROP. LXXXI. 

Si reda linea ad alteru terminQ cuiuldam applicatz coni-fedi(^ 
nem) vel circulu cotingat > ipia omnino lecabit (ibi adlcripta eiulde 
nominis fedione circa eande applicatam> & cum aequali tranliicrfa 
diametro, fi fediones fuerint Hypeibola: , vel EUiples , aut circuli . 

E Sto quxeunque coni- fedio • vel circulus ABC , cuius diameter BD , et 
vna applicatarum Iit AC, & ad iplius terminum A , fit reda contingens 
EAF, qu* diametro occurret <• inF > &fumpto in diametri fcCTcnto BD 
quolibet pundo G , cum diametro GD , & applicata AC in qualibet figura , ff, oonic. 




(cd etiam, pro Hyperboli in fecunda, & pro EUipfi, ve! circulo, in tertia,, 
cum dato tranfucrio latere GM , quod xquale fit tranfuerfo BL datx fcdi<> 
nis , deferibatur ^ ciufdcm nominis fedio AGC : dido hanc omnino fecari a * J7- h' 


contingente EAF. »/-/' 

Ducatur enim per A reda lAH, quxfcdionemconting* AGC, cunu. 
eius diametro conueniat in H. 

lam in prima figura exhibeneParabolas, cum AF contingat fedionent» 
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<■ pti. ABC, erit DBxqnalb*BF: cumque AH contingat AGC erit DGl3K|uali« 

cow. GH, icdeftDB maior DG ex conftruaione, quate, fle BF erit maior GH,& 

b ibidcm. Qp maior GH: quod memento. 

.Prsrterea, in fecunda figura, cum GtLB, aequalis MG, &BD maior GD, 
ex conft rudione , habebit LB ad BD minorem rationem, quam MG ad GD, , 
r 1 «. pri- &coraponendoLD adDB, fiue r LF ad FB minotemqudmMD adDG, 
mi cooic. fiue << quam MH ad HG, & iterum componendo LB ad BF , minorem quanu 
d ibidem. j,(G ad GH , fed eft LB aequalis MG , quare BF erit maior GH , & e6 magi* 
GF maior GH. 



In tertia denique , cum fit LB aequalis MG , Sc DB maior DG , ex conllni- 
Aione, habebit LB ad BD minorem rationem, quam MG ad GD, & diui- 
dendo LD ad DB fiue < LF ad FB , minorem quam MD ad DG , vel f quam., 
mi conic. MH ad HG , & diuidcndo iterum , LB ad BF minorem rationem , quam MG 
/ibikm. adGH.fcdeftLB aequalis MG, ergoBF maior critGH, & ed magis GF 
maior GH . 

Itaque cum demonliratum fit in qualibet figura efle GF maiorem GH, 
puniflumH incidet intra F; fed HAI contingit fedionemAGC in A, qua- 
re FA , quae contingit ABC , fi producatur ad partes E , fecabit iplamfedio- 
. nemABC, cuminterfcdiionem.&contingentem, ex pundo contadtus al- 
OT como ttr»tcda linea non^ cadat: quate, &c. Quod erat, &c. 

PROBL. XXXII. PROP. LXXXII. 

Dato angulo redilineo , vel coni- fedion» , vel circulo , per ter- 
minos , cuiufcunque inipfbipplicatse, MAXIMAM Ellipiim in- 
feribere , cuius tranfuerfum latus zquale fit dato . 

Oportet autem , fi data fedio fuerit Ellipfis, datum tranTuerTum 
> minus efle diametro datx Ellipfis , ad quam data applicata ordi- 
narim ducitur . 

E Sto ABC datus angulus, vt in prima figura > vel Parabole , vt in fecunda; 
vel Hyperbole, vt in tertia i vel tantkm Ellipfis, aut circulos, vt tn... 

quarta. 
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quarti > & in ipHs concipiatur quzdam AC ad diametrum BF ordinarim du- 
eu i oportet per eius terminos A , C , dato angulo , vel feaioni , MAXIMAM 
Ellipnm infcribere , cuius tranfuerfa diameter xqualis fit datae linex DE, 
qux tamen , pro EUipfi ABCO, quartx figurx,^ minor fit cius tranfuerfa dia- 
metro BO . 

Ducatur < ex A, feiftionem^ 

ABC contingens AK, qux dia- 
metro occurret * in K , & KF , in 
angulo etiam redlilineo, bifariam 
fecetur in punilo G , quod in Pa- 
rabola cadet in ipfaB, cum (ob 
tangentem A K ) fit KB f xqualis 
BF , & in Hyperbola cadet infra 
B , cum fit FB maior BK f fumpta 
enim eius tranfuerfa diametro 
BO, eft OF ad FB,,f vt OK ad 
KB,& permutando OF adOK, 
vt FB ad BK , fcd eft OF maior 
OK , quare , & FB erit maior BK) 
in Ellipfi vero cadet fupra B , cu 
fit KB maior BF ( nam eft OK ad 
KB,'vtOF ad FB. & KF bifa- 
riam fedlacftinG.acidcoG ca- 
det fupra B . ) Prxterea ad datam redam DE applicetur parallelogrammum 
xquale quadrato GF, excedens figura quadrata, idque fit redangulum^ 
DHE i fumptaque HI media proportionali inter DH , HE , erit redangulum 
DHE , fiue quadratum GF , xquale quadrato HI , ergo redx GF , HI xqua- 
lesinterfe. InfupcrfumaturGLxqualisHE.&eritreliquaLF xqualisre- 
liquxEIi &pundumL cadet omnino infra B, fiue intra angulum , vel fe- 
dionem, cum in angulo, &Hyperbola cadat iniiaG, quod eft intra angu- 
lum, vel fedionem, & in Parabola cadat intra G, quodeftinipfalediune; 
in Ellipfi vero, prxdidum pundum L cadet infntB: quoniam cum fit OK 
ad KB , vt OF atf FB , & KF bifariam feda in G , per conftrudionem , erit re- 
dangulumOGBy xquale quadrato GF, fhic notatione dignum videtur, 
hanc ipfim affeilionem verificari etiam in Hyperbola , nempe rcdangulum 
OGB xquari quadrato GF, vel GK ) fiue quadrato H 1 1 fiue rcdangulo 
DHE; fedeftOB maior DE, quare GB erit t minor HE, fiue minor GL, 
hoc eft pundum L erit quoque intra EUipfim ABCO. Sumatur pr.xtc- 
rea in quacumque figura FN xqualis ID, erit ergo LN xqualis djtx ED 
fcum fit quoque LF xqualis EI) & pundum N in quarta figura cadet omni- 
no intra Etliplim ABCO: quoniam cum fit redangulum DHE, fiue NGL, 
xquale quadrato HI , fiue GF , & fit etiam redangulum OGB xquale eidem 
quadrato GF , vt fuperiiis demonftrauimus , erunt rcdangulii c 3GB , NGL 
inter fe xqualii, & ideo , vt OG ad GN , ita LG ad GB , fed eft LG maior 
GB , vt paulo ante oftendimus, quapropter , & OG erit maior GN , fiue pun- 
dum N cadet intra EUipfim ABCO . 

Tandem cum trafuerfo LN , quod xquatur datf linex ED , circa applica- 
tam 
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* CofoH. tamACdefcrib»nir*EllipfisALCN. Dico hanc effeAf^X/A/^infcripta 
17- •>- quzfitam . 

Nam , in qualilxt iigara , cum 
Ct rc(3angulum DHE, fiuc NGL 
zqualc quadrato HI, Cue GF, 
erit NG ad GF , vt GF ad GL . & 
componendo NG cum GF.hoc 
ellNK.eritadGF, vtFGcunu 
GL, liue vt KL ad GL , & permu- 
tando NK ad KL , vt GF ad GL, 
velvtNGadGF,velvt'*NF ad 
FL, qui funtdiffetentiz, trium 
proportionalium NG , GF , GL ; 
e^o refla KAM tanget * EUi- 
pnm ALCN, fiue hic angulo 
ABC erit infcripta, fed in alijs fi- 
suris, ipfa KAM tangit quoque 
data ei fimul adfcriptam feflio- 
nem ABC, ( ex conllruflione) 
adudem terminum comunis ap- 
*6i.h. plicat* AC, quapropter EUipfis ALCN dat* feflioni, vcl circulo c erit 
infcripta . 

Dico demum hanc efle MAXIUAM-. quoniam qu* ipfi adfcribitur per 
eofdem terminos applicat* AC, & cum tranfuetla diametro zouali ipfi LN, 
^8i-b. licttmimoT furit culem ALCN , fecat<* contingentem KAM, in A, atque alii 
ad partes AK,finempevertcxnouiteradfcript* cadat fupraL; vel ad par- 
tes AM , fi cadat infi-a, vt ex ipfa 8 1 . huius fiicili elicitur : cum ergo inouiter 
adferipta EUipfis fecet contingentem KAM, in fe ipfam rediens, lecabit om- 
ninodatamfeflionem ABC, quare EllipfisALCN, kK^MAXIMA dato an- 
gulo, vel feflioni ABC infcripta, circa datam appheatam, & cum data^ 
tranfuerfa diametro DE . immo potius ipfa ALCN eft vnica huiufinodi con- 
ditionibus inlcriptibilius. Quod iacieadum,&dcmonllrandum erat. 

C o R O L L. 

E x hac confiat interceptum diametri fegmentum inter quamlibet appE- 
tam , 3c verticem , iqualc effe ( in Parabola ) intercepto fegmento eiuf- 
dem diametri inter verticem, &occurfum contingentis, duflx ex tetmino 
applicat* , cum diametro i in Hyperbola , verb maius , fed in EUipfi , vel cir- 
culo minus elTe. 

Demonftratumefi enim, in fecunda figura, KB*qualemeffcBF, in ter- 
tia ver6 KB , minorem BF , & in quarta KB maiorem BF . 
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THEOR. XXXIX. PROP. LXXXIIL 

Si binarum Ellipriumfiniuladlcriptanim altera alteri iiierit in- 
fcripta, & per terminos communis applicat* fc mutuo contingant; 
qusUbet alia Ellipfis datis adfcripta , cum eadem applicata , Ct 
cum xquali tranfuerib latere , infcriptam Ellipfim omnino fecabit . 

S lntdiuc Ellipres ABCDi AECF fimtiladfcriptae, circa communem 
plicatam AC , fitque ipliunm altera , nempe AECF , alteri inferipta. V* 
vt in extremis ramum A , C > ie immi6 contingant ; dico , ii his alia adlciiba» 
turEllipiis ALQ> circa eandem applicatam AC, & cum tranfuerfo LI, 
quod xquale fit ipfo BD tnmfueifo circumfctipcx , ipfam AX.C1 omnino le> 
care infcriptam AECF . 

Viam fi alterum extremum tranfuerfx 
diametri LI, quale eftpun^um L, cadat 
intra infcriptam, vt inter E, & O, tunc aliud 
extremum I necelTarid cadet extra, infi:aF, 
cum fit LI , fiue BD maior EF , ex quo ma- 
nifelli pacet, Ellipfim ALCI fecarcinlcri- ■ 
ptamAECF. .••d 

Siver6 vtmnque cxtremnmL.I, cadit o 
extra infcriptam, vti exhibetur ab hac figu- 
ra: tuncdui^AG, quz circumfcriptaia., 

ABCD contingat in A , ipfa , vtrinque pro- 
duc, ad alteram partium fecabit ^ omni- 
no ALCI ; vnde, quz ex A cotingit ALCI, 
diuerfa erit ab AG , & fit ipla AM. 

lam fi ALCI non fecat inferipta AECF : 
contingat in A , C, fi pofiibile ell . Cum ergo reQi AM contingat EllipfimJ 
ALCI , atque hzc contingat infcriptam Ellipfim AECF , eadem reda AM , 
in A quoque continget AECF, fed etiam AG eandem AECF contingit in 
A : quare ex eodem punito A duilz erunt binz re:3; line? eandem Elhpfim 
contingentes; quocfeft*impolfibile. Non igitur Ellipfis ALCI contingit 
infcriptam AECF , quapropter in occurfibus A , C neccflari6 eam fecabit . 
Qupaoftendcrepropofitumfuit. Sed hoc idem 

ALITER affirmatiii^. 

C Vm refta AG contingat ad A circumferiptam Ellipfim ABCD , atqut# 
hzc ad idem A contingat infcriptam AECF, ipfa AG oranini con- 
tinget ad A infcriptam AECF : fed MA (qu? vt fupra oftendimus, diuerfa eft 
AGA J hanc fecat inA ; quare MA produfta , ad alteram partium omnino 
fecabit infcriptam AECF , Sc eo magis Ellipfis ALCI , quam contingit ad A 
refla M A, ad eandem panem fecabit infcriptam AECF . Quod erat , &c. 

R PRO- 
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PROBL XXXIII. PROP. LXXXIV. 

'DatatEllipfi, vel circulo, perterminoscuiufcunquein ipfo ap- 
plicat; MINIMAM Ellipfmi circumfcribcre , cuius tranfuerliim la- 
tus zquale fu dato , quod tamen maius fit tranfuerfa diametro datz 
Ellipfis. 

S it data EUipfiS) vcl circulus ABCO, cuius tranfuerfa diameter BO, & 
quxdaim ad eam applicata AC : oportet per terminos A, C , cum tranf- 
uerfo DE , quod excedat BO MINlUAii EUipiim circumfcribcre . 

Ducatur ex A contingens AK produiHz 
diametro occurrens in K , & KF biEu-ianu 
fececur in pun^o G , quod cadet iuter B > & 

K, vtin83.h.oftenfumfuit,- & ad datam- 
lineam DE applicetur parallelogrammum, 
zquale quadrato GF , excedens figura- 
quadrata , fitque rediangulum DHE,& 
lumptaHI media proportionali inter DH > 

HE, erit redangulum DHI, fiue quadra- 
tum GF , fquale quadrato HI, hoc eft linea 
GF zqualis HI : fumpta ergo GL zquali 
HE , erit reliqua LF zqualis EI , & putlum 
L cadet extra B; quoniam cumfitOK ad 
«5«. prt- kB , ' vt AF ad FB , fitque KF bifiuiam fe- 

<ftainG,ericrc£tangulumOGB zquale i quadrato GF, fiue quadrato HI, 
fiuerci^anguIoDHE; fedefiOB minorDE, ex conftruflione, quare GB 
erit maior rHE, fiue maior GL, itaque punAum L cadet extra EUipfim AB 
CO . Sumatur ampUiis FN zqualis ID , & erit tota LN zqualis datz ED , 
itemque punClumN cadet extra EUipfim ABCO: Nam cum fit rciSangulutn 
DHE, fiue NGLa-quale quadrato HI, fiucGF, fitque redlangulum 0 GB , 
zquale eidem quadrato GF, vtfupraoftcndimus, erunt rcdangula OGB, 
N(iL inter fczqualia,&ideovtOG ad GN,itaLGadGB,fedeftLG mi- 
nor GB , vt fupcriiis dcmonftrauimus , vnde , & OG minor erit GN , nempe 
pundtum N cadet extra EllipfimABCO. Poftremb cumtranfuerfo latcrt- 
i CoioU. NL, quod zquale eftdatzlinez DE, circa applicatam AC << deferibatur 
Ellipfis ALCN. DicohancclTc MINIMAM circumfcriptamquzfitam. 

Quoniam cum fit icaanguIumNGL zquale quadrato GF, erit NG ad 
GF,vtGFadGL, &componendo, NG cum GF, fiue NK. erit adGF, vt 
FGcumGL, fiuevtKLadGL, & permutando NK ad KL, vt GF adGL, 
» Coroll. vclvtNGadGF,vclvt'NFadFL,ergorcilaKAM EUipfim ALCN con- 
•• tingitfinA, fcdeadcmKAM contingit quoque ad idem punctum A Elli- 
pfim ABCO : quapropter Ellipfis ALCN datz ABCO erit a circuuilcripta . 
At ipfa erit ,V/AV,W/< : nam quzlibet alia, quz ipli adferibitur percoldem— 
terminoscommunisapplicatz AC, & cum tranfuerfa diametro zquali ipli 
\.\A,licctmjurfHcritciidcmAlCN, inferiptam ABCO omnino * fecat ; ergo 

ALCOefi 



rSo.b. 


n.h. 

/+.K 

a6i-h. 
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ALCO eft MINIMA ciFcamfcripcadatzEUipfiABCO, per terminos ap- 
plicati AC , cum dato tranfimfoDE : immo ipia ALCN vnica cll, his coiir t 
«UnonibuscircumTcriptibilis. Quod laciendum, &demonftrandom erat, .t 


S C H O L I V M. 

> 

S I quanamr, qua nam ratione in prop. 8 1 . ad finem , dicatur Uett miiur fut- 
ritetJemALCN inhacverd, Ucetmti*rfiieriteMkmALCN{^\i\aicic 
fi , per terminos A . C , cum diametro zquali ipfi LN alia in ea ddcribi polfic 
Ellipfis minor ALCN , in hac ver6 alia maior ALCN ) vtrunq, nos haud tc- 
ineri dixilTc cx fequf ti Theoremate mani&ftum fiet, a quo habebitur quam- 
Cbet aliam EUipfim per A, Q adrcriptam,cum tranfuerio f quali ipfi LN, fcd ’ 
cuius iementa ab applicata AC ablcilTa , fmt magis in^ualia quam fintfe- ' 
gmenta W , FL , minorem efle ipfa ALCN > & & conrra,^qu( cum fcgmeniis ■ 
minus inatqualibus , quim fint NF , FL , eadem ALCN maiorem clic . 


THEOR. XL. PROP. LXXXV. 

* , . ' » 
Ellipfiuin, perterminos communis applicatx fimul adicripu-t 
rum , & quarum tranfueifa latera fint atqualia , MINIMA eft ea^ 
cuius communis ordinatim duda fit diameter coniugata ; aliaruiru 
ver6 illa , cuius Tegmenta diametri Tunt miniis inzqualia , minor eft , 
ea > cuius diametri fegmenu Tunt magis inzqualia . 


S Intduf EUipfes ABCD, AECF, per terminos eiufdem applicati AC 
fimul adfcriptz , 3e quarum tranluerfa BD , £F fint xqualia , fitq, AGC 
coniugata diameter Ellipfis ABCD, fiue G eius centrum. Oicoprimuiiu 
hanc minorem efie altera AECF , fiue efle MINIMAM , Scc, 

Etenim , cum fit DB squalis ^ , & OB 
bifariam fcdla in G, erit EF in pudo G ins- 
qualiter fedla, vnde rcAangulum BGD ma- 
ius erit redlanguloEGF, cum fit < MAXU 
UVM i ideoque reiUangulum BGD ad qua- 
dratum AG, fiue traiuuerfum^ BDadre- 
fium Ellipfis ABCO, maiorem habebit ra- 
tionem qudmrcdangulum EGF ad idem^ 
quadratum AG, fiue quam r tranfuerium 
EF ad re&um Ellipfis AECF: fed tranfuerla 
BD, EF funt squalia, ergo reSu Ellipfis AB 
CD,minu$ erit redo AECF:fi igitur Ellipfis 
huiufinodi Ellipfes fcum fint qualiter incli- 

tiats ) concipiantur efle per eundem verticem fimul adfcripts , ita vt tranf- 
uerfz diametri fimul congruant, ipla ABCD , cuius redum minus efi, inCcri- 
pta erit , ^ fiue minor AECF , cuius redum maius eft , & fic minor quacuque 
alia, cuius diametri fegmenu fint inarqualia: quare ABCD erit mini- n>ii. , 9 .h. 
MAtSic. 1 . . 

Infuper 



460. b. 


b ji. 'pri- 
mi cooic. 


ribldem. 


4/1.C0- 


R a 


HCX»6.b, 


^ iUdem. 


r 2 1. pri- 
mi coak. 
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Infuper,(Srdiaa<]rcriptaEllip& AHCI, cuius regmenta diamttri HG« 
GI fint adhuc magis in 9 «)ual 9 f qudmfcgmcnuEG.GF: dicoAECF mi- 
rem eiTeEllipfiAHCI. Oftendcturenim.vtiupra, re^angulumEGF ma- 
tus dTere^iangulo HGI, d(rc^m latus EUipfis AECF, minus clTe reflo 
AHCI , fiuc EUiplin) AECF.ihfcribi pofle AHQ> hoc ell ipfa minorem efle. 
Quod erat vltimo demonilrandum . 

THEOR. XLL PR.OR LXXXVI. - 

\j .. . / 

MAXIMA femi-<liatnetrotum,^ centro EUipfeot edudanim, 
ell 1^1 j-axw maior, MINIMA ver6 ftmi -axis minor: alianmii- 
autem , qwr cum MAXIMA minorem condituit angulum maior 
dl : & quacuor funt in EUipfi aequales iemi - diametri , quarum vna 
tantum cadit in vnoquoque EUipfis quadrante, genito ex axiunu 
interleftionc. , 

S it EllipiisA6CP,cuiusaxismaiorBDi minor AC, centrum E. Dico 
p rimum maiorem femi - axim EB eflc omtuuih remi- diemetrorum 4M- 
, dt femi - axim minorem EA onuiium UlHlUAH . 

Cum centro enim E) AinteruaUo EB 
deferipto circulo BHD, ipfx cadit totus 
extra Ellipiim , cum ej (it * circumferiptus, 
vnde femi- diameter tmMAXlNAi 
&faflo cftroE, cum radio EA deferipto 
circulo EOC, ipfr totus cadet intra EIU* 
pTim, cumeiiit <> infcripcus.exquOiE A 
eciiMiNiMAi Quod erat primo )dtc. 

Amplius in quadrate Empfeos AECE 
duflxuntquotcunque femi- diametri EF, 

EG , dc fit angulus BEF minor BEG ; dico 
EF maiorem clfc EG . 

Applicentur enim per F,G, ad maio- 
rem oximBE refl* KF.LG, qua? produ- 
flx, circuli peripherii BJH occurrant ini, 

M> dc iungantur E I , EM . 

Erit in Icini- circulo BHD, quadratum ML ad IK, vtteflangulumDLB 
ad DKB i & in femi - EUipfi BCD , quadratum GL ad FK , c vt idem reflan- 
gulumDLBad idcmDKB, ergoquadratumMEadlK, erit vt quadratum 
GL ad FK , fiuc linea ML ad IK , vt pars OL ad partem FK , & vt reliqua MG 
ad reliquam IH, fcd cUGLaroaiorFK; quare MG Cfit maior IF,idcoquo 
rcflangulum MGL fub maioribus lateribus contentum, maius erit reflan- 
guloIFK fub minoribus, & duplum vnius, alterius duplo maius. 

lam cum triangula EKI , ELM fine reflangula ad K , L , eruor triangula- 
EFIiEGM obtunangulaadF.G, eftqueUnea EI qualis EM, ergo qua- 
dradratum E I , hoc eu duo fimul quadrata EF , F I , cum duplo rcflanguli 
maiora erunt quadraro EM, fiuc duobus fimul quadratis EG ,GM> 
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cum duplo re&anguli LGM> /ed duplum rc&angult KFl, maiuacA duplo 
redanguliLGM.vtfuperiuaoftenrumfujc; quare bis demptis, erunt reli- 
qua quadrata £F , FI bmul , maiora reliquis fimul EG , GM , led quadratum 
FI nunus eft quadrato GM , cum Iit linea FI minor GM , ergo reliquum qua- 
dratum £F maius erit reliquo EG, liuefcmi- diameter EF maior femi-dia-, 
metroEG. Quod fecundo erat, &c. 

Dico tandem , in vno quooue EUipfeos redangulo quadrante , nempo 
in quadrante ABE , ceperih aliam femi- diametrum ipfi EG xqualrm . t. 

ProdutAa enim,' applicata GL ad N, & iun^ EN, in triangulis ELG, 
£LN , efl NL xquaUs LG , & LE communis , & anguli ad L re<Ai , quare ba- 
les EG , GN squales erunt , & fic in quolibet aiio quadrante ; & vnaqueque 
femi- diametrorum vnica eft in eodem quadrante , cum que ad panes maio- 
ris axis ducuntur, maiores line, dc qux ad panes minoris, minores : quapro- 
pter a centro EUipfeos quatuor tantiimfin rcfiangulis quadrantibus mter lot 
mi- axes,; femi-oiametri xqualesadeiusperipberiamouci poterunt. Quod 
vltimb demonllrandum erat . 


C o H O L L. I. 

1 



nc eft, quod UAXIMA diametrorum, in EUtpfi , eft axis maior, MINI- 
MA ver6 axis oiinor i eadem enim eft ratio de dupUs , ac de fubduplis,- 


CORO L L, II. 


P Atet etiam , quod fi ex EUipfeos centro ad interuallum cuiufcunqae fiv 
mi-diametn, qux nonlit axis, circulus deferibatur, ipfum ad panes 
maioris axis cadere intra, ad panes ver6 minoris cadere extra, & in quatuor 
uudm pandis EUipfim fecare . 

THEOR. XLII. PROP. LXXXVII. 


Si ad extremum axis datae coni- feiftionis duda fuerit contingens 
linea, quae cum alia ad alterum fedionis pundum contingente^ 
conueniat; femperea, qux inter occurfum, & axem intercipitur 
(qui tamen in fe^ione Ellipfis, fit axis maior) minor eft altera con- 
tingente: & in Ellipfi tantiim, contingens ex minori axe altera- 
contingente maior eft . 

S it coni- fcdio AB, cuius axis BC (qui tamen in Ellipfi fit axis maior ) & in 
Ffypeibola , ac EUipli fit centrum D , fitque ex vcnice B contingens li- 
nea BE ; fumptoque in ledione quolibet alio pundo A ( quod tamen inEUi* 
pfi non (it alterum axis extremum i nam ipfx contingentes, per 17. fecundi 
conic. inter fexquidiftarent) ab eo ducatur contingens AE • qux quidem 
cum BE conueniet in E . Dico tangentem BE ipfa AE minorem elTe . 

Ducatur per occurfum E diameter DEF , iungaturque AB . Patet ipfam- 
diametrum, cum tranfeat per occurfum tangentium, fecare AB tadus iu» 
gentcmi'biiiuiaminF. lam 


<58.h. 

4^o.(«vi- 
di conic. 
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lam In Parabola, enotn exhibet prima huiiu fchematii figura, cum fint 
« c&xrT. BC.EF diametri <iplx erunt inter Icparallelat, BA veroeatfecat, quaro 
<^^pr.co- ^gu|^j(3BPxquatur angulo EFA,lcdeftC3£F obtufut, cum GBJE iit te* 
Aus (nameftCB axisParabolx^ ergo angulus quoque^ A obtufus erit, 
fiue maior confequentiBFE . 

In Hypeibola vero fccundx figurx , cum angulus CB A externus triangu* 
li DBF ut acutus, (nam CSE re^us eft) iitque maior interno BFE, is quidem 
acutus erit , Sc qui ei deinceps EF A erit obtufus , iiue maior ipTo WE . 

In EUipfi tandem tertixfagurz iun^aDA.cumintriangiiiisDFB. DFA 
» W, h. fit BF tqualis AF , & communis FD l> bafis verb BD maior DA , erit angulus 
BFO maior angulo DF AA ei ad verticf EF A maior angulo ad vertice BFE. 

In triangulis itaqjAFE, BFE, * . — ® 
cuiuslibet harum figurarum,cum 
fit latus AF zquatis FB, & FE 
commune, augulus vero EF A D C ' ^ 

demonftratus iit maior angulo I 
BFE , erit bafis A F maior oaii ~ ^ ' 

BE> Q^e contingens BE ex 
termino maioris axis, minor eft 
altera contingente AE. Qiiod 
primb probandum erat . 

Siver6,in£llipfiAfiC,quar> tjr. Xil 
txfigurtt, axis BC fuerit minor. 

Fofitis , & conftrudis ijfdem . Cum in triangulis AFD , BFD fit latus AF x- 
qualk lateri BF , & commnne FD , bafis vero AD maior baii DB (cum minor 
* iWdem- iemi-axis DB fit r femi-diametrorum) erit imulus AFD, fiue BFE 

maior angulo BFD , hoc eft AFE, funtque in triangulis BFE , AFE latera BF, 
il jafcc. AF<<interlea;qualia,&latusFEcommune:quarebafisB£,erkmaiorbafi 
“**• AE' Quod fuit vltimbdemonftrandum. 




THEOR. XLIII. PROP. LXXXVIII. 

Si coni* TedUonem re^la linea contingens cutn axe conueniat , 8< 
^ tadu erigatur contingenti perpendicularis, hzc necelTario cum 
axe conueniet ,^in Eliipfi cum vtroque axe , fed prius cutn maiori ; 
parTqueiplius intercepta inter contaiftum, & occurfum cum axe, 
qui tamen in Ellipfi litaxismaior, fcmper minor erit eo axis fe- 
gmento , quod inter occurfum , & verticem intercipitur . 

Cum autem in Ellipfi, contingens linea minori axi occurret, 
tunc prxdidia perpendicularis inter contadum, & minorem axem' 
intercepta, maior femper erit fegmento minoris axis, quod inter 
occurfum , & verticem mtercipitur . 

S it coni- fcAlo ABC , cuius axis BD , & prima figura Parabolen , aut Hy* 
perbolen rcpntfcntet > fecunda vcr6 mpfim , cuius axis maior , fit Bb , 

&CX 
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&<^xpun£lo A in fc^Jionc extra verticem fumpto ipfam * contingat rcSa^ a».+.h. 
AE , qui cum axe SB , i conucnict , & in EUipfl cum vtraque axe SB > TH j * >4- = 
{intqueoccurfusH.L» & aconta^u A erigatur ipii perpendicularis AD. 

Dico primum hanc cum a.xeconucnire, &inEUipfi cum vtrtquc axe» fed 
prius cum nuiiori. 

Ducatur ex A reda^ 

AF axi ordinarim appli- I- / E IF- 

cata , qui cum axe re- /i / B 

ftum angulum AFE co- 'X 

ftituet, ac ideo angulus AAA F X- 


AEF acutus erit , fed ell 
rciSus E AD , quare AD 
conucniteumEBD, vt- 
puta in D . Eadem ra- 
tione in ElIipE demon- 
ftrabitur ipfam AD con- 
uenire quoque cum mi- 
nori axe HT , ii cx A or- 


dinati- ei applicetur AB: nam cum angulus ARL Et redusi angulus ALR 
acutus erit, fed IJU>reilus ponitur, quare AD conuenit quoque cum axe 
minori HT , vt in I . Quod autem pritks cum maiori axe conueniat, ita oilen- 
detur. Etenim cum recta AF EtadaximappEcata, dc contingens AE cum 
axe in E conueniat, Nver6 Iit centrum Elupfis, erit reCtangulum EFN ad 
quadratum AF , r vt tranfuerfum latus ad rei^um , fed quadratum AF zqua-. r ^7. pn- 
turreCianguloEFD,crgoreaangulumEFN ad re&angulumEFD, fiuc E- ”* 
nea FN ad FD, erit vt tranfuerfum latus ad reClum, hoc eft vt quadratum., 

BS ad quadratum HT (namfccundadiamcterHT media proportionalis eft 
inter tranfuerfum BS , 8c latus rciSum ) fed quadratum BS maius ell quadra- 
to HT , cum iit BS axis maior, ergo 3c linea NF maior erit ipfaFD . Perpen- 
dicularis ergo AD fccat prius maiorem axem , quam minorem . 

Dico infuper in vtraque figura interceptam DA minorem cife intercepto 
axis fegraento DB . 

DaiijtamexBreSdBC ordinarim du 3 z F.A iquidiilanC, ipfa quidem^ 
fcClionem ‘‘ continget, & alteri contingenti AE ' occurret, vt in G . lungatur 
GD: cumque anguli GAD,GBDfint reCii, erunt duo quadrata DA, AG f5g.h. 
quadrato DG itemque duo quadrata DB,BG eidem quodrato DG xqua- 
lia,crgoduofimuIDA,AG duobus iimulDB,BGxquaiia erunt, fed AG 
quadratum maius ell quadrato BG cum ipfa tangens AG, Iit fmaior tangen- fe-j. h. 
te BG, ergo quadratum DA minus eritquadratoDB, fiuc perpendicularis 
DAminormaiorisaxisfegmcntoDB. Quod erat primo , &c. 

Cum vero in Ellipfi tangens AL occurret minori axi TH, vt in L. Dico in- 
terceptam perpendicularem AI maiorem elfe axis fegmento I H . 

Si enim exHducaturHM ordinarim applicati NB zquidillans hzcElIi- 
pfim t continget, & alteri tangenti ALI> occurret vt in Mi iunCla ergo MI, / p pii- 
cruntduotrianguIaredangulaMAI,MHI,quorumanguIiad A,&Hrciti ™ «»'''• 
funt i quare duo quadrata MA, AI vnico MI, & duo MH, HI eidem MI x- ’**' '' 
qualia erunt, ergo duo fimulM A, AI duobus fimul MH , HI funt zqualia, 

fed 
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MqDKlratamMA inlniu«e<l quadrato HM, ergo quadratum AI malu( 
erit quadrato HI , liue perpendicularis intercepta A I , maior intercepto mi» 
Doris axis fcgmemo IH . Qupd tandem demonftrate oportebat , 

ALITER. abfque ope pro^fitionis 8 7. prf mifso 
tantum fcquenti lemmate pro EUipfi , 


LEMMA XIII. PROP. XIC 

Si fuerit , in vtraque figura , redangulum fub extremis AB , BD 
»quale quadrato mediat BC , dico , in prima figura , fi i tertia BD 
dematur aliqua pars BE, reftangulum fub AE, ED, minus eflo 
quadrato mediat EC . 


i I*.7- 
Pappi. 


fi 


C um fit enim , vt totum AB ad totum BC , ita ablatum BC ad ablatfi BD t 
erit rcliq^uum AC ad reliquum CD , vt totum AB ad totum BC . 

£t cum fit CE minor C B , habebit 
AC ad CE maiorem rationem quam . 

AC ad CB, & componendo AE ad 

EC maiorem quam AB ad BC, vel , E 

quam AC adCb. SieigototumAE l ' ' ' ^ ' ' E 

ad totum EC maiore habet rationem ” ® 

quam ablatum AC ad ablatum CD , {f. 

habebit reliquum CE ad reliquu ED 
maiorem rationem, quam totum AE L _ 
ad totum EC, vel AE ad EC minorem 
habebit rationem quam CE ad ED; 
ergo rcftangulum fub extremis A E, 

ED minus ^ erit quadrato medix EC . 

S I vero, ijfdem politis, infecundafigura,tertixproportionaliBDredaJ 
quxdamBE adifciatur, dico reflangulum fub AE,ED maius elTc qua- 
drato EC i quod licet in 9. prop. huius iam fit oftenfum, hic idem aliter nulla 
lacfa confiruiliione dcmonftrabimus . 

Quoniam enim CE maior eft CB , habebit AC ad CE minorem rationem 
e Ibidem . quam AC ad CB , & componendo , tota AE ad totam EC , minorem quam 
ablata AB ad ablatam BC.vcl nuam AC ad CD, ergo reliqua CE adre- 
liquam ED, minorem quoque habebit rationem quam tota AE ad EC , 
hoceft AEad EC maiorem quam EC ad ED, ergo rcdiangulum fub AE, 
ED maius r quadrato medix EC. Quod,&c. 

I AM , vt ad expeditiorem demonfirationem prxcedcntis propofitionis ac- 
cedamus, fupereifdemdehneationibus, repetitis ijs omnibus , quxibi 
(vfque ad ea verba exclufiue Z>»<7< enim ex B reS* BG , 6-c.) exponuntur , ac 
demonfirantur,fic vlteriiisprofcqucmur. Cum enim in fingulis figuris tria- 
gula DAE , LAI fine reflangula ad A , ex quo bafibus dudx fune perpendi- 
culares AF,AR; erit in triangulo DAE re^ngulumEDE xqualc quadrato 

DA , 
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DA , & in triang ulo LAI rcflangulum L I R aequale quadrato I A . Quod 
ferua . 

lam fi fcdio primi figurf ABC fiierit Parabole, cum AE fit ei contingens 
erit EB iqualis ' BF , ergo rei^tangulum EDF cum quadrato FB iquabitur • jq. pj, 
quadrato BD , quare.. p- ronic. 

(olumrcaangulfi EDF, J. S JJ. /E 

fiuc quadratum DA mi- / / 

nus erit quadrato DB, ^ 2 

fiuc linea DA minor A' I \C 

Si ver6 eadem figura ^ |- '\c 

Hyperbolen reprefen- \ ^ ilK — ' 

tet, reperto cius centro \ \ / 

Q., erit rcSangulum- /j \ \ i 

FQE aequale quadrato // S \ V SV' m come 

QB,crgoFQ^dQB,vt • ' 

QB ad QE , vel vt i FB t Coroll. 

adBE,fcdFQ^iorcftQB, crgoFB critmaior BE.-fiuc plufquam dimi- 
dium ipfaFETcfiuifa ergo FE bifariam in V, critFV minor FB, critque rc- 
ilanguIumEDF cum quadrato FV iqualc quadrato DV , igitur folum rc- 
ifangulum EDF , hoc cft quadratumDA minus quadrato DV, fcu bnca DA 
minor DV ,& cb minor ipfa DB . 

Amplius in EUipfi fecundi figun, dum perpendicularis AD conuenit 
cum axe maiori, cft redlangulumENFc iqualc quadrato NB, & a tenia^ m? roSc' 
proportionali NF demptaeftparsND.crgoperLcmmapnccdenseritre- 
iiangulum EDF, fiuc quadratum DA minus quadrato DB, hoc cft perpen- 
dicularis DA maiori axi occurrens , minor ciufdem axis portione DB . 

Tandem reiftangulumLNR iquatur quadrato NH, & tertii proportio- 
nali NR addita cft NI, ergo per idem Lemma erit rcCtangulum LIR, fiuc., 
quadratum lA maius quadrato IH, fiuc perpendicularis AI minori axi oc- 
currens maior eiufdcm axis portione HI . Quod fuit , &c. 

THEOR. XLIV. PROP. XC 

Si quamcunque coni -fcdionem re5a linea contingat ad ptm- 
dum, quod non fit axis vertex, aquodudarfmtduxreCtxiinea:, 
altera contingenti , altera autem axi perpendicularis ; erit in Para- 
bola ea axis portio inter perpendiculares inrercepta xqualis, ia. 
Hyperbola vero maior, fed inEllipfi minor dimidio redi lateris 
cius axis, cui perpendiculares occurrunt. 

S it quxeunque coni- fedio ABC , cuius axis BD , vertex B , & aliud in ea. 

pundumfitA,aquoduaafit.^contingens AE cumaxe ' conucniens , 
inE,atquccx Acreiftafit AD ipfiAE perpendicularis (qui cum axe con- pr. c'.nic! 
uenict^inD) &AF perpendicularis ad axem. Dico primum in Parabol. 1 .. j8S.li. 
nrimi fiauri, interceptam axis portionemDF dimidio redi lateris iqua- 
Icm effe . S Nam 
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Nam quadratum AF xquatur « reilangulofubFB, & redko latere, »el 
fub duplaFB.liucfubiEF, & dimidio redi, fed idem quadratum A F ae- 
quatur rcdangulo fubcadem EF , & fub FD i quare FO erit dimidium redi . 
^odprim6,&c. 

Amplius in Hyperbola fecunda; figura; , dico interceptam portionem FD 
ciTe plufquam dimidium redi lateris . 

Nam reperto eius centro G, erit redanpulum GFE ad quadratum AF, 
vel ad redangulum DFE , vt <■ tranfucrlum latus ad redum, fed redaimulum 
GFE ad DFE,cftvt linea GF adFD, ergoGF adFD cftvttranfucri^ la- 
tus ad redum , vel vt femi- tranfuerfum GB ad femi- redum , & permutando 
GFadGB, erit vtFD adfemiredum, fedellGF maior GB, ergo FD erit 
maior femi- redo latere . Quod fecundo erat , Scc. 

Tandem in Eilipfi 
tertixfigurx, in quic. 
intercepta axis portio 
DF eft de maiori axe, 
vel in quarta figura, in 

S ua przdida ponio 
iF elide minori axe, 
dico item ipfam DF 
minorem eUc dimidio 
redi lateris cius axis, 
cui dudx perpendicu- 
lares occurrunt. 

Sumpto enim Elii- 
pfis centro G , eft re- 
dangulu EFG ad qua- 
dratum AF , vel aci re- 
dangulum EFD,<<vt 
traniucrfum lacus ad 
redum, fed idem redanOTlum EFG adEFD eft vt linea GF ad FD quare., 
GF adFD eft vttranfueiium ad redum, vel vt GB dimidium tranfuerfi ad 
dimidium redi , & pennucando GF ad GB, vt FD ad dimidium redi , fed eft 
GF minor GB, ergo & FD erit minor quam dimidium redi. Quodvlti- 
mo,&c. 



COROLL, I. 

T TInc patet in Parabola, & Hyperbola contingenti peirendicularem in- 
rX tcrcontadum,&axem,fempereirepIufquamdimidiumrcdi laceris 
tedionis . Nam in triangulo AFD reda AD redo an°ulo oppofita tnaior eft 
latere DF , fed DF , vel xqualis eft f in Parabola ) vcfmaior ( in Hyperbola ) 
prxdido dimidio,quarc pcrpcdicularis AD erit omniub maior iplo dimidio. 


CQ* 
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P Atet quc^ue in Parabola, & Hyperbola interceptam axis portionem in- 
ter venicem , & contingenti perpendicularem femper item efle pluf- 
quam dimidium redti lateris proprizlcdiionis. Quoniam cum dcmonftra- 
tum Iit DB maiorem ^effeDA.&DAin przccdenti Corollario fit maior di- * 88. h. 
midio rc^ lateris , e6 magis DB erit maior prxdi^o dimidio . 

C O R O L L. III. 

M Anifeflum eft etiam in Hyperbola , & EUipfi femper eam axis portio- 
nem,qua;eft inter centrum fefiionis, & ordinarim duflam cxcon- 
ta&u, ad portionem eiufdem axis inter ipfam ordinatam, & contingenti 
perpendicularem, efie vt femi- tranfuerfum fedionis ad Icmi- rcdlum , vel vt 
tranfuerfum ad re^um . Demonftratum eft enim in fecunda, tertia , & quar- 
ta figura redam GF ad FD elfe vt tranfuerfum latus ad redum . 

THEOR. XLV. PROP. XCI. 

Si EUiprim quxdaiii reda linea contingat inter axium extrema , 
cui ^udududa fit perpendicularis cumvtreque axe conueniens, 
femper ipfius portio inter contadum, & minorem axim intercepta, 
eft maior femi - axe maiori ; portio ver6 inter contadum , & maio- 
rem axim , maior eft femi - redo latere maioris axis ^ & eadem por- 
tio eft minor femi- axe minori ; ac demum portio inter contadum , 

& minorem axim minor eft femi- redo latere minoris axis . 

S it Ellipfis ABC , cuius maior axis BC , minor IL , centrum G , & quzdam 

contingens MAE inter axium extrema , quar ipfis * occurret in E, M i & S 25.' rri- 
ex A duda fit ADH contingenti peipendicularis , quat vtrique axi occurret, 
fedr prius cum maiori in D, cum minori vero in H. ‘ 

1. Dicoprimfim interceptam AH femper maiorem efie maiori femi-axo 

GB. 

Agatur HP acquidiftans ad GE , & AFO ad NH . Et quoniam eft HP ma- 
ior GE , & HO atqualis GF, erit redangulum PHO , fiue quadratum HA (ul- 
trianguloredangulo PAH) maius redangulo EGF, fiue ^quadrato GB, a 37.(111- 
hoc eft linea AH maior ipfaGB. Quod primo, &c. nuconic. 

a. ■ Amplius , dico AD cITe plufquam dimidium redi lateris axis BC , 

Quoniam cum fit GB minor AH , vt modb oftendimus , habebit GD ad 
AD minorem rationem quam AH ad AD , vel quam FG ad FD , vel quam.^ 
cadem'GBfemi-tranfHcrfum,adfemi-rcdum; vnde ADeritmaiorquam » 3-Cr>- 
femi-redum latus maioris axis. Quod fecundo, &c. toli,»o.h. 

• Dico prztcrca eandem portionem AD minorem efle quam IG dimidium 

mmorisaxis. 

S a Qup- 
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Quoniam dnfta AQN parallela ad GF , 
& DQR ad HM i cum fit RD minor MG,& 
DQxqualis GN , erit rcdianguluni RDQ, 
Guc quadratum D A > rm triangulo rctRan- 
gulo KAD) minus redangulo MGN ' fiuc 
quadrato Gl; hoc cft intercepta linea DA 
minor femi-axe minori Gl , Quod ter- 
tio, &c. 

Tandem , dico interceptam perpendi- 
cularem AH minore elTequ^im dimidium 
redi lateris minoris axis . 

Etenim cum fit IG maior AD , vt fupra 
ofiendimus; habebit IG ad AH maiorem 
rationem quam AD ad AH, vel quam NG 
ad NH , vel quam ^ eadem I G femi- tranf- 
uerfijm ad femi- redum > quare intercepta 
AH erit minor femi- redo minoris axis IL. 
Quod vltim 6 oftendere proponebatur . 



C O R O L L. I. 

T TInc jft , quod femper in EUipfi intercepta maioris axis portio Inter c(J« 
X X tingenti perpendicularem, & verticem, maior ell dimidio redi late- 
ris maioris axis . Nam in figura huius , oRenfa cft AD ad numcitim a.maicv 
femi- redo maioris axis 3C , fcd cft DB r maior DA. quare DB c 6 maior erit 
prxdido femi- redo . 


C O R O L L, II. 

P Atet etiam in Ellipfi, quod intercepta minoris axis portio inter contin- 
genti perpendicularem, dt venicem, cft minor dimidio tedi latetis 
ciufdem minoris axis . Quoniam fupra ad numerum 4 . demonftrauimus AH 
minorem elTc femi-redominorisaxislL,fcdcft^lHminor AH, quare IH 
CQ minor erit praidido femi- redo . 


i 




TOEO^ 
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• THEOR. XLVI. PKOP.^XCn. 

Si Parabolen , vel Hyperbolen > aut Ellipfun circa maioreiib 
axim reda linea , prseter ad verticem contingat , cui i ta<3:u dudi, 
fit perpendicularis axi ocCurrens ; circulus , cuius centrum fit idem 
occurfus , radius vero fit ipfa perpedi cularis erit fedioni infcriptus. 
i. Si autem Ellipfis fuerit citca minorem axjm , cui prardida per- 
pendicularis occurrat , circulus ex ea tanquam radia, at centro fa.; 
doiplboccurlujCriteideiilEllipficirCUnllcriptus. ' 

E Sto ABC, Parabole, velHyperbolc, in pHma figura, aut Ellipfis in fa- 
cunda, circa maioreii) axim BO ; vcl circa minore, vt in tertia, quarum 
vertex B , dc ad aliud pundum quzdam coatingeqs EF, cui dui^a fit perpen^ 
dicuIarisEO, qu* axi occurret' in D, quo fado centro, & interuallo DE 
circulus EGHI deferibatur . Dico primum hunc, in prima , 8; fecunda figu- 
ra , datx fcdioni efie infcriptum > 



Applicata enim EH , fecantaxhn In L , & iuiida DH , Cum in triangulis 
ELD , HLD anguli ad L fint redi , & latera EL , LD iqgalia lateribus HL , 

LD , erit bafis DE zqualis DH , ex quo circulus ex DE tranfibit omnino per 
H, ideoqueconi-fedio, & circulus, funt binae feftiones funul adfcriptz 
(cum earum diametri, deapplicatzfimul congruant) qu* in ijfdem extre- 
mis communis applicatz EH fimul conueniunt , atque ad cotum alterum E , 
eadem reda EF vtranque fcdionem contingit , nempe fedionem ABC ■ ex 
fuppofitione ,& circulum EGHI , cum EF fit ad extremum femi- diametri 
ED perpendicularis, atque vertex circuli G cadit infra B verticem fedtqnii, 
curafitDB*miiorDE,fiucmaiorDG,quarccirculusexDE eritefedioni j, 

infcriptus. 'C^Bidprimberat,&c. 

A MptiusZdico in tenia figura , przdidum circulum EGHI clTc dat* El- 
lipfiABCOcircnmfcfipeum. 

Nam tafta eadem conftnidione, ac fupra oftcndetur pariter circuium- 
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tnnfireperH. adrcriptumejrcElIipfi ABCO, &EUipreo> contingentniLj 
£F circulum cjuoquecQntu^erCi led huius verticem G, cadere vkraEUH 
, I» u pfeos verticem B > cum fit DE > vel DG miior < DB , quare circulus ex DE 

to-b- critEUipGABCO^circumfcriptus. Quod erat vltimddemonliraodum. 

THEOR. XLVIII. PROP. XCffl. 

Si Parabolen, vel Hyperbolen, aut Ellipilm circa maiorem axim 
quotcunque rkdtx linez ad eafdem axis partes , praeter veiticeiiL, 
contingant, quibus a tabibus du^ fuit perpendiculares axi occur* 
rentes: ipfx, quo magis contadluumpim&a i maioris axis vettice 
diftabunt eo mai ores erunt . 

£ contra: fiEUipbs fuerit circa minorem axim, huiufmodi per- 
pendiculares femper decrefeant , quo magis eamm conta&us ^ mi- 
noris axis vertice remouentur . 

S it AB Parabole, vt in prima figura, vel Hyperbole, vt in fecunda, aut 
EUipfis circa maiorem axim BR , vt in tertia , vel circa minorem , vt in^ 
quarta , quas fe^ones dux le&x AE , DF ad eafdem axis panes , & in EUi- 
pfi in eodem quadrante BLM ad duo quxlibet pundia contingant, prxter 
venicemB, quibus ere^ fint perpendiculares AC, DG axi occurrentes 
in C , G . Dico primikm in Parabola , & Hyperbola , ac io Ellipfi tettix figu- 
rx interceptam perpendicularem AC ex pun^oA, remotiori a vcitice^, 
maiorem efic perpendiculari DG ex pun^io D propinquiori . 

I, Nam, in fingiuis figuris, cumanguliCAE, GDF Wduorefii, &con- 
tmentes A E rDF cadant extra fcfiioncm, & fi concipiatur iungi reda AD > 
ipla cadat tota intra fedionem, anguli, 
uos eadem A D conficiet cum perpen- 
icularibus AC, DG, minores erunt 
duobus redis , quare ipix conuenienc 
fimuladpanemaxis, velvltra, velinter 
contadus,&3xim. 

2 , Iam,dudaDI parallelaad AH, fiue 
axi perpendiculari, cum in Parabola pri- 
* pti- mxfigurxt fitCHxqualisGI, vtraque 
mi enim eft a dimidium redi lateris, Sc AH 

maior DI, erunt quadrata fimul CH, 

AH, fiue quadratum AC, maius qua- ■ 
dratis fimul G 1 , D I , fine quadrato DG , 
hoc eftlinea AC maior DG. 

3' In Hyperbola vero fecundx figurx fumpto eius centro L : cuiqL H 
ad H C , hemque 1. 1 ad I G , r vt tranfuerfum latus ad redum , erit L H ad 
HC,vtLl ad IG,& permutando LH adLI,vt HC ad IG, fedeft LH 
maior L1 > ergo, HC , maior IC, eftquc HA maior ID, quare duo 

fimul 


Digitized by Google 



De Max. & Min. Ub. J. 


Hi 


fimul quadrati C H , H A , fiue vnicum 
quadratum AC, maius cft duobus (i- 
Diul quadratis G I , I D , flue vnico qua- 
drato D G . hoc cft linea A C maior 
DG. 

A, AtinElIipfl tertii figur.i cum licet 

'AH excedens femper D I , non tamen 
fit C H , vel aequalis , vel maior G I , Icd 
omnino minor { eft enim L H ad H C , 
itemque L 1 , ad I G , vt ' tranfuerfunu. 
ad rectum , ideoque L H ad H C , cft vt 
LI ad IG.fcd permutando LH maior 
eftLI, ergo, &HC maiorlG) opor- 
tuit hic aliam demonftrationem inqui- 
rere, qux, tum Hyperboli, tura Elli- 
pfl circa maiorem axim fimul inferuict , 
fi concipiatur tertia figura vtriufquo 
fcClionis fpccicm exhibere . 

Itaque, vel ordinata AH, qui ex re- 
motiori contaCtu a vertice B applicatur, 
occurrit axi in punCto G , vel infra , vel 
fupra. Si primum, vel fecundum, patet 
pun<ftumC eo magis cadere IniiaG, St 
tertium, hoc idem tamen dcmonftrabi- 
tur , videlicet punCtum C cadere omnino 
infra G . Cum fit enim G I maior G H 
habebit LG adGI minorem rationem^ 
quim LG ad GH , & componendo L I ad 
1 G minorem item rationem qu.im LH ad 
HG,fedvtLI adIG.itaLHadHC, vt 
fuperiusoftendimus, quare LH adHC, 
minorem habebit rationem quam eadem 
LH ad HG , vnde HC maior cft HG , fiue 
punClum C cadit infra G ; quapropter in- 
tercepta perpendicularis Ac, ex A re- 
motiori contaClu a vertice B, occurrit axi 



» ;.Co- 
coli. 


infra occurfum G intercepti perpendi, 
cularis DG, ex propiori contactu D. 

IamAC,&DG conucniunt fimul ad partem axis BC, vt hic ad nume- 
rum i.oftcnfumfuit,5ccftpunCIumC infraG, quareficxG ducaturGN, 
parallela ad CA ipfa fcClionis pcriphcriamfecabit inter A, & D, vtinN. 

Si igitur concipiantur punCla A, N, iungi reCla linea, ipfa cadet tota intra 
feClioncm, &produCla, axi occurret extra ad partes B, dc fiet triangulum, 
in quo AC erit maior NG s itaque ficum centro G , interuallo GD deferiba- 
tur circulus DO, cum*' fit feCtioni femper inferiptus, ipfi fecabit reCtam iji.b. 
GN,vtinO, eritqueNG maior GO, fiue maior GD, quare e6 magis AC 
maior erit DG . Quod erat prim6 demonftrandum . 

6 . IN 
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'S quarta autem figura Ellipfis 

" Jl circaminorcmaximBR, in^ 
qua prididi contingentibus 
perpendiculares ipfi BR occur- 
runt : dico AC, qua: a remotiori 
contadu educitur minorem efle 
DG , qua; a propinquiori . Nam 
cum fit DO ad DG , vt I L ad IG, 

« 3.C0- velvt^tranfucrfum latus ad re- 
dum, vclvtHLadHC.velvt 
AN ad AC, erit DO ad DG, vt 
AN ad AC , & permutando , vt 
DOadAN.itaDGadAC, fed 
cft DO maior AN , vt fupra ad numerum 5. oRcnfiim cft , ergo, &DG maior 
erit ipfa AC . Quod fecundb oftendere propofitum fuit . 

PROBL. XXXIV. PROP. XCIV. 

Dato angulo redilinco, adpundumineius latere datum MA- 
XIMVM circulum inferibere , 



B 


S it datus angulus redii ineus ABC , & pundum in cius latere datum fit A , 
ad quod oporteat circulum inlcribcrc . 

Bifariam fecetur angulus a reda BD , & ex A ipfi AB perpendicularis eri- 
gatur AE , occurrens BD in E ; & centro E , intcruailo EA deferibatur circu- 
lus . Dico hunc effe MAXIMVM quxfitum . 

NamfiiinptaBC ipfiBA xqiiali, iundifque AC, EC; cum latera AB, 
BE , xqualia fint lateribus CB , BE , & anguli ad B xquales , erit EA xqualis 
EC . Infupcr fimt BA , AE , ipfis BC , CE xqualia , vtrunque vtrique , & ba- 
fis BE communis , ergo angulus BAE angulo BCE xqualis , nempe redus 
quare circulus ex EA per Ctranfibit, contigetque latera BA,BC, fiue erit 
angulo ABC inferiptus. Dico hunc e(rc^//jr/J/r'^quxfitum . 

Nam fi centra circulorum ad A pertinen- 
tium , fuerint in portione perpendicularis 
AE , inter A, & E ; ipfi , vt fatis confiat, crut 
quidem .angulo infcripti,cum circulo quo- 
que inferipti fint ; fed minores erunt circulo 
ADC cum fint minoris radij ; illi vero quo- 
rum centra fimt iiiproduda AE , vt in F, lunt 
quidem maiores, led latus BC omnino fccat: 
quoniam duda FG p.arallcla ad EC, qux 
produdx AC occurrat in G , cum fit AF ad 
FG,vtAEadEC, fitque AEipfiEC.aKjua- 
lis, erit quoque AF xqualis FG: quare cir- 
culus ex FA tranfibit per pundum G, quod 
cft extra angulum i idcoque in fc remeans fecabit omnino latus BC, quod 
eftinfinitxcxtcnfionis. Si vero centrum fumatur extra prxdida perpendi- 

cularem 
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los edicere, ac kle6 peripheriam circuli ad partem acuti anguli cadere extra 
datum angulum, & ad partem obtuli cadere intra, licqueuttus dati anguli 
(ccare .1 (^propter circulus ACD erit MAXlUrS miicripw addanuu, 
pundum A. Quod erat faciendum. . ../jOp 

PROBL. XXXV. ■ PROP. XCV. ” 

Datae Parabolae, vel Hyperbolae, fiue Ellipfi circa maioremJ 
axim , ad datum pundum in eius peripheria , prrter axis verticem,' 
MAXIMVM circulum infaiberc . ’ , 


PROBL. XXXVI. PROP. XCVI. 

Dat* Ellipfi circa minorem axim , ad datum pundum in^ 
cius peripheria, prxter axis verticem ,MINIMVM circulum 
circumferibere. ' 


S it data Ellipfis ABC, circa minorem axim BO, cuius vertex B, 8c in pe- 
pheria datum pundum , praeter B , fit E , per quod oporteat MltUMVH 
circulumcircumfcribere.-'^’ - - , 

T Du- 
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Ducator EF EIGpEm contingens, cui ex E perpendicularis erigaturED » 
maiori axi occurrens in L, minori ver6 in D: quo Eido centro, & imetual' 
lo DE circulos deicribaturEGHI. Dico hunc eflequzEtum. 

Nam elTe circumfcriptum, patet ex fecunda parte gt, huius. Sed eft quoq: 
UimUVS : quoniam quilibet alius 
eirculus, cuius radius, maior iit ipfo 
DE , eft onmino maior circulo EG- 
HI, &cuius radius minor iit DE, 
eft quidem minor , fcd vel totus ca> 
dit intra EUipiim, vel eius periphe- 
liamneceiTaridfecat. Nam fi cen- 
trum iiierit in perpendiculari ED, 

& radius non maior diftantia E L, 
a$>.b. «contadum E, & 

maiorem axim , circulus cadet totus 
intra, &ii radius iueritmaior EL, 
ualis eft EP , tunc eius circulus ca- 
et totus intra circulum EGHI , ied 
Ecetipiius peripheria ad partes G, 

B , ftatim ac dilcedit ab E , cadat in- 
ter peripheriam circuli AGH , dc perip heriam Eliipfis EBH , cum tamen in^ 
feipfum redeat, necellarib Ellipticam peripberiamEBH fecabit, namfpa- 
tium EGHB eft vndique occluuun . 

Si ver6 centrum fuerit extra perpendicularem ED , vt in Qj. iunda QB 
cum contingente SEF inzqualesan^osefficiet, quorum alterum, videli- 
cet SEQ^btufus erit, quare fi ipfi EQjrigatur perpendicularis ER, harc 
h ^ 1 . pn- omninb iecabit^Ellipfim: quare fi cum centro Q^inceruallo QE circulus 
mi cocuc. fcribitur XE V , ipli ad partes fecantis ER fecuic omnino ^pfis per^ 

pheriara, vtpcrfe patet. Ergo circulus ezDE eft MtNlMVS circuimcri- 
ptus quzfitus . Qu<)d faciendum erat . 

THEOR. XLviir. PROP. xcvn. 

MAXIMI circuli angulo retftilineo inferipti , & niccelTiui Io 
mutuo contingentes, fune inter fe in continua, eademquerationo 
geometrica, qua; progreditur iuxta quadrata tangentium, ex ver- 
tice dati anguli dudarum . 

E Sto angulus ABC, cuius axis BDEF, in quo fint centra D,E,F,&c. 

UAXtUORVM circulorum dato angulo inlmptorum,& mutui ipforum 
concadus fint G , H , &c. ad latus vero anguh , contadus fint L , M , C , &c. 
Dko hos circulos inter fc efle in continua , cademque ratione geometrica , 
iplamque incedere iuxta quadrata conciimentium Bl. . BM , BC , &c. 

lundis enim DL , EM , ';FC , & GL , IC . Cum in triangulis BLD , BCF , 
anguliBLD,BCF fint redi, & angulus ad B communis, erit reliquus BDL, 

reliquo 



Digitized by Googie 



147 


De Max. & Min. Lib. I. 



reliquo BFC «qualis, qui funt anguli ad 
cencra D , F : ergo ipforum dimidia ad 
circumferentias, hoc dl anguli BGL, 

B I C zq^es erunt, vnde GL zquidi> 
liabit IC: quare, vtCB adBL,itaIB, 
adBG, vel lumpta communi altitudine^ 

BH , ita reiSangulum IBH , iiue quadra- 
tum BC, ad redangulum HBG, velad 
quadratum BM : cum ergo Iit CB ad BL , 
vt quadratum CB ad quadratum BM, 
erunt tres contingentes BC, BM, BL, 
in eadem ratione geometrica , fed CB 
ad[BM, eft vt CF ad ME, & MB ad 
BL, vt ME ad LD ! ergo CF, ME, 

LD , vti etiam ipfarum quadrata , (iue 
MAXIMI circuli ex FC, EM,DL erunt 
in eadem ratione geometrica, qu? pro- 
cedit iuxta quadrata contingentiunw 
BC, BM.BL. Quod ollcndcre pro- 
ponebatur. 

C O R O L U 

ext .. U' • 

T T lnc elicituri quodlidatusangulusfiietitangulustrianguli atquilateri,' 
IX fiueduzteru* vniusredU, ^txiiSdMAXIMI circuli erunt inter io 
in continua ptogreffione nonupla . T unc enim in triangulo (quilatero BNO , 
MAXIMFS infcriptuscirpulusexDG lingula latera ad pun^contaduum 
bifsuiamfecabit, quare BL zquabiturLN.liueNG.liucNM, (cum circu- 
lum contingentes, ex eodem punaolinta;qualcs) hoc cft BM erit tripla^ 
BL, & quadratum BM nonuplum quadrati BL, vel circulus ex EM nonu- 
plus circuli ex DL , itemque circulus ex F C nonuplus circuli ex E M , cum- 
iint in eademjproponione geometrica, & hoc femper, quotcunq; fint huiuf- 
Bodi circuli le mutuo , & praedici anguli latera contingentes . 

Hic autem notandum eft inter hos MAXIMOS circulos non dari MAXt- 
MVM , cum infra circulum FC alij infiniti in eadem progreffione dato angu- 
lo inferibi poCTmt , eo quod ipfc ad partes L fit infiniti extenfioni s . 

Item inter eofdem MAXIMOS circulos non dari MINIMVM-, quoniam- 
ad panes verticis B, fiipra circulum DL, refiduotrilineo, licet terminato, 
alij infiniti circuli perpetub decrefccntes inferibi poflunt . 


T a 
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THEOR. IL. PROP. IIC. 

MAXIMORVM circulonitn, ad punfta Parabolicf, autHy- 
perbolicae peripheriae infcriptorum , MINIMVS eft , qui ad axis 
verticem infcribitur . Aliorum vero is , cuius contaSus magis 
diftat a vertice, maior eft, neque datur MAXIMVS. 

E Sto Parabole, vcl Hyperbole ABC, cuius axis BD, vertex B, & ia 
eius peripheriu fum[»a fint quxlibn puncla A , E extra verticem^ 
B, a quo agantur contingentibus per- 
pendiculares AD , E G , & ab axo 
abfcilTa fit B F , squalis dimidio refii 
datx feiSionis. Patet fleum centris 
F,G,D, inueruaUis verb FB, GE, 

' DA circuli deferibantur, ipfos dat* 
fediioni ABC e(Te inferiptos, atque 
<■ i.Co- MAXIMOS * ad punfla B,E, A in- 
i^l. lak. feriptibiliunuDico iam inter hos MA- 
* XIMOS , MINIMVM efle eum, qui ad 

verticem B infcribitur. Aliorum au- 
tem illum , qui ad puniftum E propin- 
quius vertici, minorem cfleco, qui 
ad A vertici remotius , infcribitur . 
j Nam quxlibet perpendicularis GE, DA, &c. maior ( eft dimidio re- 

toU.»o.h. fiuc maior FB : quare circulus ex FB erit MINIMrs, dcc. fed GE, 

f>}.h. * contablu vertici propiori, minor rett DA, quf a remotiori; qua- 

re circulus ex GE , erit minor circulo ex GA, &c. neque inter hos, 
MAXIMVS reperitur, cum fc&io Parabole, aut Hyperbole ad partes ver- 
tici oppolitas iit infinitx extenflonis , ac proinde vnquam ei inferibi ne- 
queat circulus t.tm longi intcrualli , quin inira alij a^uc maioris inter- 
ualli inferibi poftint. C^od tandem erat dcmonftrandum. , 

THEOR. L. PROP. IC 

MAXIMORVM circulorum , ad punda Elliptica: peri- 
pheria; inferiptorum , MAXIMVS eft qui ad verticem mino- 
ris axis infcribitur. MINIMVS vero, <^ui ad verticem maio- 
ris . Aliorum autem is , cuius conta<ftus a vertice maioris axis 
magis remouetur , maior eft . 

E Sto Ellipiis ABCD, cuius axis maior BD, minor AC, centrum E, 
fitq; DF xqualis dunidio se&i , cuius tranfuerfum latus eft BD i & ex 

punClis 
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pnndis G , H I in EllipCs peripheria vbi- 
cun<^ue inter fcmi-axcs alTumpcis, iint 
contingentibus pcrpcdiculares GI , HL . 

Conllat, fi cum centris E , L , I , F , inter- 
uallisver6EA,LH,IG,FB, circulide- 
fcribantur , ipfos EUipfi ABCD infcri- 
ptoseffe, ac MAXIMOS* ad punda 
A > H , G, B infcriptibilium . Dico iam^ 
iaiethasMAXiMos, maximvm 
effequiadA, MINIMVM ver6, qui 
adB infcribitur. Aliorum autem infcri- 
ptum ad pundum H , quod a veitico 
B maioris axis magis remouetur, maio- 
rem eflc infcripto adpun(^umG, quod 
ipfi vertici propius cft , 

Etenim quf libet perpendicularis LH, 

1 G inter femi- axes , minor eft femi- axe maiori EA , fed maior 4 femper fe- 4 »i- li- 
mi-reao FB: vnde circulus ex E A erit MAXlMrs, 8c ex FB MINI- 
My s infcriptibilium : fed LH maior r eft IG : quapropter circulus ex ( 94 .h. 
L A, eriemaior circulo ex IG. C2up<l probandum ent. 



THEOR. LI. PROP. C 


MINIMORVM circulorum ad punda Ellipticae periphe- 
riac circumferiptorum , M I N I M V S eft , qui ad verticem maio- 
ris axis circurnferibitur. MAXIMVS vero qui ad verticem^ 
minoris . Aliorum autem is , cuius contaiftus i vertice minoris 
axis magis diftat , minor eft . 


E Sto EUipfis ABCD , cuius axis maior AC , minor BD, centrum E, 
& fumpta fit BF arqualis dimidio rcifti , cuius tranfuerfiim latus cft 
SD, & ex puniftis G, H, vbi- 
cunque in EUipfis peripheria.. 
inter femi- axes aOumptis, fine 
contingentibus perpendicula- 
res GZ, HL. Conftat iam , fi 
cx centris E,L, I, F, cum in- 
teruallis EA.LH. IG.FB de- 
Icribantur circuli, ipfos EUipfi 
ABCD circumferiptos efle, & 

Jir / Af / V O J ad puneSa A , H , 

G , B , circumferiptibUium . Di- 
co tamen inter hos MINI- 
MOS, MINIMVM eire,qui 
adAi AT^-r/itfrAf.quiadB 



i i4.s:.b. 
1- Cotoli. 
>ah. 


circum- 


¥9l-h. 
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circumfcribitur. Aliorum vero, infcripmmadH, minorem effe Infciipto 
ad punSum G , quod minoris axis vctiici propinquius cft . 

Quiuis enim perpendicularis IG inter fem i -axes, maior cft 

femi-axe maiori E A, fed minor • femper fcmi-redoFBi 
vnde circulus cx EA erit MINIMV S, & exFS 
HAXIMV S circumferiptibilium; ied eft 
L H i minor I G : quare circulus ex 

LH erit minor circulo cx '-.i 

IG . Quod erat pro- 

politum.,. v . 

At rotundiu hic Proptfitumum ntmerHS , efi cju^ef» 


PRIMI LIBRI 
FINIS. 
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addenda lib-i- 

I is? huius tpens contextu , 'vel etiam in ipfa perfcriptitne , eptadouu. 

funl,qu^ aut mentem nofiram , aut Jimasmenfu y Unamuit accmr<^ 
t,fs‘mi , oculum ejuieram ; itoftefuk calcem rvntufcmufque Ukt eadens fc 
uddere liceat . 

Pag. 74* ad finem Prim. Coroll. 

Oinnrower huiufmodi PaiiboUe iuxta has interceptas lineas diametro B 

per fimul accedentes, nunquam ver6 coeuntes. i 

Ad calcem Pag. 78. 

C O F. O L L. II.; 

rumfegmenta Ab, fimul conuenianti iuxta autem 

diftantiam.cumipf* BE, MU.i I interK*q 

Pag. 87. ad finem Moniti. 

utijueitemcongruenUsHyperlniUy^c.froutmiXoroU.^^^^ 

ijuarU monuimus . 

Pag. 1^3« poft Prop. 77 * 

A liter idem , ac Vniuerfahus . 

“airp~num«orumabvnitatcmctpt^^^^^ 
tStoParabolcABC cuius dian^^^^ 

q“°‘aibctdiam«ri ^queerh* iUa. cuius reSum latus idem fit, . 

„ucripta^^^£/^/ Ellipfis BF rqu? ai,„ctrum refla HFG. fumptaque 


micripta JU/txii».. *-U‘pris BF f qu? J HPG, fumptaque 

ac reflum BE) & applicata « diametrum L M N. 

F I *quali ipfi F B, ducatur diagonaUs G l L , ex i. pp 


'io>b. 
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BQ.|dBS,<«vt fiS^ BD,quarccufflB(^9, &BSit»erit BD i«, 
“QP 7 ' ^ffi<:»ltwiifadcnK)nftr»bunturdiamwihuiui[mo(difimiliuinEl- 
Bpuum Pwbqljt infcripcmun, &c. i vertice famptx , augeri iuxta progref- 
lioncm difpanum numerorum ab vnitate , nempe vt numeri 1,3. j. 7. 9. 
> I ■ dee. Sed EUipfca fimiles funt inter fe , vt q uadrata homologarum diame» 
rrorum: quare eidem UAXIMAE Ellipfe* ParaboI* ABC mlcript*. dr 
a vertice uiccefliu^ fe mutuo comingentet, funt in ratione quadratorum dtf. 
parium numerorum ab vnitate. Quod probandum erat. - . -m 

e o R O L L. 


T^nc iterum apparet veritu Ptxap. 77. fauhu. Nam fi BD diameter d». 
JTA t« Paraboli ABC» fteritaxiat de prima EUipfis circa fegmentum.. 
BF luent circulus, rriiquat ElNpfet infra hanc fuccefliai infcripti, erunt 
porittr CircaU, dcdeuMMiflratio, accondufio omnino erit eadem, ac itu 
iiqKriori. 

, . Pag. 13 X. poft Prop. 84. 


* In hac, dcinproaima prrcedenii 81. propofitione ex ipfamet conftru- 
Aionc, ac dcmonftratiotie dicitur, nos vtrofaiquc airumpulTe datam appli- 
eatam AC ad diametrum dati EUipfis, nunquam per centrum tranfire; in 
hoc enim cafu vtriufquc Problematis fotatio Mcillimi patebit , tunc nimiru i 
fituncindeacentrofuper diametrum- fumatur dimidium dati tranfuerfi la- 
teris, aeque circa Ipfarpm-dimidioHini aggregatum, tanquam circa tran(- 
uerfum dtametrum , Sepn extrema ipfius applicati deferibatur EUipfis, quf 
Vtletiti MArrMA faiNi^a , vd MIHIMA dati Ellipfi circamftripllli 
cum eadem applicata AC fittanquam communis fecunda diameter, vel 
prout commune tranfuerfum latus vcnufque EUipfis , &c. 


Pag. 144. ad calcem Prop. 9 3. 

Line,t , fMi thi in figuris iui^emcs C, D, nuuufefia Meant 

in iffa tratficriptione omijfion filifie ft^tens ' 


S C H O L I V M. 


E x his alias manifellum fiet haud inutiliter animaduertifle in Parabola, 
vel in Hyperbola , aut in quadrante EUipfis circa maiorem axim , pn- 
didarum contingentibus perpendicularium ad eafdcm axis partes ducatu , 
qux a contadu vertici remotiori ducitur occurrere axi infra occurfum fupe- 
rioris perpendicularis , ac fimul vitra axim conuenire ad partes conta^bus 
oppoutas : fed in quadrante EUipfis circa minorem axim le mutuo fecarc in- 
ter tangentium contaAus, & minorem axim in angulo quadrantis , qui dein- 
ceps eft ei, ad cuius peripheriamdudi funt perpendiculares i ac ideo oc- 
curfum inferioris perpendicularis cum axe minori cadere fupra occurfunw 
fuperioris , qui ducitur cx cootadu vcttici propiori . 

V . In 


• i.C» 
caU.<).h. 


b i.Co- 

toJl. is.h. 


1 


'4 
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In finguliscnhri figuris iunda reda CD.- erit in ti^sprhniscirca maio- 
rem axim, reda CD maior CA ^cum circulus ex C A mfedioni <infcri- 
pcus,acproptercafecet CD) fed CA maior eft GD> vthic ad numeros 
s, j, & oftenfum eft, eiso CD eo amplius maior erit ipfa GD, fiaej 
ouadratum C D maius quaotato G D, vel duo fimul C I, 1 D maiora, 
duobus fimul G I, ID, quare dempto communi DI, erit quadratum CI 
maius quadrato G I, vnde pundum C cadet infra G: fed A C, D G G- 
mul conueniunt ad partes axis BR, vt ad num. i. oftendimus, ergoipla- 
rum occurfus erit vitra axim B R . 

In quarta demum figura , eft C D minor C A ( cum circulus ex C A fit 
EUipfi circumfcriptus & C A minor G D, prout ad num. 6. huius de- 
monftrauimus, quare CD erit omnino minor GD, fiue quadratum CD 
minus quadrato GD , vel duo fimul C I, ID minora duobus fimul G I, 
1 Diquamobrf dempto ID, erit CI minusG I, fiue pundum C occurfus 
inferioris perpendicularis A C cadet fupra G occurfum fuMrioris D G: 
fed tales perpendiculares A C, DG fe mutu6 fecant (vt fuperiils often- 
dimus ad num. i.J ad partes axis B R, quare ipfarum occumis erit inter 
contadus, & minorem axim , fed refpedu maiorem axim ML fe mutu6 
fccant vitra M L, vti paulb aqte dcmonftrauimus. Qu^c in EUipfi oc- 
curfus buiulinodi perpcndiculuinm AC, D G cadet io angulo quadran- 
dis MLG, qui deinceps eft quadranti MLB, ad cuius peripbciiam MA 



i 


FINIS. 
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